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ค าน า 

 

 เอกสาร “แนวการจัดการเรียนรู฾คณิตพิชิต O – NET” ช฽วงชั้นที่ 3 จัดทําข้ึนเพ่ือให฾ครูผู฾สอน
คณิตศาสตรแใช฾เป็นแนวทางในการจัดการเรียนการสอนโดยยึดมาตรฐานการเรียนรู฾เป็นหลัก        
และยกระดับผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนกลุ฽มสาระการเรียนรู฾คณิตศาสตรแ ประกอบด฾วย มาตรฐาน    
การเรียนรู฾คณิตศาสตรแ  ตัวชี้วัด  สิ่งที่นักเรียนต฾องรู฾  โจทยแตัวอย฽างและแนวคิด แบบฝึกหัด และ   
แนวข฾อสอบ O – NET  โดยใช฾สาระสําคัญของสถาบันส฽งเสริมการสอนวิทยาศาสตรแและเทคโนโลยี 
(สสวท.) เป็นหลักในการจัดการเรียนการสอน 

 จากผลการนิเทศติดตามการจัดการเรียนรู฾กลุ฽มสาระคณิตศาสตรแ พบว฽า ครูผู฾สอนคณิตศาสตรแ
ส฽วนใหญ฽ไม฽จบเอกคณิตศาสตรแโดยตรง ทําให฾ขาดความรู฾และเทคนิคในการสอนคณิตศาสตรแที่ถูกต฾อง
และชัดเจน ตลอดทั้งในการจัดการเรียนรู฾คณิตศาสตรแครูไม฽ได฾ยึดมาตรฐานการเรียนรู฾เป็นหลัก ส฽วนใหญ฽
เป็นการสอนตามหนังสือที่ซื้อมาจากสํานักพิมพแต฽างๆ ส฽งผลให฾การสอนไม฽ครอบคลุมมาตรฐานการเรียนรู฾ 
หรืออาจมีเนื้อหามากเกินไปสอนไม฽ทันตามเนื้อหาในหนังสือในเวลาเรียนที่กําหนด 

 สํานักงานเขตพ้ืนที่การศึกษาประถมศึกษาบุรีรัมยแ เขต 1 จงึหวังเป็นอย฽างยิ่งว฽า เอกสาร 
“แนวการจัดการเรียนรู฾คณิตพิชิต O – NET” จะช฽วยแก฾ปัญหาดังกล฽าวให฾กับครูผู฾สอนคณิตศาสตรแได฾ 
และส฽งผลต฽อการยกระดับผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนกลุ฽มสาระการเรียนรู฾คณิตศาสตรแให฾สูงขึ้นตาม
เปูาหมาย 

 ขอขอบคุณคณะกรรมการจัดทําเอกสารและผู฾มีส฽วนเกี่ยวข฾องทุกท฽าน และหวังเป็นอย฽างยิ่งว฽า
เอกสารเล฽มนี้จะเป็นประโยชนแแก฽ผู฾เกี่ยวข฾องทุกฝุาย หากมีข฾อเสนอแนะประการใดกรุณาแจ฾งคณะ
ผู฾จัดทําเพ่ือพัฒนาให฾มีความสมบูรณแมากยิ่งข้ึน 

 

 

 

สํานักงานเขตพ้ืนที่การศึกษาประถมศึกษาบุรีรัมยแ เขต 1 
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สาระท่ี 1  จ านวนและการด าเนินการ 
 

มาตรฐาน  ค 1.1     เข้าใจถึงความหลากหลายของการแสดงจ านวนและการใช้จ านวน 
                          ในชีวิตจริง 

 

ตัวช้ีวัดชั้นปี  ม.1/1 

ระบุหรือยกตัวอย฽าง และเปรียบเทียบ จํานวนเต็มบวก จํานวนเต็มลบ ศูนยแ เศษส฽วน        
และทศนิยม 

สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 

1. จํานวนเต็ม  ประกอบด฾วย จํานวนเต็มบวก จํานวนเต็มลบ และศูนยแ ดังนี้ 
1.1 จํานวนเต็มบวก คือ จํานวนเต็มที่มีค฽ามากกว฽า 0  ได฾แก฽  1, 2, 3, 4, 5, … 
1.2 จํานวนเต็มลบ คือ จํานวนเต็มที่มีค฽าน฾อยกว฽า 0  ได฾แก฽  -1, -2, -3, -4, -5, … 
1.3 ศูนยแ คือ จํานวนเต็มที่มีค฽าเท฽ากับ 0 ได฾แก฽ 0 

2. เศษส฽วน  ประกอบด฾วยตัวเศษและตัวส฽วน เช฽น  
11

3  ,
 19

3   

3. ทศนิยม  ประกอบด฾วยส฽วนที่เป็นจํานวนเต็มและส฽วนที่เป็นทศนิยมและมีจุดคั่น       
เช฽น  2.43 

4. การเปรียบเทียบจํานวนเต็ม  
ในการเปรียบเทียบจํานวนสองจํานวนที่ไม฽เท฽ากันว฽าจํานวนใดมากกว฽าหรือจํานวนใด 

น฾อยกว฽า สามารถเห็นได฾ง฽ายโดยใช฾เส฾นจํานวน   
5. การเปรียบเทียบเศษส฽วน 

5.1  ในกรณีที่ส฽วนเท฽ากัน ให฾เปรียบเทียบที่เศษ เศษส฽วนที่มีเศษมากจะมีค฽ามากกว฽า 

เศษส฽วนที่มีเศษน฾อย  เช฽น  
8

5    
8

3  

      5.2  ในกรณีที่ส฽วนไม฽เท฽ากัน ให฾นําตัวเลขใดๆ มาคูณทั้งเศษและส฽วนเพื่อปรับให฾เศษส฽วน

ทั้งสองมีส฽วนเท฽ากันก฽อนแล฾วจึงทําการเปรียบเทียบเช฽นเดียวกับกรณีที่มีส฽วนเท฽ากัน เช฽น 
6

2  กับ  
5

3  

                      
6

2  × 
5

5     
5

3  × 
5

6  =  
30

18
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     5.3  ในกรณีเป็นจํานวนคละ ให฾เปลี่ยนจํานวนคละให฾เป็นเศษเกินก฽อนแล฾วจึง 

เปรียบเทียบเศษส฽วนนั้น เช฽น    4
6

5  กับ  4
7

6  

โจทย์ตัวอย่าง 

 ตัวอย่างที่ 1  จงพิจารณาประโยคต฽อไปนี้ว฽าประโยคใดเป็นจริง ประโยคใดเป็นเท็จ  

  ....เท็จ.....  1)   0 เป็นจํานวนเต็มบวกท่ีน฾อยที่สุด 

  ....จริง.....  2)   1 เป็นจํานวนเต็ม 

  ....เท็จ....  3)    จํานวนนับที่น฾อยที่สุด  คือ 0 

  ….จริง....  4)   -2 เป็นจํานวนเต็ม 

ตัวอย่างที่ 2  จงเปรียบเทียบ  
6

5
4  กับ  

7

6
4  

แนวคิด  ขั้นที่ 1 เปลี่ยนจํานวนคละให฾เป็นเศษเกินก฽อน  

4
6

5    =    
6

546    =  
6

29  

4
7

6    =    
7

647    =  
7

34  

    ขั้นที่ 2 เปรียบเทียบเศษเกินที่ได฾จากข้ันที่ 1 

6

29    กับ  
7

34  

                         
6

29

7

7
   = 

42

203   <   
7

34

6

6
  = 

42

204  

                                          
42

203   <    
42

204  

    ดังนั้น   
6

5
4   <  

7

6
4   
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แบบฝึกหัด ชุดที่ 1 (ค 1.1 ม.1/1) 

จงเลือกข้อที่ถูกที่สุดเพียงข้อเดียว 

1. ข฾อใดต฽อไปนี้ถูกต฾อง 

ก.  826 + 752   <  1,500                  ค.  2,001 − 949   >  1,000 

ข.  25 × 70      >  1,800                      ง.   22,776 ÷ 39   >  600 

2. ข฾อใดเรียงลําดับเศษส฽วนจากน฾อยไปมากได฾ถูกต฾อง 

ก.  
12

7 ,  
6

1 , 
14

3 ,  
7

5    ค.  
11

3  ,
19

3 , 
14

3  , 
17

3  , 
8

3  

ข. 
8

3 ,
11

3 , 
14

3  , 
17

3  ,
19

3          ง. 
12

7 ,  
6

1 , 
14

3 ,  
7

5  

3. ข฾อใดเรียงลําดับทศนิยมจากมากไปน฾อยได฾ถูกต฾อง 

ก.  2.43,  2.08,  2.045,  2.0119   ค.  – 30.05, -32.45, -20.50, -35.17 
ข.  – 2.43, - 2.34, -2.045, -2.540   ง.  6.003, 6.030, 6.300,  6.0003     

4. ข฾อใดมีค฽ามากท่ีสุด 
ก.  0.003         ค.  – 30.05 
ข.  – 2.43      ง.  1.03  

5. ข฾อใดเป็นจํานวนเต็มบวกทั้งหมด 

ก.

  
4

8 , 
7

5   , 8.3,  2.03        ค.  0.05, 2.45, 20.00, 5.17 

ข.  2.43, 2.34, 2.045, 2.540    ง. 43,  72,  
6

18 ,  
4

8
2  
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ตัวช้ีวัดชั้นปี  ม.1/2 

 เข฾าใจเกีย่วกับเลขยกกําลังที่มีเลขชี้กําลังเป็นจํานวนเต็ม และเขียนแสดงจํานวนให฾อยู฽        
ในรูปสัญกรณแวิทยาศาสตรแ (scientific notation) 

สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 

1. เลขยกก าลัง  เป็นสัญลักษณแใช฾แทนจํานวนที่เกิดจากการคูณตัวเอง ซ้ํากันหลาย ๆ ตัว   
เช฽น               5 × 5 × 5 × 5      =     54 

                         ( -2 )×( -2) ×( -2)      =     23 

            ( 0.3 )×( 0.3)     =    ( 0.3)2 

2. สัญกรณ์วิทยาศาสตร์ เป็นการเขียนจํานวนในรูปการคูณของจํานวนที่มากกว฽าหรือ 
เท฽ากับ 1 แต฽น฾อยกว฽า 10 กับเลขยกกําลังที่มีฐานเป็นสิบและเลขชี้กําลังเป็นจํานวนเต็ม นิยมใช฾กับ
จํานวนที่มีค฽ามาก ๆ หรือมีค฽าน฾อย ๆ สัญกรณแวิทยาศาสตรแ มีรูปทั่วไปเป็น A  × 10n  เมื่อ  
1   A  และ n เป็นจํานวนเต็ม 

      2.1  การเขียนจํานวนที่มีค฽ามาก ๆ ให฾อยู฽ในรูปสัญกรณแวิทยาศาสตรแ เช฽น 
  1.       70,000     =   7×10,000 

                      =     7×104 

2.       2,810,000   =   281×10,000 

                    =   (2.81×100)×104 

                     =   (2.81×102)×104 

                    =    2.81×106 

      2.2  การเขียนจํานวนที่มีค฽าน฾อย ๆ ให฾อยู฽ในรูปสัญกรณแวิทยาศาสตรแ  เช฽น 

  1.       0.0008     =    

                            =   
10

8
4  

 

              =   8×10-4 
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  2.       0.00000985     =    

                  =    
10

1085.9
8

2

 
 

    =      9.85×102-8 

 =      9.85×10-6 

โจทย์ตัวอย่าง 

ตัวอย่างที่ 1   เขียนจํานวนต฽อไปนี้ในรูปเลขยกกําลัง 

1.    
3

1

3

1

3

1

3

1
    

ตอบ  
4

3

1







  มี  
3

1  เป็นฐาน และ 4 เป็นเลขชี้กําลัง 

2.     6.16.16.16.16.16.16.1   
ตอบ   (1.6)7  มี  1.6 เป็นฐาน  และ 7 เป็นเลขชี้กําลัง 

3.    81     
ตอบ  43    3333    81   มี  3 เป็นฐาน และ 4 เป็นเลขชี้กําลัง 

ตัวอย่างที่ 2   ให฾หาว฽าเลขยกกําลังต฽อไปนี้แทนจํานวนใด 

1.    )5( 2  

                แนวคิด          )5()5()5( 2   

        =  25 

      ตอบ    25 
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           2.    
5

2
3








  

  แนวคิด      
5

2

5

2

5

2
    

5

2
3








  

           
125

8
     

  ตอบ    
125

8
   

ตัวอย่างที่ 3   จงหาผลลพัธ์ของ )107()1012()1020( 888   ในรูปสญักรณ์วิทยาศาสตร์ 

  แนวคิด         8888 10)71220()107()1012()1020(   

                                                                                    81025  

                                                                                  810105.2   

                                                                                9105.2   

         ตอบ  9105.2   
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แบบฝึกหัด ชุดที่ 2 (ค 1.1 ม.1/2) 

จงเลือกข้อที่ถูกที่สุดเพียงข้อเดียว 

1.   532  เขียนให฾อยู฽ในรูปสัญกรณแวิทยาศาสตรแได฾เท฽ากับจํานวนในข฾อใด 
 ก.   21032.5     ค.   1032.5   
 ข.   11032.5    ง.   21032.5   

2.  เขียน 3101.32  ในรูป n10 A (เม่ือ 10A  1  และ n เป็นจํานวนเต็ม) ได฾เท฽ากับจํานวน 
    ในข฾อใด 
  ก.  1021.3     ค.   31021.3   

 ข.   41021.3     ง.   51021.3   

3.  เขียน 62 108  อยู฽ในรูป n10 A   (เม่ือ 10A  1  และ n เป็นจํานวนเต็ม) 
     ได฾เท฽ากับข฾อใด 

 ก.  6104.6      ค.  71064  
     ข.  61064     ง.   7104.6   

4.  0.0000123   เท฽ากับข฾อใดต฽อไปนี้ 
 ก.  71023.1      ค.   61023.1   
 ข.   51023.1                ง.    41023.1    

5.   610295.3    เท฽ากับจํานวนในข฾อใด 
 ก.   329,500    ค.    3,295,000 
 ข.    32,950,000   ง.    329,500,000   
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ตัวช้ีวัดชั้นปี   ม.2/1 

เขียนเศษส฽วนในรูปทศนิยมและเขียน ทศนิยมซ้ําในรูปเศษส฽วน  

สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 
 1.  การเปล่ียนเศษสว่นเป็นทศนิยมสามารถท าได้โดยใช้วิธีการหารยาว 

 2.  ทศนิยมซ้ํา แบ฽งเป็น 2 ประเภท คือ 

  2.1  ทศนิยมซ้ําศูนยแ เช฽น  6.1


06.1  

  2.2  ทศนิยมซ้ําซึ่งไม฽ใช฽ศูนยแ เช฽น  


4327.9  
 3.  การเปลี่ยนทศนิยมซ้ําเป็นเศษส฽วน ใช฾หลักการ ดังนี้ 

 ตัวเศษ  นําตัวเลขหลังจุดทศนิยมทั้งหมดตั้ง  ลบด฾วยตัวเลขหลังทศนิยมที่ไม฽ซ้ํา 
  ตัวส฽วน  เติมเลข  9 เท฽ากับจํานวนตําแหน฽งทศนิยมหลังจุดทศนิยมที่ซ้ํา แล฾วจึงเติม
เลข 0 เท฽ากับจํานวนตําแหน฽งทศนิยมไม฽ซ้ําหลังจุดทศนิยมจํานวนนั้น 
 
โจทย์ตัวอย่าง 

ตัวอย่างที่ 1  เปล่ียน   0. 


8    เป็นเศษสว่น 

  ตวัเศษ    คือ      8 - 0   =    8   

  ตวัสว่น   คือ       9 

  ดงันัน้     0. 


8       =     
9

8  

ตัวอย่างที่ 2  เปล่ียน   0. 


7613    เป็นเศษสว่น 

  ตวัเศษ    คือ    3617 - 3      =      3614   

  ตวัสว่น   คือ     9990 

  ดงันัน้     0. 


7613       =     
 9990

3614  
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แบบฝึกหัด ชุดที่ 3  (ค 1.1 ม.2/1) 

จงเปลี่ยนจ านวนต่อไปนี้ให้อยู่ในรูปทศนิยมและเศษส่วน 

1. 
2

5              เขียนในรูปทศนิยมได฾คือ      ………………………………………. 

2. 
15

7        เขียนในรูปทศนิยมได฾คือ      ……………………………………... 

3. 


8251.0  เขียนในรูปเศษส฽วนได฾คือ      …………………………………….. 
 

4. 


210.10     เขียนในรูปเศษส฽วนได฾คือ      …………………………………….. 
 

5. 0. 


632       เขียนในรูปเศษส฽วนได฾คือ      ………………………..………….. 
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ตัวช้ีวัดชั้นปี   ม.2/2 

จําแนกจํานวนจริงที่กําหนดให฾ และยกตัวอย฽างจํานวนตรรกยะและจํานวนอตรรกยะได฾ 

สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 

1.  จํานวนตรรกยะ คือ จํานวนที่เขียนแทนได฾ด฾วยทศนิยมซ้ําหรือเศษส฽วน 
b

a  เมื่อ  a  และ  

b  เป็นจํานวนเต็มที่  b   0   เช฽น  0, 1, 5, 7 ,
 3

2 , 
5

3 , 0.5


0 , 0.4


6  , 0.7


52 , … 

2.  จํานวนตรรกยะ ประกอบด฾วยจํานวนประเภทต฽างๆ ดังนี้ 

1.1  จํานวนเต็มบวก เช฽น 9 สามรถเขียนแทนในรูปเศษส฽วน  คือ 
1

9  

1.2  ศูนยแ  สามรถเขียนแทนในรูปเศษส฽วน คือ 
3

0  

1.3  จํานวนเต็มบวก เช฽น 8  สามรถเขียนแทนในรูปเศษส฽วน คือ  
1

8  

1.4  เศษส฽วน คือ  
2

1

 
, 

5

3  

1.5  ทศนิยมซ้ําศูนยแ  เช฽น 1.5   =   1. 5


0  

1.6  ทศนิยมซ้ําซึ่งไม฽ใช฽ศูนยแ  เช฽น  


4237.9  

2. จํานวนอตรรกยะ คือ จํานวนที่ไม฽สามารถเขียนแทนได฾ด฾วยทศนิยมซ้ําหรือเศษส฽วน 
b

a    

เมื่อ  a  และ  b เป็นจํานวนเต็มที่   b   0   เช฽น 2 , 4.323223222… , 39.933933399… , 
2.34567891011121314… เป็นต฾น 

โจทย์ตัวอย่าง 

ตัวอย่างที่ 1    3.14  เป็นจํานวนตรรกยะ  

            เนื่องจากสามารถเขียนในรูปเศษส฽วนหรือทศนิยมซ้ําได฾ คือ 
100

314 หรือ 


014.3  

ตัวอย่างท่ี 2    3    เป็นจํานวนอตรรกยะ  
           เนื่องจากไม฽สามารถเขียนในรูปเศษส฽วนหรือทศนิยมซ้ําได฾ 
 
ตัวอย่างที่ 3    ...4316879.5     เป็นจํานวนอตรรกยะ  
         เนื่องจากไม฽สามารถเขียนในรูปเศษส฽วนหรือทศนิยมซ้ําได฾ 
 



                        คณิตพิชิต O-NET               ช่วงช้ันที่ 3 15 

ตัวอย่างที ่4    ...329329329.4    เป็นจํานวนตรรกยะ  

         เนื่องจากสามารถเขียนในรูปทศนิยมซ้ําได฾ คือ  


923.4  

ตัวอย่างที่ 5     0   เป็นจํานวนอตรรกยะ  

         เนื่องจากสามารถเขียนในรูปเศษส฽วนหรือทศนิยมซ้ําได฾  คือ 
1

0  หรือ 


0.0  

  

แบบฝึกหัด ชุดที่ 4 (ค 1.1 ม.2/2) 

จงพิจารณาจ านวนต่อไปนี้เป็นจ านวนตรรกยะหรือจ านวนอตรรกยะ 

1. -3,  0  ,  5             ……………………………………………….. 
 

2. 4 ,   
1

2   ,  
3

9          ……………………………………..……….. 

3. 2 ,    , 3.123456…        ………………………………..…………….. 

4. 100 , 92  ,  


4237.39         ……………………………..……………….. 
 

5. 10 ,79.7797779… , 2.4313113111…       ………………………..…………………….. 
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ตัวช้ีวัดชั้นปี   ม.2/3 

อธิบายและระบุรากที่สองและรากที่สามของจํานวนจริง 

สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 

1.  รากที่สอง   
ให฾  a  แทนจํานวนจริงบวกใด ๆ หรือ ศูนยแ รากที่สองของ  a คือ จํานวนจริง 

ที่ยกกําลังสองแล฾วได฾  a เช฽น 
    7     เป็นรากที่สองของ    49     เนื่องจาก   72          = 49 

-7     เป็นรากที่สองของ    49     เนื่องจาก   (-7)2          = 49 
   25    เป็นรากที่สองของ    625    เนื่องจาก   252          = 625 

-25   เป็นรากที่สองของ   625     เนื่องจาก   (-625)2             = 625 

ถ฾า  a  เป็นจํานวนจริงบวก รากที่สองของ  a มีสองราก คือ รากที่สองที่เป็นบวกซ่ึง 

แทนด฾วยสัญลักษณแ a  และรากที่สองที่เป็นลบ ซึ่งแทนด฾วยสัญลักษณแ  a   

           ถ฾า   a   =   0   รากที่สองของ  a   คือ  0 

2.  รากที่สาม 
            ให้  a  แทนจ านวนจริงบวกใดๆ รากท่ีสามของ  a  คือ จ านวนจริงท่ียกก าลงัสาม          

แล้วได้  a  เขียนแทนด้วยสญัลกัษณ์   
3 a   

สญัลกัษณ์     
3 a    อา่นวา่รากท่ีสามของ   a 

                  จากบทนิยามจะได้  ( 3 a )3     = a 

โจทย์ตัวอย่าง 

ตัวอย่างที่ 1  รากที่สองของ  36  มีสองราก  เขียนแทนด฾วย  36   และ  36   

            36     =     6       และ  36      =     6 

ตัวอย่างที่ 2  รากที่สองของ  0.01  มีสองราก  เขียนแทนด฾วย  01.0   และ  01.0   

         01.0     =     0.1     และ  01.0    =     - 0.1 
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ตัวอย่างที่ 3  เนื่องจาก   (-5)3 =  -125 
                 ดังนั้น  รากท่ีสามของ   -125  คือ  -5  หรอื    

3 125   =    -5 

ตัวอย่างที่ 4  เนื่องจาก   (0.1)3 =  0.001 
                 ดังนั้น  รากที่สามของ   0.001  คือ  0.1  หรือ    

3 001.0   =    0.1 

 

แบบฝึกหัด ชุดที่ 5 (ค 1.1 ม.2/3) 

จงหาผลลัพธ์ต่อไปนี้ 

1.    16    = ……………………………………………………….…… 
 

2.    3 27  = ……………………………………………………..……. 
 

3.    
49

9  = ……………………………………………………..……. 

 

4.    3

125

64  = …………………………………………………….……. 

 
5.    01.0  = ………………………………………………….………. 
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ตัวช้ีวัดชั้นปี   ม.2/4 

ใช฾ความรู฾เกี่ยวกับอัตราส฽วน สัดส฽วน และร฾อยละในการแก฾โจทยแปัญหา 

สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 
 1.  อัตราส฽วน คือ ความสัมพันธแที่แสดงการเปรียบเทียบปริมาณสองปริมาณซึ่งอาจมีหน฽วย

เดียวกันหรือหน฽วยต฽างกันก็ได฾  เขียนแทนด฾วยสัญลักษณแ  a : b  หรอื  
b

a  

 2.  การเขียนอัตราส฽วน ให฾พิจารณาที่หน฽วย ดังนี้ 
  2.1  ถ฾ามีหน฽วยต฽างกัน ให฾ระบุหน฽วยด฾วย 
  2.2  ถ฾าหน฽วยเหมือนกัน ไม฽ต฾องระบุหน฽วย 
 3.  การหาอัตราส฽วนที่เท฽ากัน สามารถทําได฾ 2 วิธี คือ 

 3.1  โดยใช฾หลักการคูณ  เมื่อคูณแต฽ละจํานวนในอัตราส฽วนใดด฾วยจํานวนเดียวกัน  
โดยที่จํานวนนั้นไม฽เท฽ากับศูนยแ จะได฾อัตราส฽วนใหม฽ที่เท฽ากับอัตราส฽วนเดิม เช฽น 

   
5

4    =   
25

24



   =   
10

8  

3.2  โดยใช฾หลักการหาร เมื่อหารแต฽ละจํานวนในอัตราส฽วนใดด฾วยจํานวนเดียวกัน  
โดยที่จํานวนนั้นไม฽เท฽ากับศูนยแ จะได฾อัตราส฽วนใหม฽ที่เท฽ากับอัตราส฽วนเดิม เช฽น   

   
15

12   =  
315

312



   =  
5

4  

 4.  สัดส฽วน คือ ประโยคที่แสดงการเท฽ากันของอัตราส฽วนสองอัตราส฽วน 
 5.  ร฾อยละ หรือเปอรแเซ็นตแ  คือ อัตราส฽วนแสดงการเปรียบเทียบปริมาณใดปริมาณหนึ่ง  
ต฽อ 100 

6.  การเขียนอัตราส฽วนให฾อยู฽ในรูปร฾อยละ จะต฾องเขียนอัตราส฽วนนั้นให฾อยู฽ในรูปที่มีจํานวน
หลังของอัตราส฽วนเป็น 100  แล฾ว จะได฾จํานวนแรกของอัตราส฽วนเป็นค฽าของร฾อยละที่ต฾องการ 

7.  การเขียนร฾อยละให฾เป็นอัตราส฽วน  ทําได฾โดยการเขียนเป็นอัตราส฽วนที่มีจํานวนแรกเป็น

ค฽าของร฾อยละ และจํานวนหลังเป็นร฾อย 100  เช฽น  35 %    =   
100

35  
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โจทย์ตัวอย่าง 

ตัวอย่างที่ 1  รูปสามเหลี่ยมรูปหนึ่งมีอัตราส฽วนของความยาวของด฾านทั้งสามเป็น  2  :  5 : 6   
                 ถ฾าด฾านที่สั้นที่สุด ยาว  8  เซนติเมตร จงหาความยาวรอบรูป 
แนวคิด           ในอัตราส฽วนที่กําหนดให฾  2  :  5 : 6  เป็นความยาวด฾านที่สั้นที่สุด   

          ถ฾าต฾องการให฾ด฾านที่สั้นที่สุดยาวเป็น 8 จะต฾องนํา 4 มาคูณทุกจํานวนในอัตราส฽วน 
           จะได฾   2  :  5 : 6     =         24  :  54 : 64 

                = 8  :  20 : 24    
                    ดังนั้น  ความยาวรอบรูปเท฽ากับ   8 + 20 + 24   =   52  เซนติเมตร 
           ตอบ   ความยาวรอบรูปเท฽ากับ  52  เซนติเมตร 

ตัวอย่างที่ 2  จงหาค฽าของ  c  ในสัดส฽วน    
5

4      =   
35

c  

แนวคิด            เนื่องจาก  
5

4    =   
75

74



   =   
35

28  

จะได฾         
        35

28   =  
35

c  

ดังนั้น  ค฽าของ  c  =   20 

ตอบ   c  เท฽ากับ  20 

ตัวอย่างที่ 3  พรซื้อที่ดินแปลงหนึ่ง  จ฽ายเงินมัดจําไป  36,000  บาท  คิดเป็น  30 %  ของราคา  
          ที่ดินแปลงนี้  จงหาว฽าทีด่ินแปลงนี้ราคาเท฽าไร 
แนวคิด     ให฾พรซื้อที่ดินแปลงนี้ราคา  x  บาท 
             จ฽ายเงินมัดจําไป  36,000  บาท 

             เงินมัดจําที่จ฽ายไปคิดเป็น  30 %  =       
100

30  

             เขียนสัดส฽วนได฾ดังนี้ 
x

000,36  =        
100

30  

             จะได฾         36,000 100       = 30  

                    x   = 
30

100000,36   

             ดังนั้น         x   = 120,000 
             ตอบ   พรซื้อท่ีดินแปลงนี้ราคา 120,000   บาท 
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แบบฝึกหัด ชุดที่ 6 (ค 1.1 ม.2/4) 

ตอนที่ 1  จงเลือกข้อที่ถูกที่สุด 

1. อัตราส฽วนคู฽ใดเป็นอัตราส฽วนที่เท฽ากัน 
 ก. 2 : 3 และ 38 : 58   ค. 5 : 7 และ 65 : 81 
 ข. 3 : 4 และ 51 : 68    ง. 4 : 5  และ 44 :65 
2. อัตราส฽วนที่เป็น 7 เท฽าของอัตราส฽วน 9 : 13 คือข฾อใด 
 ก. 49 : 81    ค. 56 : 81 
 ข. 6 : 91     ง. 63 : 91 
3.  ถ฾า 5 : A = 70 : 98 ตัวแปร  A  มีค฽าเท฽ากับข฾อใด 
 ก. 5      ค. 6 
 ข. 7     ง. 14 

ตอนที่ 2  จงหาค าตอบ 

1. ปุ฻ยชนิดหนึ่งมีอัตราส฽วนผสมโดยน้ําหนักของไนโตรเจน  ฟอสฟอรัส โพแทสเซียมและส฽วนผสม   
อ่ืน ๆ เป็น 1 : 2 : 1 : 6  ตามลําดับ จงหาว฽าปุ฻ยชนิดนี้หนัก 1 ตัน จะมีไนโตรเจน ฟอสฟอรัส  
โพแทสเซียม และส฽วนผสมอื่น ๆ อย฽างละกี่กิโลกรัม 

               ตอบ …………………………………………………………………. 

2. ช฽างรับเหมาทําโต฿ะ และม฾านั่งนักเรียนให฾แก฽โรงเรียนแห฽งนึ่งเป็นเงิน 24,000  บาท ปรากฏว฽ามี
กําไร 20 % อยากทราบว฽าต฾นทุนของการทําโต฿ะและม฾านั่งเป็นเท฽าไร 

               ตอบ …………………………………………………………………. 
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มาตรฐาน  ค 1.2     เข้าใจถึงผลที่เกิดขึ้นจากการด าเนนิการของจ านวนและความสัมพันธ์    
                         ระหว่างการด าเนินการต่างๆ และใช้การด าเนินการในการแก้ปัญหา 
 

ตัวช้ีวัดชั้นปี  ม.1/1 
บวก ลบ คูณ หาร จํานวนเต็ม และนําไปใช฾แก฾ปัญหา ตระหนักถึงความสมเหตุสมผลของ

คําตอบ อธิบายผลที่เกิดขึ้นจากการบวก การลบ การคูณ การหาร และบอก 

สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 
1. การบวก ลบ คูณ หาร จํานวนเต็ม ให฾หาผลลัพธแในวงเล็บก฽อน แล฾วจึงนําไปบวก ลบ คูณ 

หรือหารกับจํานวนนอกวงเล็บ 
 2. สมบัติของ 1 และ 0 
  2.1  จํานวนใดคูณกับ 1 จะได฾จํานวนนั้น (เรียก 1 ว฽า เอกลักษณแการคูณ) 
  2.2  จํานวนใดหารด฾วย 1 จะได฾จํานวนนั้น 
  2.3  จํานวนใดบวกกับ  0  จะได฾จํานวนนั้น (เรียก 0 ว฽า เอกลักษณแการบวก) 
  2.4  จํานวนใดคูณกับ 0 จะได฾ 0 เสมอ 
  2.5  0 หารจํานวนใดๆ ที่ไม฽ใช฽ 0 จะได฾ 0 เสมอ 
  2.6  จํานวนใดๆ หารด฾วย 0 จะไม฽มีความหมายทางคณิตศาสตรแ 
  2.7  ถ฾าผลคูณของจํานวนสองจํานวนใดๆ เท฽ากับ 0 แล฾วจํานวนใดจํานวนหนึ่ง 
อย฽างน฾อยหนึ่งจํานวนต฾องเป็น 0 แน฽ๆ 

โจทย์ตัวอย่าง 

จงหาผลลัพธแต฽อไปนี้  
 1.       12463       =  89   
      =       89   
      = 1 

2.       1524016144    =           169   

     =       169  
               =        25  
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 3.     
 245

1147



    =       
 25

77



    

      =      
25

77



  

      =      
3

0  

      =      0  

 

แบบฝึกหัด ชุดที่ 7 (ค 1.2 ม.1/1) 

จงหาผลลัพธ์ต่อไปนี้ 

 1.      24798     =   ……………………………………………. 

 2.       3283    =   ……………………………………………. 

 3.      54260     =   ……………………………………………. 

 4.       7473    =   ……………………………………………. 

 5.     







 







 

4

1212

6

257  =   ……………………………………………. 
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ตัวช้ีวัดชั้นปี  ม.1/2 

บวก ลบ คูณ หาร เศษส฽วน และทศนิยม และนําไปใช฾แก฾ปัญหา ตระหนักถึงความ 
สมเหตุสมผลของคําตอบ อธิบายผลที่เกิดข้ึนจากการบวก การลบ การคูณ การหาร และบอก
ความสัมพันธแของการบวกกับการลบ การคูณกับการหารของเศษส฽วน และทศนิยม 

สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 

 การบวก ลบ คูณ หาร เศษส่วน     
1.  การบวกหรือการลบเศษส฽วนที่มีตัวส฽วนไม฽เท฽ากัน ต฾องทําตัวส฽วนให฾เท฽ากันก฽อน โดยการ

หา ค.ร.น. ของตัวส฽วนทั้งหมด 
 2.  การคูณเศษส฽วนให฾นําตัวเศษคูณตัวเศษ ตัวส฽วนคูณตัวส฽วน 
 3.  การหารเศษส฽วน ให฾กลับเศษเป็นส฽วนของตัวหาร แล฾วนําไปคูณกับตัวตั้ง 

4.  การบวก ลบ คูณ หารเศษส฽วนที่เป็นจํานวนคละ ให฾เขียนจํานวนคละในรูปเศษเกินก฽อน 
แล฾วจึงหาผลลัพธแนั้น 
 5.  การบวก ลบ คูณ หาร เศษส฽วน ให฾หาผลลัพธแในวงเล็บก฽อน แล฾วจึงนําไปบวก ลบ คูณ 
หรือหารกับจํานวนนอกวงเล็บ 
 6.  การทอนเศษส฽วนให฾เป็นเศษส฽วนอย฽างต่ํา ต฾องดูว฽าตัวเลขใดที่หารได฾ทั้งเศษและส฽วนใน
เบื้องต฾นและควรต฾องรู฾ตรงนี้ก฽อน 
  6.1  จํานวนเต็มใดๆ หารด฾วย 1 ลงตัวเสมอ 
  6.2  จํานวนที่หารด฾วย 2 ลงตัว ต฾องลงท฾ายด฾วยเลขคู฽ (อย฽าลืม 0 ก็เป็นเลขคู฽ด฾วย) 
  6.3  จํานวนที่หารด฾วย 3 ลงตัว มีข฾อสังเกต คือ ผลบวกของเลขโดดของเลขจํานวน
นั้น หารด฾วย 3 ลงตัว เช฽น 3,651 เรานํา 3+6+5+1 = 15 ซึ่งหารด฾วย 3 ลงตัว ดังนั้น  3,651 หาร
ด฾วย 3 ลงตัวด฾วย 
  6.4  จํานวนที่หารด฾วย 4 ลงตัว มีข฾อสังเกต คือ ถ฾าเลข 2 ตัวท฾ายหารด฾วย 4 ลงตัว 
หรือลงท฾ายด฾วย 0 สองตัว จะหารด฾วย 4 ลงตัวด฾วย เช฽น 1,516 จะเห็นว฽า 16 หารด฾วย 4 ลงตัว 
ดังนั้น 1,516 หารด฾วย 4 ลงตัวด฾วย 
  6.5  จํานวนที่หารด฾วย 5 ลงตัว จะลงท฾ายด฾วย 5 หรือ 0 
  6.7  จํานวนที่หารด฾วย 6 ลงตัว ต฾องเป็นเลขคู฽ที่หารด฾วย 3 ลงตัว  
  6.8  จํานวนที่หารด฾วย 9 ลงตัว ผลบวกของเลขโดดต฾องหารด฾วย 9 ลงตัว 
  6.10  จํานวนที่หารด฾วย 10 ลงตัว เลขตัวท฾ายต฾องเป็น 0 
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 การบวก ลบ คูณ หารทศนิยม 
 1.  การบวกและการลบทศนิยม จะต฾องตั้งจุดทศนิยมให฾ตรงกันก฽อน แล฾วค฽อยหาผลบวกหรือ
ผลลบนั้น 
 2.  การคูณทศนิยม ให฾คูณเหมือนกับเลขทั่วไป แต฽จํานวนตําแหน฽งทศนิยมของผลลัพธแที่ได฾ 
จะมาจากการนับจํานวนตําแหน฽งทศนิยมของตัวตั้งและตัวคูณรวมกัน 
 3.  การหารทศนิยม ต฾องเปลี่ยนตัวหารให฾เป็นจํานวนเต็มก฽อน โดยการเลื่อนจุดทศนิยม   
แล฾วจึงหาผลหารนั้น 
 4.  การบวก ลบ คูณ หาร ทศนิยม ให฾หาผลลัพธแในวงเล็บก฽อน แล฾วจึงนําไปบวก ลบ คูณ 
หรือหารกับจํานวนนอกวงเล็บ 
 

โจทย์ตัวอย่าง 

บอยมีเสื้อสีแดง สีขาว และสีเหลือง โดยมีเสื้อสีแดง 
5

1  ของเสื้อทั้งหมด เสื้อสีขาว 
10

9               

ของเสื้อนอกเหนือจากสีแดง บอยมีเสื้อสีเหลืองคิดเป็นเศษส฽วนเท฽าไรของเสื้อทั้งหมด  

 แนวคิด  บอยมีเสื้อสีแดง    
5

1    ของเสื้อท้ังหมด 

   แสดงว฽าเหลือเสื้อที่ไม฽ใช฽สีแดง    
5

4    ของเสื้อท้ังหมด 

   มีเสื้อขาว 
10

9  ของเสื้อนอกเหนือจากสีแดง   

ซึ่งคิดเป็น                        
5

4

10

9
    =    

25

18   ของเสื้อทั้งหมด 

                      ดังนั้น  บอยมีเสื้อสีเหลืองคิดเป็น   
25

18

5

1
1   =   

25

18525   ของเสื้อทั้งหมด 

                    =    
25

2  ของเสื้อทั้งหมด 

                      ตอบ   บอยมีเสื้อสีเหลืองคิดเป็น  
25

2  ของเสื้อทั้งหมด 
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แบบฝึกหัด ชุดที่ 8 (ค 1.2 ม.1/2) 

จงหาผลลัพธ์ต่อไปนี้ 

1.     08.06.125.0          = ……………………………………………….. 

2.       176.479.679.6      = ……………………………………………….. 

3.   















89.011.1

1.0
5.0

78.532.44    = ……………………………………………….. 

4.  


















3

2
1

7

6
6

9

5
2  มีค฽าเป็นกี่เท฽าของ  

231

132  

5.  ถ฾าเขียน  
17

23   ในรูป  

c
b

a
1

1

1
1





   โดยที ่ cba ,,  เป็นจํานวนเต็มแล฾ว  abc   มีค฽าเท฽าใด 

6.  ฟารแมแห฽งหนึ่งเลี้ยงม฾า วัว สุกรและแพะรวม  000,2  ตัว เลี้ยงม฾า 
4

1  ของจํานวนสัตวแทั้งหมด  

    เลี้ยงวัว 
5

1  ของจํานวนม฾า เลี้ยงสุกร 
8

3  ของสัตวแที่เหลือ ฟารแมเลี้ยงแพะกี่ตัว 
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ตัวช้ีวัดชั้นปี  ม.1/3 

อธิบายผลที่เกิดขึ้นจากการยกกําลังของจํานวนเต็ม เศษส฽วน และทศนิยม 

สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 
   ถ฾า a เป็นจํานวนใดๆ และ n เป็นจํานวนเต็มบวก แล฾ว a ยกกําลัง n  หรือ na        

มีความหมายดังนี้ 
                                   aaaaan  ...  
                                                          
                                                  n ตัว 
   เรียก  na   ว฽า  เลขยกกําลังที่มี a เป็นฐาน และ n เป็นเลขชี้กําลัง 

โจทย์ตัวอย่าง 

1. 
3

3

2







  =       
























3

2

3

2

3

2  

    =       








27

8  

 2. 
3

23

  =       






 

3

222  

     =       








3

8  

3.  
3

24   =        
3

2222   

    =       
3

16
  

4. 2)3.1(   =          3.13.1   
    =       69.1  
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แบบฝึกหัด ชุดที่ 9 (ค 1.2 ม.1/3) 

จงเขียนจ านวนต่อไปนี้ในรูปเลขยกก าลัง 

1)    22222                            =    .................................................................. 

2)    )7()7()7()7(                =    .................................................................. 

3)     )()()( xyxyxy        =    .................................................................. 

4)    
5

2

5

2

5

2

5

2

5

2

5

2















































 =    ................................................................. 

5)    000,100         =    .................................................................. 

6)     0081.0         =    .................................................................. 

7)     243       =    .................................................................. 

8)     625         =    .................................................................. 

9)  )1.0()1.0()1.0(       =    .................................................................. 

10)    88888       =    .................................................................. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 



                        คณิตพิชิต O-NET               ช่วงช้ันที่ 3 28 

ตัวช้ีวัดชั้นปี  ม.1/4 

คูณและหารเลขยกกําลังที่มีฐานเดียวกัน และเลขชี้กําลังเป็นจํานวนเต็ม 

สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 
สมบัติของเลขยกกําลัง 

          กําหนดให฾  a , b แทนจํานวนใดๆ ที่ไม฽ใช฽ศูนยแ และให฾  m , n  แทนจํานวนเต็มบวก จะได฾ 

1. 10 a   

2.  
n

n

a
a

1
  

3. nmnm aaa   

4. nmnm aaa   

5.   nmmn aa   

6.   nnn
baab   

7. 
n

nn

b

a

b

a








  

 
โจทย์ตัวอย่าง 

    1.   855 222562   

                                 852   

                   132   
  ตอบ    132  

                   2.   433 )5()5(625)5(        (เนือ่งจาก 625)5( 4  ) 

                       43)5(   

                       7)5(  
  ตอบ      7)5(  
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  3.   babababa  532532  

                               bbaa 352   

                               1352 ba    

                                    47ba  
    ตอบ      47ba  

4.   
3

3

5

5      

  วิธีท่ี 1      
555

555

5

5
3

3




  

                         1  

  วิธีท่ี 2   33

3

3

5
5

5   

                          05  

              1  
  ตอบ    1 

5.  
5

5

a

a  เม่ือ  0a   

  วิธีท่ี 1               
aaaaa

aaaaa

a

a
5

5




   

                          1  

  วิธีท่ี 2               55

5

5

a
a

a   

                          0a  

              1  
  ตอบ    1 
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    6.  จงหาผลลัพธแของ  
nn

nn

33

3935
1

11








 

      แนวคิด 
nn

nn

33

3935
1

11








    =        
 133

39353 1



 

n

n

 

            =    
 

 13

3

1
935





















 

            =     
2

315  

            =     
2

12  

            =     6     

   ตอบ    6  
 

 
แบบฝึกหัด ชุดที่ 10 (ค 1.2 ม.1/4) 

1.  เขียนจํานวนต฽อไปนี้ในรูปเลขยกกําลัง 
   

1)  31015 222 )()()(   =  .....................................................  

2) 43510 baba                  =  .....................................................  

  

3) 
57

6

5

6

5

















                           =  ..................................................... 

  

                   4)  
 

nmx,
x

x
n

m

     0                =  ..................................................... 

2.  หาผลลัพธแของ  136313 5512525   nnn  

3.  ในบริเวณหนึ่งมีแบคทีเรียเฉลี่ย  3104.6    ตัวต฽อตารางเซนติเมตร ถ฾าพ้ืนที่ของบริเวณนี้เท฽ากับ        

    7.2  ตารางเมตร จํานวนแบคทีเรียทั้งหมดในบริเวณนี้เท฽ากับกี่ตัว 
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ตัวช้ีวัดชั้นปี  ม.2/1 
หารากที่สอง และรากท่ีสามของจํานวนเต็ม โดยการแยกตัวประกอบ และนําไปใช฾ในการ

แก฾ปัญหา พร฾อมทั้งตระหนักถึงความสมเหตุสมผลของคําตอบ 

สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 
 1.  รากที่สองของจํานวนจริงบวกมี 2 จํานวน คือ จํานวนบวกและจํานวนลบซึ่งเป็นจํานวน
ตรงข฾ามกัน 
 2.  รากที่สองของ 0 มี 1 จํานวน คือ 0 
 3.  รากที่สองอาจเป็นจํานวนตรรกยะหรือจํานวนอตรรกยะอย฽างใดอย฽างหนึ่ง พิจารณาได฾
ดังนี้ 
  3.1  ถ฾าสามารถหาจํานวนใดๆ ที่ยกกําลังสองแล฾วมีค฽าเท฽ากับจํานวนที่ต฾องการหา
รากที่สอง รากท่ีสองของจํานวนนั้นเป็นจํานวนตรรกยะ เช฽น  09.03.0 2   รากทีส่องของ 0.09 เป็น
จํานวนตรรกยะ 
  3.2  ถ฾าไม฽สามารถหาจํานวนใดๆ ที่ยกกําลังสองแล฾วมีค฽าเท฽ากับจํานวนที่ต฾องการหา
รากที่สอง รากท่ีสองของจํานวนนั้นเป็นจํานวนอตรรกยะ เช฽น  ไม฽สามารถหาจํานวนใดๆ ที่ยกกําลัง
สองแล฾วมีค฽าเท฽ากับ 10 รากที่สองของ 10 เป็นจํานวนอตรรกยะ ซึ่งเขียนในรู฾กรณฑแที่สอง คือ 10  
 4.  การหารากท่ีสองโดยการแยกตัวประกอบ มีขั้นตอนดังนี้ 
  4.1  แยกตัวประกอบของจํานวนที่ต฾องการหารากท่ีสอง 
  4.2  จัดให฾ตัวประกอบอยู฽ในรูปวงเล็บยกกําลังสองหรือ  2  
  4.3  รากที่สอง คือ ผลคูณของจํานวนในวงเล็บ 
 5.  การหารากท่ีสามโดยการแยกตัวประกอบ มีขั้นตอนดังนี้ 
  5.1  แยกตัวประกอบของจํานวนที่ต฾องการหารากท่ีสาม 
  5.2  จัดให฾ตัวประกอบอยู฽ในรูปวงเล็บยกกําลังสามหรือ  3  
  5.3  รากที่สาม คือ ผลคูณของจํานวนในวงเล็บ 

โจทย์ตัวอย่าง 

ตัวอย่างที่ 1  จงหารากท่ีสองของ 400 โดยการแยกตัวประกอบ 

 แนวคิด  เนื่องจาก  552222400   
   2522    
       220  
                   และ     220400   
                    ตอบ   รากที่สองของ 400 คือ  20 และ -20 
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ตัวอย่างที่ 2  จงหารากท่ีสามของ 64 โดยการแยกตัวประกอบ 
 
    แนวคิด เนื่องจาก          22222264   
             44464   
             3464   
  ตอบ   รากที่สามของ 64  คือ 4 

ตัวอย่างที่ 3  แจกันทรงกระบอกใบหนึ่งมีปริมาตรประมาณ 192.5 ลูกบาศกแเซนติเมตร แจกันใบนี้มี    
                 ความสูง 5 เซนติเมตร และสูตรการหาปริมาตรทรงกระบอกเท฽ากับ hr 2   
                 เมื่อ r  แทนความยาวของรัศมี และ h  แทนความสูง จงหาว฽าแจกันใบนี้มีรัศมียาว          

                 กี่เซนติเมตร (กําหนด 
7

22
 ) 

    แนวคิด  จากสูตรปริมาตรทรงกระบอก  =  hr 2  

   จะได฾         192.5       5
7

22 2  r  

      2r       
522

75.192



  

      2r       25.12  
      2r        25.3  
      r       5.3,5.3   
  เนื่องจาก  r  เป็นความยาวของรัศมีของวงกลม จึงใช฾เฉพาะจํานวนบวก 
  ตอบ  แจกันใบนี้มีรัศมียาวประมาณ  3.5  เซนติเมตร   
 

แบบฝึกหัด ชุดที่ 11 (ค 1.2 ม.2/1) 
จงตอบค าถามต่อไปนี้ 
1.  จงหารากท่ีสองของ  625  โดยการแยกตัวประกอบ 
2.  จงหารากท่ีสามของ  -216  โดยการแยกตัวประกอบ 

3.   
196

25
   มีค฽าเท฽าใด 

4.  ตัดกระดาษรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสยาวด฾านละ 5 เซนติเมตร ถ฾าตัดกระดาษนี้เป็นรูปสามเหลี่ยมสองรูป 
    ตามแนวเส฾นทแยงมุม จงหาว฽าเส฾นทแยงมุมยาวประมาณก่ีเซนติเมตร 
5.  แท็งกแใส฽น้ําทรงลูกบาศกแมีความยาวด฾านละ 70 เซนติเมตร ถ฾าต฾องการสร฾างแท็งกแน้ําให฾มีปริมาตร 
    เป็นแปดเท฽าของแท็งกแน้ําใบนี้ จะต฾องสร฾างแท็งกแน้ําให฾มีด฾านยาวด฾านละกี่เซนติเมตร 
6.  ลูกบาศกแมีปริมาตร 343 ลูกบาศกแเซนติเมตร ลูกบาศกแมีความยาวด฾านละเท฽าใด 
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ตัวช้ีวัดชั้นปี  ม.2/2 
อธิบายผลที่เกิดขึ้นจากการหารากที่สองและรากท่ีสามของจํานวนเต็ม เศษส฽วน และทศนิยม 

บอกความสัมพันธแของการยกกําลังกับการหารากของจํานวนจริง 

สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้  
1.  สมบัติของรากท่ีสอง 

  1.1  2

1

xx   

  1.2  2

n

n xx    โดยที่  n > 1 

  1.3      xxx 
22

 

  1.4  xx 2  

  1.5  xyyx    เมื่อ  x และ y   0 

  1.6  
y

x

y

x
   เมื่อ  x   0  และ y > 0 

 2.  รูปอย฽างง฽ายของรากท่ี 2  เป็นการเปลี่ยนจํานวนซึ่งมีค฽ามากและอยู฽ในรากท่ีสองให฾เป็น

จํานวนที่น฾อยลงโดยใช฾สมบัติ  xx 2  เช฽น  35  เป็นรูปอย฽างง฽ายของ  75  
 3.  การบวกและการลบรากที่สอง มีหลักการ ดังนี้ 
  3.1  ถ฾ารากท่ีต฾องการบวกหรือลบมีจํานวนภายในรากต฽างกัน ให฾เปลี่ยนจํานนวน
ภายในรากให฾เหมือนกันโดยใช฾หลักการทําให฾อยู฽ในรูปอย฽างง฽ายของรากที่สอง 
  3.2  ถ฾ารากท่ีต฾องการบวกหรือลบมีจํานวนภายในรากเท฽ากัน ให฾นําจํานวนซึ่งคูณกับ
ราก มาบวกหรือลบกัน 
 4.  การคูณและการหารรากท่ีสอง มีหลักการ ดังนี้ 
  4.1  ถ฾ารากท่ีต฾องการคูณหรือหารไม฽อยู฽ในรูปอย฽างง฽าย ให฾เปลี่ยนรากนั้นเป็นรูป
อย฽างง฽าย 
  4.2  ถ฾าจํานวนใดมีตัวหารอยู฽ในรูปของราก ให฾เปลี่ยนเป็นจํานวนเต็มโดยคูณด฾วย 

x

x  โดยที่  x   คือ  จํานวนภายในรากของตัวหาร  เช฽น  
6

3  เปลี่ยนเป็น  
6

63

6

6

6

3
   

หรือ  
2

6  

  4.3  การคูณหรือการหารให฾นําจํานวนซึ่งคูณกับรากมาคูณหรือหารกัน และนําราก
มาคูณหรือหารกัน 
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 5.  ความสัมพันธแของรากกับการยกกําลัง  คือ  n

m

n m xx   

โจทย์ตัวอย่าง 

ตัวอย่างที่ 1  ถ฾า  5363  x  แล฾ว จงหาค฽าของ  x  
 แนวคิด         3 36 x      =    5  

                   33 36 x    =     35  
            x36      =     125  
                  x      =    12536  
                  x      =    89    
  ดังนั้น  ถ฾า  5363  x  แล฾ว ค฽าของ  x  คือ  89  
  ตอบ    x  คือ  89  

ตัวอย่างที่ 2  จงหาผลลัพธแของ  
7

2
73632   

 แนวคิด  
7

2
73632       =    















7

7

7

2
7376  

      =     
7

72
7376   

      =     
7

72
79   

      =     
7

72763   

=     
7

761  

  ดังนั้น   
7

2
73632   =     

7

761    

  ตอบ    
7

761    
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แบบฝึกหัด ชุดที่ 12 (ค 1.2 ม.2/2) 

 

1.  จงหาผลลัพธแของ  
3

3
243

6

3
482   

2.  จงหาผลลัพธแของ    



























9

625

125

27
3  

3.  ถ฾า  y  เป็นจํานวนจริง  และ  4y3  =  1,372  แล฾ว  y  มีค฽าเท฽าไร 
 
4.  ถ฾า  x  เป็นจํานวนจริง  และ  14x  แล฾ว  x  มีค฽าเท฽าไร 

 

5.  ถ฾า  z  เป็นจํานวนจริง  และ  15
5

62


z  แล฾ว  z  มีค฽าเท฽าไร 
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มาตรฐาน  ค 1.3  ใช้การประมาณค่าในการค านวณและแก้ปัญหา 
 

ตัวช้ีวัดชั้นปี  ม.1/1 
ใช฾การประมาณค฽าในสถานการณแต฽างๆ ได฾อย฽างเหมาะสม รวมถึงใช฾ในการพิจารณา      

ความสมเหตุสมผลของคําตอบที่ได฾จากการคํานวณ 

สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 
1.  การประมาณค฽าใช฾เครื่องหมาย    
2.  การปัดเศษเมื่อเป็นจํานวนเต็ม ให฾พิจารณาตัวเลขในหลักที่ต่ํากว฽าหลักที่ต฾องการปัดเศษ

หนึ่งหลัก ถ฾าตัวเลขเป็น  0 – 4  ให฾ปัดทิ้ง ถ฾าเป็นตัวเลข  5 – 9 ให฾ปัดขึ้น  
3.  การปัดเศษเม่ือเป็นทศนิยม ให฾พิจารณาตัวเลขในทศนิยมในตําแหน฽งที่ต่ํากว฽าตําแหน฽งที่

ต฾องการปัดเศษหนึ่งตําแหน฽ง ถ฾าตัวเลขเป็น  0 – 4 ให฾ปัดทิ้ง ถ฾าเป็นตัวเลข  5 – 9 ให฾ปัดขึ้น  
4.  ถ฾าต฾องการหาค฽าประมาณโดยการปัดเศษ สามารถทําได฾ดังนี้ 
 4.1  หาค฽าประมาณของแต฽ละจํานวนที่โจทยแกําหนดโดยวิธีการปัดเศษเป็นจํานวน

เต็มหน฽วย จํานวนเต็มสิบ จํานวนเต็มร฾อย และจํานวนเต็มอ่ืนๆ ตามความเหมาะสมของสถานการณแ 
 4.2  นําค฽าประมาณท่ีได฾จากข฾อ 4.1 มาคํานวณหาผลลัพธแตามที่โจทยแต฾องการ 

โจทย์ตัวอย่าง   จงหาค฽าประมาณเป็นจํานวนเต็มร฾อยของ   78.24190,3816,1   

     แนวคิด  ขั้นที่ 1    เนื่องจากการประมาณนี้เก่ียวข฾องกับการหารและต฾องการผลลัพธแ 
  เป็นจํานวนเต็ม  
  หาค฽าประมาณเป็นจํานวนเต็มร฾อยของ 1,816  กับ  3,190 ได฾ดังนี้ 
 800,1816,1   
 200,3190,3   

  หาค฽าประมาณเป็นจํานวนเต็มของ  24.78  ได฾ดังนี้ 
   2578.24   

  ขั้นที่ 2    คํานวณหาผลลัพธแ 
       78.24190,3816,1          25200,3800,1   

              25000,5   

              200  

  ดังนั้น       78.24190,3816,1        200    
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แบบฝึกหัด ชุดที่ 13 (ค 1.3 ม.1/1) 

จงหาค าตอบ 

1. จงหาค฽าประมาณของ  
85.41.3

6.204.41



   

 

2. จงหาค฽าประมาณของ  















 








 

7

3
3

8

5

4

3   

 
3. ณเดชใช฾เงินไป 9.75% ของจํานวนเงินที่มีอยู฽ ถ฾าณเดชมีเงิน 65,670 บาท ณเดชใช฾เงิน

ประมาณกี่บาท 
 

4. กล฽องใบหนึ่งมีฐานกว฾าง 63 เซนติเมตร ยาว 48 เซนติเมตร มีปริมาตร 74,999  
ลูกบาศกแเซนติเมตร กล฽องใบนี้สูงประมาณกี่เซนติเมตร 
 

5. เต฾ขับรถด฾วยอัตราเร็ว 97 กิโลเมตรต฽อชั่วโมง เป็นเวลา 2.08 ชั่วโมง ต฾าขับรถด฾วย
อัตราเร็ว 72 กิโลเมตรต฽อชั่วโมง เป็นเวลา 4.97 ชั่วโมง ต฾าขับรถไกลกว฽าเต฾ประมาณ    
กี่กิโลเมตร 
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ตัวช้ีวัดชั้นปี  ม.2/1 

หาค฽าประมาณของรากท่ีสอง และรากที่สาม ของจํานวนจริง และนําไปใช฾ในการแก฾ปัญหา 
พร฾อมทั้งตระหนักถึงความสมเหตุสมผลของคําตอบ 

สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 
1.  การหาค฽าประมาณของรากท่ีสอง สามารถทําได฾ดังนี้ 
 1.1  หาจํานวนเต็มบวกสองจํานวนที่เรียงกัน ซึ่งกําลังสองของจํานวนทั้งสอง ต฾องมี

จํานวนที่น฾อยกว฽ากับจํานวนที่มากกว฽าจํานวนที่ต฾องการหาค฽ารากท่ีสอง และมีค฽าใกล฾เคียงจํานวน    
ที่ต฾องการหาค฽ารากท่ีสองมากที่สุด 

 1.2  หาค฽าเฉลี่ยของจํานวนที่ได฾จากข฾อ 5.1 แล฾วนําค฽าเฉลี่ยที่ได฾มายกกําลังสอง  
       พิจารณาว฽ามากหรือน฾อยกว฽าจํานวนที่ต฾องการหารากที่สอง 
       ถ฾ามากกว฽า  ให฾นําจํานวนที่น฾อยกว฽ากับจํานวนที่เป็นค฽าเฉลี่ยมาหาค฽าเฉลี่ย 

แล฾วนําไปยกกําลังสองอีก 
       ถ฾าน฾อยกว฽า  ให฾นําจํานวนที่เป็นค฽าเฉลี่ยกับจํานวนที่มากกว฽ามาหาค฽าเฉลี่ย 

แล฾วนําไปยกกําลังสองอีก 
 1.3  ทําตามข฾อ 5.2 ซ้ําอีกจนได฾จํานวนที่มีค฽าใกล฾เคียงกับจํานวนที่นํามาหา 

รากที่สอง 
2.  การหาค฽าประมาณของรากท่ีสาม สามารถทําได฾โดยใช฾วิธีการเดียวกันกับการหา

ค฽าประมาณของรากท่ีสอง 

โจทย์ตัวอย่าง 

จงหาค฽าประมาณของ  12  (ตอบเป็นทศนิยมสองตําแหน฽ง)  
     แนวคิด ขั้นที่ 1    เนื่องจาก  932    และ  1642   

     จะได฾ว฽า  12   มีค฽าอยู฽ระหว฽าง  3  และ  4 

  ขั้นที่ 2   หาค฽าเฉลี่ยของ 3  และ  4  ได฾  3.5 
     นํา  3.5  ไปยกกําลังสองได฾  12.25  ซึ่งมีค฽ามากกว฽า  12 
     ดังนั้น นํา  3  และ  3.5  มาหาค฽าเฉลี่ยได฾  3.25 
  ขั้นที่ 3   นําค฽าเฉลี่ยที่ได฾จากข้ันที่ 2 (3.25)  ไปยกกําลังสองได฾  10.5625 
     ซึ่งมีค฽าน฾อยกว฽า  12  ดังนั้นนํา 3.25 และ 3.5 มาหาค฽าเฉลี่ย 
     ได฾  3.375  จากนั้นทําขั้นที่ 3 ซ้ําอีกจนได฾จํานวนที่มีค฽าใกล฾เคียงกับ 

  จํานวนที่นํามาหารากที่สอง 
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  3.375   3.5 

                   ค฽าเฉลี่ย = 3.4375 

     8164.114375.3
2
  

  3.4375   3.5 

                 ค฽าเฉลี่ย = 3.46875 

                        032.1246875.3
2
  

  ดังนั้น  46875.312  แต฽โจทยแต฾องการคําตอบเป็นทศนิยมสองตําแหน฽ง 

  ตอบ   46.312     

 
 

แบบฝึกหัด ชุดที่ 14 (ค 1.3 ม.2/1) 

จงหาค่าประมาณของจ านวนต่อไปนี้  (ตอบเป็นทศนิยมสองต าแหน่ง) 

             1.  14   =    …………………………………………………… 

2. 20   =    …………………………………………………… 
 

3. 24   =    …………………………………………………… 
 

4. 35   =    …………………………………………………… 
 

5. 3 12513   =    …………………………………………………… 
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มาตรฐาน ค 1.4    เข้าใจระบบจ านวนและน าสมบัติเกี่ยวกับจ านวนไปใช้ 

  

ตัวช้ีวัดชั้นปี  ม.1/1   

นําความรู฾และสมบัติเกี่ยวกับจํานวนเต็มไปใช฾ในการแก฾ปัญหา  

สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้  

1. สมบัติของจ านวนเต็ม 
1.1 สมบัติการสลับที่การบวก เมื่อมีจํานวนเต็มสองจํานวนบวกกัน สามารถสลับที่ 

ระหว฽างตัวตั้งและตัวบวก โดยที่ผลลัพธแมีค฽าเท฽ากัน  เช฽น         
                               2  +  3     =   3  +  2       =    5 
                              2  +  (-3)   =   (-3)  +  2    =   -1 

     นั่นคือ ถ฾า a และ b แทนจํานวนใด ๆ แล฾ว  a + b  =   b  +  a 
1.2 สมบัติการสลับที่การคูณ เมื่อมีจํานวนเต็มสองจํานวนคูณกัน สามารถสลับที่ 

ระหว฽างตัวตั้งและตัวคูณ โดยที่ผลลัพธแมีค฽าเท฽ากัน  เช฽น            
2  ×  3      =   3  ×  2       =    6 
2  ×  (-3)   =   (-3)  ×  2    =   - 6 

     นั่นคือ ถ฾า a และ b แทนจํานวนใด ๆ แล฾ว  a  ×  b   =   b  ×  a 
1.3 สมบัติการเปลี่ยนหมู฽การบวก เมื่อมีจํานวนเต็มสามจํานวนบวกกัน สามารถบวก 

จํานวนเต็มคู฽แรกหรือคู฽หลังก฽อนก็ได฾ โดยที่ผลลัพธแมีค฽าเท฽ากัน  เช฽น 
              498     =       498     =   5  

     นั่นคือ ถ฾า a ,b และ c  แทนจํานวนใด ๆ แล฾ว  ( a + b) + c   =   a + (b + c) 
1.4 สมบัติการเปลี่ยนหมู฽การคูณ เมื่อมีจํานวนเต็มสามจํานวนคูณกัน สามารถคูณ 

จํานวนเต็มคู฽แรกหรือคู฽หลังก฽อนก็ได฾ โดยที่ผลลัพธแมีค฽าเท฽ากัน เช฽น 
                          352     =       352      =    30 

     นั่นคือ ถ฾า a ,b และ c  แทนจํานวนใด ๆ แล฾ว   ( a × b) × c   =   a × (b × c) 
1.5 สมบัติการแจกแจง เป็นสมบัติที่แสดงความเกี่ยวข฾องระหว฽างการบวกและการคูณ         

ที่กล฽าวว฽า ถ฾า a ,b และ c แทนจํานวนใด ๆ แล฾ว  
                                 a × ( b+ c)   =    ( a × b) + ( a × c) 
                         และ  ( b+ c) × a    =    ( b × a) + ( c × a) 
            เช฽น           357      =         3757      =    14 
  และ           735      =         7375      =    14 
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1.6 สมบัติของหนึ่ง 
1.6.1 การคูณจํานวนใดๆ ด฾วยหนึ่งหรือคูณหนึ่งด฾วยจํานวนใดๆ จะได฾ผลคูณ 

เท฽ากับจํานวนนั้น  เช฽น     5  ×  1   =   1  ×  5       =    5 
                             (-3)  ×  1    =   1  ×  (-3)    =   - 3                                   

1.6.2  การหารจํานวนใด ๆ ด฾วยหนึ่งหรือหารหนึ่งด฾วยจํานวนใด ๆ จะได฾ผลหาร 

เท฽ากับจํานวนนั้น  เช฽น            =     27 

                                  
1

35
     =   35  

     นั่นคือ ถ฾า a  แทนจํานวนใด ๆ แล฾ว   a × 1   =    1 × a   =   a 
1.7 สมบัติของศูนยแ 

                  1.7.1  การบวกจํานวนใด ๆ ด฾วยศูนยแหรือบวกศูนยแด฾วยจํานวนใด ๆ จะได฾ผลบวก
เท฽ากับจํานวนนั้น  เช฽น              5  +  0  =   0  +  5         =    5 
                                   (-13) +  0     =   0  +  (-13)     =   - 13 
   1.7.2  การคูณจํานวนใด ๆ ด฾วยศูนยแหรือคูณศูนยแด฾วยจํานวนใด ๆ จะได฾ผลคูณ 
เท฽ากับจํานวนศูนยแ  เช฽น     7  ×  0  =   0  ×  7        =    0 
                             (-25) ×  0     =   0  ×  (-25)    =   0 
                         นั่นคือ ถ฾า a แทนจํานวนใด ๆ แล฾ว  a × 0   =    0 × a   =   0 

2. การหาห.ร.ม. และ ค.ร.น. ของจ านวนนับ               
2.1 การหา ห.ร.ม. ของจํานวนนับตั้งแต฽สองจํานวนขึ้นไปเป็นการหาตัวหารร฽วมหรือ       

ตัวประกอบร฽วมที่มากที่สุดของจํานวนนับเหล฽านั้น เราจึงอาศัยการหาตัวประกอบร฽วม ในการหา  
ห.ร.ม. ซึ่งมี 3 วิธี คือ  
  2.1.1  โดยการพิจารณาตัวประกอบ 
  2.1.2  โดยการแยกตัวประกอบ 
  2.1.3  โดยการตั้งหาร 
      2.2  การหา ค.ร.น. ของจํานวนนับตั้งแต฽สองจํานวนขึ้นไปเป็นการหาจํานวนนับที่หาร
ด฾วยจํานวนนับที่กําหนดให฾ลงตัว ซ่ึงเรียกว฽า พหุคูณของจํานวนนับที่กําหนดให฾นั้น มี 3 วิธี คือ 
  2.2.1  โดยการพิจารณาพหุคูณ 
  2.2.2  โดยการแยกตัวประกอบ 
  2.2.3  โดยการตั้งหาร 
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โจทย์ตัวอย่าง 

ตัวอย่างที่ 1   จงหา ห.ร.ม. ของ  30  และ  45 โดยการพิจารณาตัวประกอบ 
แนวคิด    ตัวประกอบของ  30  ได฾แก฽ 1, 2, 3, 5, 6, 10, 15  และ 30 
   ตัวประกอบของ  45  ได฾แก฽ 1, 2, 3, 5, 9, 15  และ 45 

ตัวประกอบของ  30  และ  45  ได฾แก฽  1, 3, 5,  และ 15 
ตัวประกอบร฽วมที่มากท่ีสุดของ  30  และ  45  คือ 15 

ดังนั้น   ห.ร.ม. ของ  30  และ  45  คือ 15 
ตอบ     ห.ร.ม. ของ  30  และ  45  คือ 15 

ตัวอย่างที่ 2   จงหา ห.ร.ม. ของ 18 และ 30 โดยการแยกตัวประกอบ 
แนวคิด    18 = 2  ×  3  ×  3 

  30 = 2  ×  3  ×  5 
  ตัวประกอบร฽วมของ 18 และ 30  ได฾แก฽  2, 3 
  ตัวประกอบร฽วมที่มากท่ีสุดของ 18 และ 30  คือ  2 × 3   =   6 

ดังนั้น   ห.ร.ม. ของ  18 และ 30 คือ 6 
ตอบ     ห.ร.ม. ของ  18 และ 30 คือ 6 

ตัวอย่างที่ 3   จงหา ห.ร.ม. ของ 24, 36 และ 48 โดยการตั้งหาร 

แนวคิด            2)  24   36   48 
  2)  12  18   249 

3)   6    9   12 
           2    3     4 
ดังนั้น    ห.ร.ม. ของ  24, 36 และ 48  คือ  2 × 2 × 3  =  12 
ตอบ      ห.ร.ม. ของ  24, 36 และ 48  คือ  12 

ตัวอย่างที่ 4   จงหาจํานวนนบัที่มากที่สุดที่หาร 15, 23 และ 31 แล฾วเหลือเศษ 1, 2, และ 3    
                  ตามลําดับ  
แนวคิด    จํานวนนับที่หาร  15  แล฾วเหลือเศษ  1  จะเป็นจํานวนที่หาร  15 – 1  หรือ  14  ลงตัว  
    จํานวนนับที่หาร  23  แล฾วเหลือเศษ  2  จะเป็นจํานวนที่หาร  23 – 2  หรือ  21  ลงตัว 

   จํานวนนับที่หาร  31  แล฾วเหลือเศษ  3  จะเป็นจํานวนที่หาร  31 – 3  หรือ  28  ลงตัว   
   จํานวนนับที่มากที่สุดที่หาร 14, 21 และ 28 ลงตัวจะเป็น ห.ร.ม. ของ  14, 21  และ  28 
   หา ห.ร.ม. ของ  14, 21  และ  28  ได฾ดังนี้ 
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  7)  14    21    28     
          2     3      4 
   ห.ร.ม. ของ  14, 21 และ 28 คือ  7 
   ตอบ  จํานวนนับที่มากท่ีสุดที่หาร 15, 23 และ 31 แล฾วเหลือเศษ 1, 2, และ 3   
           ตามลําดับ คือ 7 

ตัวอย่างที่ 5   จงหา ค.ร.น. ของ 8 และ 12 โดยการพิจารณาพหุคูณ 
แนวคิด     เนื่องจาก   8, 16, 24, 32, 40, 48,..  เป็นพหุคูณของ  8 

        12, 24, 36, 48,,..  เป็นพหุคูณของ  12 
   จะเห็นว฽า        24, 48,...  เป็นพหุคูณของ  8  และ  12 

             24     เป็นพหุคูณร฽วมที่น฾อยที่สุดของ  8  และ  12 
   ดังนั้น  ค.ร.น. ของ  8  และ  12  คือ 24 
   ตอบ   ค.ร.น. ของ  8  และ  12  คือ 24 

ตัวอย่างที่ 6   จงหา ค.ร.น. ของ  6  และ  20 โดยการแยกตัวประกอบ 
แนวคิด    แยกตัวประกอบของ  6  และ  20  ได฾ดังนี้ 

  6 = 2  ×  3  
  20 = 2  ×  2  ×  5 
   จากการแยกตัวประกอบของ  6  และ  20   
   จะเห็นว฽า พหุคูณร฽วมที่น฾อยที่สุดของ  6  และ  20  คือ  2 × 2 × 3 × 5   =   60 
   ดังนั้น  ค.ร.น. ของ  6  และ  20  คือ  60 
   ตอบ   ค.ร.น. ของ  6  และ  20  คือ  60 

ตัวอย่างที่ 7   จงหา ค.ร.น. ของ  8, 30 และ 42 โดยการตั้งหาร 
แนวคิด  2)  8   30   42 
   3) 4  15   21 

    4    5     7 
ดังนั้น  ค.ร.น. ของ  8, 30  และ  42  คือ  2 × 3 × 4 × 5 × 7   =  840 
ตอบ   ค.ร.น. ของ  8, 30  และ  42  คือ  840 
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ตัวอย่างที่ 8   จงหาจํานวนนบัที่น฾อยที่สุดที่หาร 36, 54  และ  63  แล฾วเหลือเศษ 7  ทุกจํานวน  
แนวคิด    จํานวนนับที่น฾อยที่สุดที่หาร 36, 54  และ  63  ลงตัว  คือ ค.ร.น. ของ  36, 54  และ  63   

   แต฽ต฾องการหาจํานวนนับที่น฾อยที่สุดซึ่งหารด฾วย  36, 54  และ  63  แล฾วเหลือเศษ 7     
   จํานวนนับที่ต฾องการหาจึงต฾องมากกว฽า  ค.ร.น. ของทั้งสามจํานวนอยู฽  7     
   เนื่องจาก ค.ร.น. ของ  36, 54  และ  63  คือ  756 
   ดังนั้น  จํานวนนับที่น฾อยที่สุดที่หาร 36, 54  และ 63 แล฾วเหลือเศษ 7  
            คือ  756 + 7 = 763 
   ตอบ   จํานวนนับที่น฾อยที่สุดที่หาร 36, 54  และ 63 แล฾วเหลือเศษ 7 คือ  763 
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แบบฝึกหัด ชุดที่ 15 (ค 1.4 ม.1/1) 

ตอนที่ 1  จงเติมจ านวนเต็มให้ประโยคเป็นจริง 

1)  2  +  305    =    305  +  ……. 
 

2)  2 +  (-93)     =    …….  +  2    
 

3)  57  ×  28    =           ……  ×  57     
 

4)  25 ×  (-63)         =         (-63)  ×  ……..  
 

5)     4928      =       4........28   

 

6)     3457   =         .........7457   
 

7)   875  ×  1            =   ………… 
 

8) (-255) ×  0  =   ………… 
 

9)  (-113) +  0         =   ………… 
 

10)    1

2735


    =   …………
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ตอนที่ 2  จงเลือกค าตอบที่ถูกที่สุด 

1) ปฺอกมีเงินมากกว฽าแดง 10 บาท แดงมีเงินมากกว฽านก 15 บาท ถ฾าปอฺก แดง และ นก มีเงิน
รวมกัน 55 บาท แดงจะมีเงินเท฽าไร 
       ก. 20 บาท                           ค. 25 บาท                  
       ข. 30 บาท                           ง.  35 บาท 

     2)  จํานวนนับที่น฾อยที่สุด ซึ่งเมื่อหารด฾วย 18, 24 และ 36 แล฾วเหลือเศษ 5 ทุกจํานวน คือข฾อใด 
       ก.  72         ค.  77   
       ข.  95         ง.  101 

     3)  ข฾อใดเป็นจํานวนเฉพาะของจํานวนนับตั้งแต฽ 14 ถึง 32  
        ก.  15         ค.  21   

       ข.  29                   ง.  32 

    4)  จํานวนนับที่มากท่ีสุดซึ่งนําไปหาร 53, 80 และ 101 แล฾วเหลือเศษ 2 ทุกจํานวน คือจํานวนใด 
       ก.  2          ค.  3   
       ข.  6         ง.  9  

    5)  ถ฾า A เป็นตัวหารร฽วมมากของ  36 และ 54 และ B เป็นตัวคูณร฽วมน฾อยของ 36 และ 54  
        แล฾ว  B  ÷  A  จะมีค฽าเป็นเท฽าไร 

      ก.  3          ค.  6   
      ข.  9         ง.  12 

 

 

 

 

 

 

 

 



                        คณิตพิชิต O-NET               ช่วงช้ันที่ 3 47 

ตัวช้ีวัดชั้นปี  ม.2/1   
บอกความเก่ียวข฾องของจํานวนจริง จํานวนตรรกยะ และจํานวนอตรรกยะ 

สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้  
1.  จํานวนจริง คือ จํานวนที่เป็นจํานวนตรรกยะ หรือจํานวนอตรรกยะ 
2.  จํานวนเต็ม ประกอบด฾วย จํานวนเต็มบวก จํานวนเต็มลบ และศูนยแ 
3.  จํานวนตรรกยะ คือ จํานวนที่สามารถเขียนแทนได฾ด฾วยทศนิยมซ้ําหรือเศษส฽วนได฾   
4.  จํานวนอตรรกยะ คือ จํานวนที่ไม฽สามารถเขียนแทนได฾ด฾วยทศนิยมซ้ําหรือเศษส฽วนได฾   

เช฽น  3  , 10 ,   เป็นต้น 

โจทย์ตัวอย่าง 

เติมเครื่องหมาย  √  หน฾าข฾อที่ถูกต฾อง หรือเครื่องหมาย  ×  หน฾าข฾อที่ไม฽ถูกต฾อง 

……×…… 1.  17  เป็นจํานวนอตรรกยะ แต฽ไม฽เป็นจํานวนจริง 

……×….. 2.   ทศนิยมทุกจํานวนเป็นจํานวนตรรกยะ 

……×….. 3.   กรณฑแซึ่งไม฽สามารถหาค฽าที่แน฽นอน ไม฽เป็นจํานวนจริง 

……×…… 4.   ทศนิยมไม฽ซ้ําบางจํานวนเป็นจํานวนอตรรกยะ 

……√…… 5.  ถ฾าจํานวนใดไม฽เป็นจํานวนตรรกยะต฾องเป็นจํานวนอตรรกยะเสมอ 

 

แบบฝึกหัด ชุดที่ 16 (ค 1.4 ม.2/1) 

เติมเครื่องหมาย  √  หน้าข้อที่ถูกต้อง หรือเครื่องหมาย  ×  หน้าข้อที่ไม่ถูกต้อง 

…………… 1.  จํานวนทุกจํานวนเป็นจํานวนจริง 
…………… 2.   ทศนิยมไม฽ซ้ําเป็นจํานวนอตรรกยะ 
…………… 3.  จํานวนเต็มทุกจํานวนเป็นจํานวนอตรรกยะ 
…………… 4. 49  ไม฽เป็นจํานวนอตรรกยะ แต฽เป็นจํานวนจริง 

…………… 5. ไม฽เป็นจํานวนอตรรกยะเพราะมีค฽าเท฽ากับ  
7

22  
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สาระท่ี 2 การวัด 
 

มาตรฐาน  ค. 2.1 เข้าใจพื้นฐานเกี่ยวกับการวัด  วัดและคาดคะเนขนาดของสิ่งของที่ต้องการวัด 
 
ตัวช้ีวัดชั้นปี ม.2/1 
 เปรียบเทียบหน฽วยความยาว  หน฽วยพื้นที่ในระบบเดียวกัน และต฽างระบบ และเลือกใช฾หน฽วย
การวัดได฾อย฽างเหมาะสม 
 

สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 
1.  หน่วยความยาว 

หน่วยความยาวในระบบเมตริก 
   10 มิลลิเมตร  เท฽ากับ  1 เซนติเมตร 
   100  เซนติเมตร เท฽ากับ  1 เมตร 
   1,000 เมตร  เท฽ากับ  1 กิโลเมตร 
 

หน่วยการวัดความยาวในระบบอังกฤษ 
     12  นิ้ว   เท฽ากับ  1  ฟุต 
     3  ฟุต   เท฽ากับ  1  หลา 
    1,760 หลา   เท฽ากับ  1  ไมลแ 
 

หน่วยความยาวในมาตราไทย 
    12  นิ้ว   เท฽ากับ  1  คืบ 
     2  คืบ   เท฽ากับ  1  ศอก 
              4  ศอก   เท฽ากับ  1  วา 
                        20  วา   เท฽ากับ  1  เส฾น 
             400 เส฾น   เท฽ากับ  1  โยชนแ 
 

ก าหนดการเทียบ 
      1  วา   เท฽ากับ  2  เมตร 
 

หน่วยการวัดความยาวในระบบอังกฤษเทียบกับระบบเมตริก (โดยประมาณ) 
   1  นิ้ว                     เท฽ากับ  2.54  เซนติเมตร 
   1  หลา                เท฽ากับ  0.9144  เมตร 
   1  ไมลแ                เท฽ากับ  1.6093  กิโลเมตร 
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3. หน่วยการวัดพื้นที่ 
4.  

หน่วยการวัดพื้นที่ในระบบเมตริก 
 1  ตารางเซนติเมตร  เท฽ากับ           100 หรือ 2

10       ตารางมิลลิเมตร 
 1  ตารางเมตร   เท฽ากับ   10,000 หรือ 4

10     ตารางเซนติเมตร 
 1  ตารางกิโลเมตร  เท฽ากับ   1,000,000 หรือ 6

10 ตารางเมตร 
 

หน่วยการวัดความยาวในระบบอังกฤษ 
 1  ตารางฟุต                          เท฽ากับ  144  หรือ  2

12         ตารางนิ้ว 
 1  ตารางหลา                          เท฽ากับ  9   หรือ   23            ตารางฟุต 
 1  เอเคอรแ                 เท฽ากับ  4,840                     ตารางหลา 
 1  ตารางไมลแ                          เท฽ากับ  460                       เอเคอรแ 
 หรือ 1  ตารางไมลแ               เท฽ากับ  2

760,1                   ตารางหลา 
 

หน่วยความยาวในมาตราไทย 
 100  ตารางวา                         เท฽ากับ  1          งาน 
 4  งาน                          เท฽ากับ  1          ไร฽ 
 หรอื 400 ตารางวา               เท฽ากับ  1          ไร฽ 
 

หน่วยการวัดพื้นที่ในมาตราไทยเทียบกับระบบเมตริก 
  1  ตารางวา                 เท฽ากับ  4    ตารางเมตร 
  1  งาน                 เท฽ากับ  400      ตารางเมตร 
             หรือ 1 ไร฽    เท฽ากับ  1,600    ตารางเมตร 
  1 ตารางกิโลเมตร               เท฽ากับ   625  ไร฽ 
 

หน่วยการวัดพื้นที่ในระบบอังกฤษเทียบกับระบบเมตริก (โดยประมาณ) 
 1  ตารางนิ้ว                          เท฽ากับ  6.4516    ตารางเซนติเมตร 
 1  ตารางฟุต                          เท฽ากับ  0.0929    ตารางเมตร 
         1  ตารางหลา                          เท฽ากับ  0.8361    ตารางเมตร 
 1  เอเคอรแ                   เท฽ากับ  4046.856 ตารางเมตร (2.529 ไร฽) 
 1  ตารางไมลแ                          เท฽ากับ  2.5899    ตารางกิโลเมตร 
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โจทย์ตัวอย่าง 
 ภราดร ศรีชาพันธุแ นักเทนนิสที่มีชื่อเสียงของไทยสูง 185 เซนติเมตร ไมเคิล จอรแแดน         
           นักบาสเกตบอลที่มีชื่อเสียงของสหรัฐอเมริกาสูง 6 ฟุต 6 นิ้ว อยากทราบว฽าใครสูงกว฽ากัน 
 
แนวคิด จากโจทยแ จะเปรียบเทียบกันได฾ต฾องเปลี่ยนให฾เป็นหน฽วยเดียวกันก฽อน 
 เนื่องจาก ไมเคิล จอรแแดน  สูง 6 ฟุต  6  นิ้ว 

 คิดเป็นความสูง   (6  12) + 6   =   72 + 6   =   78   นิ้ว 
 เนื่องจาก  ความยาว 1 นิ้ว  เท฽ากับ  2.54  เซนติเมตร  (โดยประมาณ) 

 ดังนั้น ไมเคิล จอรแแดน สูงประมาณ 78  2.54  = 198.12  เซนติเมตร 
 แต฽ภราดร ศรีชาพันธุแ สูงเพียง   185  เซนติเมตร 
 ดังนั้น  ไมเคิล จอรแแดน  สูงกว฽า ภราดร  ศรีชาพันธุแ 
 ตอบ   ไมเคิล สูงกว฽า ภราดร 

 
 

 
แบบฝึกหัด ชุดที่ 1 (ค 2.1 ม.2/1) 

 
ค าชี้แจง   เปลี่ยนหน฽วยวัดความยาวต฽อไปนี้ให฾เป็นหน฽วยใหม฽ แต฽ให฾มีความยาวเท฽าเดิม 
1. 61.5      มิลลิเมตร         6.15      เซนติเมตร 
2. 0.211    เมตร            21.1      เซนติเมตร 
3. 0.058    กิโลเมตร           58         เมตร 
4. พ้ืนที่  8,400  ตารางเมตร       0.84      ตารางกิโลเมตร  
5. พ้ืนที่  80 ตารางวา        320       ตารางเมตร 
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ตัวช้ีวัดชั้นปี ม.2/2 
 คาดคะเนเวลา ระยะทาง พื้นที่ ปริมาตรและน้ําหนักได฾อย฽างใกล฾เคียงและอธิบายวิธีการใช฾ใน
การคาดคะเน 
 
สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 
 การคาดคะเน  คือ  การบอกค฽าประมาณของปริมาณของสิ่งต฽าง ๆ โดยไม฽ได฾วัดจริง 
 
โจทย์ตัวอย่าง 
 
ตัวอย่างที่ 1  

 ถ฾าเดินทางออกจากบ฾านไปถึงสถานีหัวลําโพง ต฾องใช฾เวลาเดินทาง  
2

1
1   ชั่วโมง และมานะ  

 ต฾องการไปถึงสถานีรถไฟก฽อนรถไฟออกอย฽างน฾อยครึ่งชั่วโมง และเดินทางด฾วยขบวน       
   ด฽วนพิเศษ 43  (ออกจากสถานีหัวล าโพงเวลา 07.45 น.) มานะจะต฾องออกเดินทางจากบ฾าน 
  เวลาใดจึงจะไปถึงสถานีตามเวลาที่ต฾องการ 
 
แนวคิด รถไฟขบวนด฽วนพิเศษ 43  ออกจากสถานีหัวลําโพงเวลา   07.45 น. 

 มานะใช฾เวลาเดินทางมาถึงสถานี  
2

1
1   ชั่วโมง  

 และมานะต฾องการมาถึงสถานีก฽อน 
2

1   ชั่วโมง 

 ดังนั้น  มานะต฾องใช฾เวลาทั้งหมด  2
2

1

2

1
1    ชั่วโมง 

 นั่นคือ  มานะจะต฾องออกจากบ฾านก฽อน  05.45  น. 
 ตอบ  มานะจะต฾องออกเดินทางจากบ฾านเวลา  05.45  น. 
 
ตัวอย่างที่ 2 
 ถ฾าต฾องการซื้อผ฾ามาตัดเสื้อ 1 ตัว ซึ่งมีขนาดดังรูป  
                                                                    
 
                                                               จงใช฾การคาดคะเนเพ่ือหาว฽า 
                                                                 จะต฾องซื้อผ฾าขนาดเท฽าใด 
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แนวคิด 
 จากรูป คาดคะเนขนาดของผ฾าที่ต฾องซื้อ โดยการแบ฽งพ้ืนที่ของเสื้อออกเป็นตารางที่มี       

          ความยาวช฽องละ 5 นิ้ว  5 นิ้ว นับจํานวนช฽องที่เต็มตารางก฽อน แล฾วนับส฽วนที่ไม฽เต็ม 
          ตาราง ทั้งความยาวและความกว฾างของตัวเสื้อ พร฾อมคาดคะเน 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 จะได฾     ความยาวของเสื้อ 8 ช฽อง       คิดเป็นความยาวเท฽ากับ   4058  นิ้ว 
            ความกว฾างของตัวเสื้อ 4 ช฽อง  คิดเป็นความยาวเท฽ากับ   2054  นิ้ว 
            เนื่องจาก การตัดเสื้อนั้น ช฽างตัดเสื้อจะเผื่อผ฾าไว฾สําหรับรอยเย็บด฾วย 
 นั่นคือ   ความกว฾างและความยาวของผ฾าต฾องมากกว฽าความกว฾างและความยาวของเสื้อ 
           แต฽ขนาดของผ฾าที่ซื้อต฾องเลือกซ้ือตามขนาดกว฾างของผ฾าที่มีขายตามท฾องตลาด        
                     คือ มีขนาดกว฾าง 45, 48 และ 60 นิ้ว 

 ดังนั้น   ขนาดผ฾าที่ต฾องเลือกซ้ือ คือ 45 นิ้ว  45 นิ้ว 

 ตอบ    จะต฾องซื้อผ฾าขนาด 45 นิ้ว  45 นิ้ว 
 

ตัวอย่างที่ 3 
 จากรูปภาชนะท่ีกําหนดให฾รูป ข มีความจุ 275 ลูกบาศกแเซนติเมตร จงคาดคะเน รูป ก         
          มีความจุกี่ลูกบาศกแเซนติเมตร 
 

 
 

   
 
 
 รูป  ก รูป  ข 
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แนวคิด 
 จากการคาดคะเนด฾วยสายตาคิดว฽า ภาชนะ รูป ก มีรศัมีเป็น 2 เท฽าของภาชนะ รูป ข  
 แต฽ภาชนะท้ังสองมีความสูงเท฽ากัน  

 จะได฾ว฽า พื้นที่ฐานของภาชนะ รูป ก เท฽ากับ  
2r2  เมื่อ r แทนรัศมีภาชนะ รูป ข  

 แต฽ภาชนะ รูป ข มีการเว฾าเข฾า 
 จะได฾ว฽า ภาชนะ รูป ก มีความจุมากกว฽า 4 เท฽าของความจุภาชนะ รูป ข  
 นั่นคือ ภาชนะ รูป ก มีความจุมากกว฽า 2754  
          หรือ มีความจุมากกว฽า 1,100 ลูกบาศกแเซนติเมตร 
 จึงคาดคะเนว฽าภาชนะ รูป ก มีความจุประมาณ 1,150  ลูกบาศกแเซนติเมตร 
 ตอบ  รูป ก  มีความจุประมาณ  1,150  ลูกบาศกแเซนติเมตร 
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แบบฝึกหัด ชุดที่ 2 (ค 2.1 ม.2/2) 
จงวิเคราะห์การคาดคะเนของสถานการณ์ต่อไปนี้ว่าเหมาะสมหรือไม่ เพราะเหตุใด 
1.  โก฾ชวนเอกไปร฽วมงานครบรอบ 30 ปี ของโรงเรียน โดยนัดจะมารับเวลา 9.15 น. เอกตกลงรับคํา 
    ที่จะไปร฽วมงานด฾วย แต฽ตัวเองจะต฾องจัดการกับงานประจําที่จะต฾องช฽วยแม฽ทํางานให฾เสร็จก฽อน  
    เอกได฾ลองคาดคะเนเวลาดูแล฾วว฽า งานของแม฽ต฾องใช฾เวลาไม฽น฾อยกว฽า 3 ชั่วโมง   
    เอกจึงตั้งนาฬิกาปลุก เวลา 6.00 น. 
 ไม่เหมาะสม เพราะถ้าเอกต้องใช้เวลาในการช่วยแม่มากกว่า 3 ชั่วโมงเล็กน้อย  แม้เพียง 10 
นาที เอกก็จะอาบน้ าแต่งตัวเพ่ือไปงานไม่ทันในเวลา 5 นาที หรือนักเรียนอาจตอบว่า เหมาะสม 
เพราะเทียบกันตนเองที่ใช้เวลาในการอาบน้ าแต่งตัวไม่เกิน 5 นาที 
 
2.  โรงเรียนของจิตราเข฾าแถวเคารพธงชาติตอนเช฾า เวลา 7.50 น. ทุกวันจิตราจะออกจากบ฾าน         
     ไปโรงเรียนใน เวลา 7.15 น. และถึงโรงเรียนก฽อนเข฾าแถวประมาณ 5 นาที วันนี้ครูนัดให฾มาถึง  
     โรงเรียนก฽อน 7.30 น.  
     จิตราจึงออกจากบ้านไปโรงเรียนเม่ือเวลา 6.45 น. 
 
 
 
 
3.  สําลีเป็นลูกค฾าคนแรกที่สั่งข฾าวไข฽เจียว แม฽ครัวใช฾เวลาเจียวไข฽ 5 นาที จึงได฾อาหาร สีดาตามมา      
    ทีหลังเห็นแม฽ครัวยกข฾าวไข฽เจียวมาให฾ สําลีจึงสั่งข฾าวไข฽เจียวด฾วย แม฽ครัวบอกสีดาว฽า  
    จะเสร็จภายใน 3 นาที 
 
 เหมาะสม เพราะครั้งแรกแม่ค้าใช้เวลาเจียวไข่ 5 นาที เนื่องจากส าลีเป็นลูกค้าคนแรก กระทะที่ใช้
เจียวไข่ยังไม่ร้อน จึงต้องใช้เวลานาน แต่สีดาสั่งไข่เจียวต่อจากส าลีในขณะที่กระทะยังคงร้อนอยู่ 
 
 
 
 
 
 
 

 

    เหมาะสม เพราะจิตราใช้เวลาเดินทาง 35 นาที 
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ตัวช้ีวัดชั้นปี ม.2/3 
 ใช฾การคาดคะเนเกี่ยวกับการวัดในสถานการณแต฽าง ๆ ได฾อย฽างเหมาะสม 
 
สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 
 การบอกค฽าประมาณของปริมาณของสิ่งต฽าง ๆ โดยไม฽ได฾วัดจริง เรียกว฽า การคาดคะเน 
 
โจทย์ตัวอย่าง 

ต฾องการออกกําลังกายรอบสนามให฾ได฾ระยะทาง 4 กิโลเมตร โดยความยามรอบสนามเท฽ากับ 
 400 เมตร จะต฾องวิ่งกี่รอบ 
 
แนวคิด   
 เนื่องจาก    1 กิโลเมตร   มีค฽าเท฽ากับ   1,000   เมตร 
 ดังนั้นระยะทาง  4 กิโลเมตร   มีค฽าเท฽ากับ   4   1,000 เมตร 
         =  4,000   เมตร   
 แต฽ความยาวรอบสนามมีค฽าเท฽ากับ 400 เมตร   
 ดังนั้น ต฾องวิ่งรอบสนาม    =  4,000   400  รอบ 
                            =  10  รอบ 
 ตอบ  ต฾องวิ่งรอบสนาม  10  รอบ 
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แบบฝึกหัด ชุดที่ 3 (ค 2.1 ม.2/3) 
จงตอบค าถามต่อไปนี้ 
1.  จ฾างช฽างทาสีสนามวอลเลยแบอลขนาด กว฾าง  9 เมตร ยาว 18 เมตร ในราคาตารางเมตรละ         
    15 บาท จะต฾องจ฽ายเงินค฽าจ฾างเท฽าไร 
 ตอบ  ……………………………………………………………………………… 
2.  ต฾องการนํากระดาษสีรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส กว฾าง 5 เซนติเมตร ไปแปะบนกระดาษชารแดที่มี  
     ความกว฾าง 60 เซนติเมตร ยาว 1 เมตร จะต฾องใช฾กระดาษสีอย฽างน฾อยกี่แผ฽น 
 ตอบ  ……………………………………………………………………………… 
3.  ระยะทางจากบ฾านน฾อยไปสวนเท฽ากับ 800 เมตร ระยะทางจากบ฾านน฾อยไปตลาดเท฽ากับ 
     2 กิโลเมตร ระยะทางจากบ฾านน฾อยไปบ฾านเพ่ือน 1.5 กิโลเมตร น฾อยเดินทางไปสวน 5 ครั้ง  
     และไปตลาด 2 ครั้ง ไปบ฾านเพื่อน 4 ครั้ง น฾อยเดินทางไปไหนมีระยะทางไกลที่สุด 
 ตอบ  ……………………………………………………………………………… 
4.  พ฽อมีที่ดิน  2 ไร฽ ต฾องการแบ฽งออกเป็นแปลง ๆ ละ 50 ตารางวา พ฽อแบ฽งที่ดินได฾กี่แปลง 
 ตอบ  ……………………………………………………………………………… 
5.  สมพรขายที่ดิน 1 ไร฽ ในราคาตารางวาละ  400 บาท  สมชายขายที่ดิน 1 ไร฽ ในราคา   
    100,000  บาท  ใครขายได฾ราคามากท่ีสุด และมากกว฽ากันเท฽าไร 
 ตอบ  ……………………………………………………………………………… 
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ตัวช้ีวัดชั้นปี ม.3/1 
 หาพื้นที่ผิวของปริซึมและทรงกระบอก 
 
สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 
 พ้ืนที่ผิวของปริซึม คือผลรวมของพ้ืนที่ฐานทั้งด฾านบนและด฾านล฽างกับพื้นที่ด฾านข฾างทั้งหมด
ของปริซึมหรือผลรวมของพ้ืนที่หน฾าตัดด฾านหน฾าและด฾านหลังกับพ้ืนที่ด฾านข฾างทั้งหมดของปริซึม 
 พ้ืนที่ผิวทรงกระบอก คือ ผลรวมของพ้ืนที่ฐานหรือหน฾าตัดและพ้ืนที่ผิวข฾างทั้งหมดของ
ทรงกระบอก นั่นคือพ้ืนที่ผิวของทรงกระบอกแบ฽งออกเป็น 2 ส฽วน ได฾แก฽ พ้ืนที่ฐานหรือหน฾าตัดและ
พ้ืนที่ผิวข฾าง 
 ดังนั้น พ้ืนที่ผิวทรงกระบอก = 2 r 2   + 2 r h 
   เมื่อ      r  แทน    รัศมีของทรงกระบอก 
          h      แทน    ความสูงของทรงกระบอก 
 
โจทย์ตัวอย่าง 
 จงหาพื้นที่ผิวภายนอกของแก฾วน้ําใบหนึ่ง ซึ่งมีเส฾นผ฽านศูนยแกลาง 9 เซนติเมตร  
           และสูง 10.5 เซนติเมตร ( กําหนด  = 3.14 ) 
 
แนวคิด  
 เนื่องจากพ้ืนที่ผิวภายนอกของแก฾วน้ําเกิดจากพ้ืนที่ฐานด฾านเดียวบวกกับพื้นที่ผิวข฾าง    
       ดังนั้น  พื้นที่ผิวภายนอกของแก฾วน้ํา     =    r 2  + 2 r h 
                                              =    (3.14×4.5×4.5)+(2×3.14×4.5×10.5) 
             =   63.585 + 296.73 
             =   360.315    ตารางเชนติเมตร 
 ตอบ    360.315  ตารางเชนติเมตร 
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แบบฝึกหัด ชุดที่ 4 (ค 2.1 ม.3/1) 

จงตอบค าถามต่อไปนี้ 
1.  ต฾องการสร฾างกล฽องไม฽มีฝาปิดที่มีฐานเป็นรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสยาวด฾านละ 90 เซนติเมตร  
    สูง 1.50 เมตร จะต฾องใช฾กระดาษในการสร฾างกี่ตารางเมตร 
 ตอบ   …………………………………………………………………………. 
2.  ถังเก็บน้ําฝนทรงกระบอกมีเส฾นผ฽านศูนยแกลาง ยาว 2.8 เมตร สูง 4 เมตร มีพ้ืนที่ผิวข฾างเท฽าไร 
 ตอบ   …………………………………………………………………………. 
3.  ขนมเค฾กทรงปริซึมฐานสี่เหลี่ยมจัตุรัส มีความยาวฐานด฾านละ 20 เซนติเมตร ความสูง       
    8 เซนติเมตร จงหาพ้ืนที่ผิวของขนมเค฾ก 
 ตอบ   …………………………………………………………………………. 
4.  กล฽องทรงสี่เหลี่ยมมุมฉากใบหนึ่งมีฐานเป็นรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส ยาวด฾านละ 30 เซนติเมตร   
    กล฽องมีความสูง  40 เซนติเมตร พ้ืนที่ผิวข฾างของกล฽องเท฽ากับเท฽าไร 
 ตอบ   …………………………………………………………………………. 
5.  ต฾องการทาสีภายนอกของถังเก็บน้ําฝนอันหนึ่ง มีฐานเป็นรูปสี่เหลี่ยมมุมฉาก มีความยาวของฐาน   
    3 เมตร กว฾าง 2 เมตร สูง  4 เมตร จงหาพื้นท่ีในการทาสีเป็นเท฽าไร 
 ตอบ   …………………………………………………………………………. 
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ตัวช้ีวัดชั้นปี ม. 3/2 
 หาปริมาตรของทรงกระบอก  พีระมีด  กรวย  และทรงกลม 
 
สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 
 1. ปริมาตรของปริซึม    =    พ้ืนที่ฐาน × สูง 
 2. ปริมาตรของทรงกระบอก   =    พ้ืนที่ฐาน × สูง 
        =     r 2  × h 
  เมื่อ  r    แทน   รัศมีของทรงกระบอก 
   h   แทน   ความสูงของทรงกระบอก 

  3. ปริมาตรของพีระมิด   =    1

3
× พ้ืนที่ฐาน × ความสูง 

 4. ปริมาตรของกรวย    

   =     1

3
ของปริมาตรของทรงกระบอกซ่ึงมีพ้ืนที่ฐานและความสูงเท฽ากัน 

              =       1

3
 ×  r 2 h 

  ดังนั้น ปริมาตรของกรวย   =   1

3
 r 2 h 

  เมื่อ  r    แทน   รัศมีของทรงกรวย 
   h   แทน   ความสูงของทรงกรวย 
 5. ปริมาตรของทรงกลม  

   =       2

3
ของปริมาตรของทรงกระบอก 

    =       2

3
 ×  r 2  h 

     =       2

3
 ×  r 2  × 2r                     ( เนื่องจาก  h = 2r ) 

     =       4

3
 r 3   

  ดังนั้น ปริมาตรของทรงกลม = 4

3
 r 3  

  เมื่อ   r    แทน   รัศมีของทรงกลม 
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โจทย์ตัวอย่าง 
 กล฽องบรรจุผลิตภัณฑแเป็นปริซึมฐานหกเหลี่ยมด฾านเท฽ามุมเท฽า มีพ้ืนที่ฐาน  
          101 ตารางเซนติเมตร ถ฾ากล฽องนี้สูง 11 เซนติเมตร จะมีปริมาตรกี่ลิตร 
 
แนวคิด  
 ปริมาตรของปริซึม  = พ้ืนที่ฐาน   สูง 
      = 101   11 
      = 1,111  ลูกบาศกแเซนติเมตร 
 เนื่องจาก  1,000 ลูกบาศกแเซนติเมตร = 1  ลิตร 

 ดังนั้น  1,111  ลูกบาศกแเซนติเมตร  = 1 1111

1000

   

      =         1.111  ลิตร 
 
 ตอบ  กล฽องบรรจุผลิตภัณฑแใบนี้มีปริมาตร  1.111  ลิตร 
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แบบฝึกหัด ชุดที่ 5 (ค 2.1 ม.3/2) 

จงตอบค าถามต่อไปนี้ 
1.  ปริซึมทรงสามเหลี่ยมมุมฉากมีพ้ืนที่ฐานเท฽ากับ 45 ตารางเซนติเมตร มีความยาว 25 เซนติเมตร   
     มีปริมาตรเท฽าไร 
 ตอบ   ……………………………………………………………………………. 
2.  ถังบรรจุน้ํามันทรงสี่เหลี่ยมใบหนึ่ง กว฾าง 30 เซนติเมตร ยาว 40 เซนติเมตรและสูง 50 เซนติเมตร  
    ถ฾าซื้อถังบรรจุน้ํามันมา 3 ใบ จะได฾ปริมาณน้ํามันกี่ลิตร 
    (1,000 ลูกบาศกแเซนติเมตร เท฽ากับ 1 ลิตร)       
 ตอบ   ……………………………………………………………………………. 
3.  บ฽อเลี้ยงปลามีลักษณะเป็นปริซึม มีฐานเป็นรูปห฾าเลี่ยมด฾านเท฽ามุมเท฽ามีพ้ืนที่ 12 ตารางเมตร 
     บ฽อลึก 3 เมตร บ฽อเลี้ยงปลาจุน้ําเท฽าไร 
 ตอบ   ……………………………………………………………………………. 
4.  ต฾องการหล฽อลูกเปตองเหล็กที่มีเส฾นผ฽านศูนยแกลางยาว 8 เซนติเมตร จํานวน 12 ลูกจะต฾องใช฾ 
     เหล็กในการหล฽อเท฽าไร (กําหนดให฾    = 3.14) 
 ตอบ   ……………………………………………………………………………. 
5.  ถังน้ําทรงกระบอกและกรวยมีความสูงและมีเส฾นผ฽านศูนยแกลางเท฽ากัน โดยมีความสูง  
    15 เซนติเมตร ถ฾าใช฾กรวยตักน้ําให฾เต็มพอดีแล฾วเทใส฽ถังทรงกระบอก จงหาว฽าระดับน้ําในถัง  
    ทรงกระบอกจะสูงกี่เซนติเมตร 
 ตอบ   ……………………………………………………………………………. 
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ตัวช้ีวัดชั้นปี ม. 3/3 
 เปรียบเทียบหน฽วยความจุ  หรือหน฽วยปริมาตรในระบบเดียวกันหรือต฽างระบบ และเลือกใช฾
หน฽วยการวัดได฾อย฽างเหมาะสม 
 

สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 
การเปรียบเทียบหน่วยความจุหรือหน่วยปริมาตร 
 

การเปรียบเทียบหน่วยปริมาตรในมาตราเมตริก 
 1 ลูกบาศกแเซนติเมตร  เท฽ากับ  1,000   ลูกบาศกแมิลลิเมตร 
 1 ลูกบาศกแเดซิเมตร  เท฽ากับ  1,000   ลูกบาศกแเซนติเมตร 
 1 ลูกบาศกแเมตร  เท฽ากับ  1,000   ลูกบาศกแเดซิเมตร 
 1 ลูกบาศกแเดคาเมตร  เท฽ากับ 1,000   ลูกบาศกแเมตร 
 1 ลูกบาศกแเฮกโตเมตร  เท฽ากับ  1,000   ลูกบาศกแเดคาเมตร 
 1 ลูกบาศกแกิโลเมตร  เท฽ากับ  1,000   ลูกบาศกแเฮกโตเมตร 
 1 ลูกบาศกแเมตร  เท฽ากับ  1,000,000  ลูกบาศกแเซนติเมตร 
 1 ลูกบาศกแกิโลเมตร  เท฽ากับ  1,000,000,000  ลูกบาศกแเมตร 
 

การเปรียบเทียบหน่วยปริมาตรในมาตราอังกฤษ 
 1 ลูกบาศกแฟุต   เท฽ากับ  1,728   ลูกบาศกแนิ้ว 
 1 ลูกบาศกแหลา  เท฽ากับ  27   ลูกบาศกแฟุต 
 

การเปรียบเทียบหน่วยปริมาตรในมาตราไทย 
 1 ลูกบาศกแคืบ   เท฽ากับ  1,728   ลูกบาศกแนิ้ว 
 1 ลูกบาศกแศอก  เท฽ากับ  8   ลูกบาศกแคืบ 
 1 ลูกบาศกแวา   เท฽ากับ  64   ลูกบาศกแศอก 
 1 ลูกบาศกแเส฾น  เท฽ากับ  8,000   ลูกบาศกแวา 
          1 ลูกบาศกแโยชนแ  เท฽ากับ  64,000,000  ลูกบาศกแเส฾น 
 

ในท านองเดียวกัน เราสามารถเปรียบเทียบหน่วยการตวงได้ดังนี้ 
 1 เซนติลิตร    เท฽ากับ   10   มิลลิลิตร 
         1 เดซิลิตร       เท฽ากับ   10   เซนติลิตร 
         1 ลิตร     เท฽ากับ   10   เดซิลิตร    
         1 เดคาลิตร   เท฽ากับ   10   ลิตร 
         1 เฮกโตลิตร    เท฽ากับ   10   เดคาลิตร 
 1 กิโลลิตร    เท฽ากับ   10   เฮกโตลิตร  
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ในการเปรียบเทียบหน่วยปริมาตรและการเปรียบเทียบหน่วยการตวงสามารถเปรียบเทียบ       
ในมาตราเดียวกัน หรือต่างมาตรากันก็ได้ เช่น 
 1 ลิตร     เท฽ากับ 1,000   ลูกบาศกแเซนติเมตร 
 1 ลิตร     เท฽ากับ  61.02   ลูกบาศกแนิ้ว 
 1 ลิตร     เท฽ากับ   0.035   ลูกบาศกแฟุต 
 1 ลูกบาศกแฟุต   เท฽ากับ   0.028   ลูกบาศกแเมตร 
 1 ลูกบาศกแฟุต     เท฽ากับ   28,316.84  ลูกบาศกแเซนติเมตร 
 1 ลูกบาศกแเซนติเมตร   เท฽ากับ   0.06102  ลูกบาศกแนิ้ว 
 
การเปรียบเทียบหน่วยการตวงของไทย เช่น 
 1 ลิตร     เท฽ากับ   1   ทะนานหลวง (ท) 
 20 ลิตร    เท฽ากับ    1   สัดหลวง (ถัง) (ส.1) 
 1,000 ลิตร   เท฽ากับ    1   บั้นหลวง (บ.1) 
 2,000 ลิตร    เท฽ากับ   1   เกวียนหลวง 
 
โจทย์ตัวอย่าง 

ขวดยาขวดหนึ่งมีก฾นขวดเป็นรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสยาวด฾านละ 5 เซนติเมตร สูง 13 เซนติเมตร    
ขวดยานี้จะบรรจุยาได฾กี่มิลลิลิตร 
 

แนวคิด   
 ปริมาตรของยาที่บรรจุในขวด   =    ความกว฾าง × ความยาว × ความสูง 
                          =    5× 5× 13 
     =    325  ลูกบาศกแเซนติเมตร 
 เนื่องจาก    1   ลูกบาศกแเซนติเมตร   เท฽ากับ       1   มิลลิลิตร   
 ดังนั้น    325   ลูกบาศกแเซนติเมตร    เท฽ากับ   325   มิลลิลิตร  
 ตอบ   ขวดยานี้จะบรรจุยาได฾  325 มิลลิลิตร 
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แบบฝึกหัด ชุดที่ 6 (ค 2.1 ม.3/3) 
จงตอบค าถามต่อไปนี้ 
1.  ถังน้ํามันทรงกระบอกมีรัศมี 2 เมตร สูง 3 เซนติเมตร จะจุน้ํามันได฾กี่ลิตร 
 ตอบ   ………………………………………………………………………. 
2.  กล฽องเหล็กมีฐานกว฾าง 50 เซนติเมตร ยาว 60 เซนติเมตร สูง 70 เซนติเมตร จะบรรจุทราย        
    ได฾กี่ลิตร 
 ตอบ   ………………………………………………………………………. 
3.  ถังเก็บน้ํามันทรงกระบอกใบหนึ่งมีเส฾นผ฽านศูนยแกลางยาว 4 เมตร สูง 9 เมตร จะจุนํามันได฾เต็มที ่  
    กี่ลิตร (กําหนดให฾     3.14) 
 ตอบ   ………………………………………………………………………. 
4.  แก฾วน้ําทรงกระบอกใบหนึ่งวัดเส฾นผ฽านศูนยแกลางภายในได฾ 8 เซนติเมตร แก฾วน้ําลึก 10 เซนติเมตร   
    จะจุน้ําได฾เท฽าไร (กําหนดให฾    =   3.14) 
 ตอบ   ………………………………………………………………………. 
5.  อ฽างเก็บน้ําทรงสี่เหลี่ยมมุมฉากยาว 20 เมตร กว฾าง 10 เมตร ถ฾าต฾องการเก็บน้ําไว฾ในอ฽าง   
    1,000 ลูกบาศกแเมตร ระดับน้ําจะต฾องสูงจากก฾นอ฽างเท฽าไร 
 ตอบ   ………………………………………………………………………. 
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ตัวช้ีวัดชั้นปี ม. 3/4 
 ใช฾การคาดคะเนเกี่ยวกับการวัดในสถานการณแต฽าง ๆ ได฾อย฽างเหมาะสม 
 
สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 
 1.  การบอกค฽าประมาณของปริมาณของสิ่งต฽าง ๆ โดยไม฽ได฾วัดจริง เรียกว฽า การคาดคะเน 
 2. ค฽าท่ีได฾จากการคาดคะเนอาจมากกว฽าหรือน฾อยกว฽าที่ได฾จากการใช฾เครื่องมือวัด เรียกค฽า 
ที่มากกว฽าหรือน฾อยกว฽านี้ว฽า ค฽าความคลาดเคลื่อน 
 3.  การคาดคะเนจะมีความคลาดเคลื่อนมากน฾อยเพียงใดข้ึนอยู฽กับประสบการณแ แนวคิด 
หรือรูปแบบที่ใช฾ประกอบการตัดสินใจ 
 
โจทย์ตัวอย่าง 
 จงคาดคะเนความจุของแจกันที่กําหนด 
         
  
 
 
 
 
 
แนวคิด  พิจารณารูปแจกันที่กําหนดประกอบด฾วย 2 ส฽วน ส฽วนบนมีลักษณะคล฾ายทรงกระบอก 
  ส฽วนล฽างมีลักษณะคล฾ายทรงกลม ดังนั้นการคาดคะเนความจุของแจกันนี้ ต฾องคาดคะเน 
  จากส฽วนบน และส฽วนล฽างดังนี้ 
    

ส่วนบน 
คาดคะเนรัศมีของปากแจกันและ
ความสูง แล฾วคํานวณความจุจาก
สูตร hr 2  

ส่วนล่าง 
คาดคะเนรัศมีแล฾วคํานวณความจุจากสูตร 

3

3

4
r แล฾วหาค฽าคาดคะเนของความจุของแจกัน

ใบนี้ ดดยนําค฽าคาดคะเนความจุจากส฽วนบน
รวมกับค฽าคาดคะเนความจุจากส฽วนล฽าง 

 
 
 

ส฽วนบน 

ส฽วนล฽าง 
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แบบฝึกหัด ชุดที่ 7 (ค 2.1 ม.3/4) 

ค าชี้แจง ให฾นักเรียนวิเคราะหแสถานการณแต฽อไปนี้ 
 สุปัญญาต฾องบริโภคน้ําส฾มทุกวัน จึงต฾องการตรวจสอบว฽าปริมาณน้ําส฾มที่เท฽ากันของน้ําส฾ม
สําเร็จรูปกับน้ําส฾มที่ค้ันเอง น้ําส฾มแบบใดประหยัดเงินได฾มากกว฽า จึงได฾สํารวจราคาขายส฾มเขียวหวาน 
พบว฽า ส฾มเขียวหวานราคากิโลกรัมละ 45 บาท เมื่อนําส฾มเขียวหวาน 1 กิโลกรัม มาคั้นน้ําจะได฾น้ําส฾ม
ปริมาตร 600 ลูกบาศกแเซนติเมตร แต฽น้ําส฾มเขียวหวานคั้นสําเร็จรูป 100% ราคาลิตรละ 72 บาท 
นักเรียนคิดว฽า สุปัญญาควรเลือกซ้ือน้ําส฾มเขียวหวานคั้นสําเร็จรูป 100% หรือซื้อส฾มเขียวหวานสดมา
คั้นเอง จึงจะคุ฾มค฽า โดยใช฾ความรู฾เรื่องการคาดคะเนมาช฽วยในการตัดสินใจ (เมื่อกําหนดให฾คุณค฽าทาง
โภชนาการของน้ําส฾มเขียวหวานคั้นสําเร็จรูป 100% และน้ําส฾มเขียวหวานคั้นสดไม฽แตกต฽างกัน) 
 ตอบ   …………………………………………………………………………….. 
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มาตรฐาน ค 2.2   แก้ปัญหาเกี่ยวกับการวัด    
 
ตัวช้ีวัดชั้นปี ม. 2/1  
 ใช฾ความรู฾เกี่ยวกับความยาว  และพ้ืนที่แก฾ปัญหาในสถานการณแต฽าง ๆ 
 

สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 

1. พื้นที่รูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส         ด฾าน    ด฾าน        
 2. พื้นที่รูปสี่เหลี่ยมผืนผ้า     กว฾าง    ยาว 
 
       ความยาว     1   เมตร    เท฽ากับ           100   เซนติเมตร 
   ดังนั้น   พ้ืนที่    11    ตารางเมตร  เท฽ากับ 100100    ตารางเซนติเมตร 

   นั่นคือ   พ้ืนที่          1   ตารางเมตร  เท฽ากับ        10,000   ตารางเซนติเมตร 

   หรือ   พ้ืนที่          1   ตารางเมตร  เท฽ากับ            4
10    ตารางเซนติเมตร 

 
 

หน่วยการวัดพื้นที่ในระบบเมตริก 
  1 ตารางเซนติเมตร  เท฽ากับ        100      หรือ 2

10   ตารางมิลลิเมตร 
   1 ตารางเมตร  เท฽ากับ        10,000      หรือ 4

10   ตารางเซนติเมตร 
   1 ตารางกิโลเมตร  เท฽ากับ        1,000,000  หรือ 6

10   ตารางเมตร 
 

หน่วยการวัดความยาวในระบบอังกฤษ 
   1 ตารางฟุต   เท฽ากับ         144   หรือ  2

12   ตารางนิ้ว 
   1 ตารางหลา  เท฽ากับ        9    หรือ   23    ตารางฟุต 
   1 เอเคอรแ   เท฽ากับ        4,840  ตารางหลา 
   1 ตารางไมลแ  เท฽ากับ        460   เอเคอรแ 
 หรือ   1 ตารางไมลแ  เท฽ากับ        2

760,1   ตารางหลา 
 

หน่วยความยาวในมาตราไทย 
   100   ตารางวา  เท฽ากับ        1     งาน 
   4      งาน   เท฽ากับ        1     ไร฽ 
 หรือ   400   ตารางวา  เท฽ากับ        1     ไร฽ 
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หน่วยการวัดพื้นที่ในมาตราไทยเทียบกับระบบเมตริก 
   1 ตารางวา เท฽ากับ 4  ตารางเมตร 
   1 งาน  เท฽ากับ 400  ตารางเมตร 
            หรือ 1 ไร฽   เท฽ากับ 1,600  ตารางเมตร 
   1 ตารางกิโลเมตร เท฽ากับ 625  ไร฽ 

 
หน่วยการวัดพื้นที่ในระบบอังกฤษเทียบกับระบบเมตริก (โดยประมาณ) 

   1 ตารางนิ้ว  เท฽ากับ 6.4516    ตารางเซนติเมตร 
   1 ตารางฟุต  เท฽ากับ 0.0929    ตารางเมตร 
           1 ตารางหลา เท฽ากับ 0.8361    ตารางเมตร 
   1 เอเคอรแ  เท฽ากับ 4046.856 ตารางเมตร (2.529 ไร฽) 
   1 ตารางไมลแ เท฽ากับ  2.5899    ตารางกิโลเมตร 
 

โจทย์ตัวอย่าง 
 พ้ืนที่  3 ไร฽ 44 ตารางเมตร ประมาณกี่ตารางวา 
 

แนวคิด 
 พ้ืนที่  1 ไร฽          =  1,600     ตารางเมตร  
  พ้ืนที่  3 ไร฽         =    4,800     ตารางเมตร 
 พ้ืนที่  4 ตารางเมตร         =    1           ตารางวา  
 พ้ืนที่  4,800 ตารางเมตร      =    4,800 ÷ 4  
          =  1,200     ตารางวา 
 พ้ืนที ่ 44 ตารางเมตร       =    44 ÷ 4  
          =  11     ตารางวา 
 ดังนั้นพ้ืนที่  3  ไร฽  44  ตารางเมตร  =      1,200 + 11  
          =      1,211     ตารางวา 
 ตอบ   1,211 ตารางวา 
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แบบฝึกหัด ชุดที่ 8 (ค 2.2 ม.2/1) 
จงตอบค าถามต่อไปนี้ 
1.  สมชายขายที่ดินไร฽ละ 150,000 บาท นิรันดรแขายที่ดินตารางเมตรละ 150 บาท วินัยขายที่ดิน   
    100 ตารางวา 40,000 บาท  ใครขายที่ดินได฾ราคาสูงทีสุ่ด 
 ตอบ   ………………………………………………………………………….. 
2.  ต฾องการสร฾างรั้วเหล็กรอบสนามรูปสี่เหลี่ยมผืนผ฾าที่มีความยาว 40 เมตร กว฾าง 30 เมตร โดยเหล็ก  
    ราคาเมตรละ 40 บาท ต฾องใช฾เงินเพ่ือซื้อเหล็กอย฽างน฾อยเท฽าไร 
 ตอบ   ………………………………………………………………………….. 
3.  สนามฟุตบอลกว฾าง 60 เมตร ยาว 80 เมตร อมรต฾องการใช฾เชือกเพ่ือทําเส฾นทแยงมุม 2 เส฾น  
    จะต฾องใช฾เชือกยาวกี่เมตร 
 ตอบ   ………………………………………………………………………….. 
4.  นําโต฿ะที่มีความกว฾าง 60 เซนติเมตร ยาว 80 เซนติเมตร จํานวน 20 ตัว มาต฽อกันเพ่ือเป็น  
     เวทีแสดง จะได฾เวทีในการแสดงกี่ตารางเมตร 
 ตอบ   ………………………………………………………………………….. 
5.  ซื้อสีมาทาสนามวอลเลยแบอลกว฾าง 9 เมตร ยาว 18 เมตร โดยสี 1 กระป฻อง ทาได฾ 18 ตารางเมตร     
     จะต฾องซื้อสีอย฽างน฾อยกี่กระป฻องจึงจะพอใช฾ในการทาสนามวอลเลยแบอล 
 ตอบ   ………………………………………………………………………….. 
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ตัวช้ีวัดชั้นปี ม.3/1  
 ใช฾ความรู฾เกี่ยวกับพ้ืนที่ พ้ืนที่ผิวและปริมาตรในการแก฾ปัญหาใสถานการณแต฽าง ๆ 
 
สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 

1. พื้นที่ผิว 
  พ้ืนที่ผิวของปริซึม  คือ  ผลรวมของพ้ืนที่ฐานทั้งด฾านบนและด฾านล฽างกับพ้ืนที่ด฾านข฾าง
ทั้งหมดของปริซึมหรือผลรวมของพ้ืนที่หน฾าตัดด฾านหน฾าและด฾านหลัง กับพ้ืนที่ด฾านข฾างทั้งหมดของ
ปริซึม 
  พ้ืนที่ผิวทรงกระบอก คือ ผลรวมของพ้ืนที่ฐานหรือหน฾าตัดและพ้ืนที่ผิวข฾างทั้งหมด     
ของทรงกระบอก นั่นคือพ้ืนที่ผิวของทรงกระบอกแบ฽งออกเป็น 2 ส฽วน ได฾แก฽ พ้ืนที่ฐานหรือหน฾าตัด   
และพ้ืนที่ผิวข฾าง 
   ดังนั้น   พ้ืนที่ผิวทรงกระบอก  =  2 r 2  + 2 r h 
      เมื่อ     r    แทน   รัศมีของทรงกระบอก 
      เมื่อ     h   แทน   ความสูงของทรงกระบอก 
  2. ปริมาตร 
  2.1  ปริมาตรของปริซึม      =  พ้ืนที่ฐาน × สูง 
  2.2  ปริมาตรของทรงกระบอก    =  พ้ืนที่ฐาน × สูง 
           =      r 2 h 
     เมื่อ  r    แทน   รัศมีของทรงกระบอก 
     เมื่อ  h   แทน   ความสูงของทรงกระบอก 

   2.3  ปริมาตรของพีระมิด       =     1

3
× พ้ืนที่ฐาน × ความสูง 

   2.4  ปริมาตรของกรวย      =     1

3
ของปริมาตรของทรงกระบอกซ่ึงมี 

                                          พ้ืนที่ฐานและความสูงเท฽ากัน 

                                 =     1

3
 r 2 h 

         เมื่อ  r    แทน   รัศมีของทรงกรวย 
       เมื่อ  h   แทน   ความสูงของทรงกรวย 
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  2.5  ปริมาตรของทรงกลม         =     2

3
ของปริมาตรของทรงกระบอก 

                 =     2

3
 ×  r 2  × h 

                 =     2

3
 ×  r 2  × 2r      ( เนื่องจาก h = 2r ) 

                 =     4

3
 r 3   

    ดังนั้นปริมาตรของทรงกลม    =    4

3
 r 3  

  เมื่อ   r    แทน    รัศมีของทรงกลม 
     h    แทน    ความสูงของทรงกลม 

  
โจทย์ตัวอย่าง 
 ต฾องการนํากล฽องชอลแคที่มีฐานเป็นรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส ยาว 20 เซนติเมตร สูง 20 เซนติเมตร  
   บรรจุลงในถังทรงสี่เหลี่ยมที่มีความกว฾าง 60 เซนติเมตร ยาว 80 เซนติเมตร และสูง 1 เมตร  
 โดยปิดฝาถังให฾มิดชิดจะบรรจุได฾มากท่ีสุดกี่กล฽อง  
 
แนวคิด     
 ปริมาตรของถัง   =     60   80 100 
      =     480,000             ลูกบาศกแเซนติเมตร 
 ปริมาตรของกล฽องชอลแค =     20   20   20 
      =     8,000                ลูกบาศกแเซนติเมตร 
 บรรจุได฾    =     480,000   8,000 
      =     60                    กล฽อง 
 ตอบ   บรรจุได฾มากท่ีสุด   60   กล฽อง  
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แบบฝึกหัด ชุดที่ 9 (ค 2.2 ม.3/1) 
จงหาค าตอบต่อไปนี้ 
1.  ใช฾วัสดุตักทรายเป็นพีระมิดฐานสี่เหลี่ยมจัตุรัสกว฾าง 20 เซนติเมตร สูง 30 เซนติเมตรลงในถัง  
    ทรงกระบอกที่มีเส฾นผ฽าศูนยแกลาง 1.4 เมตร สูง 1 เมตร จํานวนกี่ครั้งจึงจะเต็มถังพอดี 
 ตอบ   ……………………………………………………………………. 
 2.  มีกระดาษหนึ่งแผ฽น กว฾าง 18 เซนติเมตร ยาว 63 เซนติเมตร ถ฾าต฾องการตัดกระดาษดังกล฽าว 
     เป็นรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสที่มีด฾านกว฾างและด฾านยาวเป็นจํานวนนับที่มากที่สุดเท฽าท่ีจะทําได฾ โดยที่ 
     สี่เหลี่ยมจัตุรัสนี้จะต฾องมีขนาดเท฽ากันทุกชิ้น และเม่ือตัดเสร็จแล฾วจะต฾องไม฽มีเศษกระดาษเหลือ 
     อยู฽เลย จงหาว฽าจะตัดกระดาษได฾ทั้งหมดกี่ชิ้น 
 ตอบ   ……………………………………………………………………. 
3.  ใส฽น้ําลงในอ฽างน้ําทรงสี่เหลี่ยมมุมฉากกว฾าง 25 เซนติเมตร ยาว 50 เซนติเมตร และสูง   
    38 เซนติเมตร ถ฾าระดับน้ําต่ํากว฽าขอบบนของอ฽างอยู฽ 8 เซนติเมตร จงหาว฽ามีน้ําอยู฽ในอ฽างดังกล฽าว 
    กี่ลูกบาศกแเซนติเมตร 
 ตอบ   ……………………………………………………………………. 
4.  ต฾องการทําเค฾กรูปทรงกระบอกชิ้นหนึ่งที่มีเส฾นผ฽านศูนยแกลาง 28 เซนติเมตรเป็นชั้น ๆ ดังนี้  

ชั้นที่ 1 เป็นเนื้อเค฾กหนา 3 เซนติเมตร   
ชั้นที่ 2 เป็นแยมหนา 1 เซนติเมตร   
ชั้นที่ 3 เป็นเนื้อเค฾กหนา 2 เซนติเมตร   
ชั้นที่ 4 เป็นครีมหนา 1.5 เซนติเมตร   

     ถ฾าเนื้อเค฾ก 100 ลูกบาศกแเซนติเมตรราคา 10 บาท แยม 100 ลูกบาศกแเซนติเมตรราคา  25 บาท   
     และครีม 100 ลูกบาศกแเซนติเมตรราคา 25 บาท ถ฾าต฾องการกําไรจากการขายเค฾กก฾อนนี้ 20 %  
     จะต฾องตั้งราคาขายเค฾กก฾อนนี้ไว฾ที่กี่บาท 
 ตอบ   ……………………………………………………………………. 
5.  พีระมิดฐานสามเหลี่ยมมุมฉากมีด฾านประกอบมุมฉากยาว 7 เซนติเมตร และ 9 เซนติเมตร  
    ถ฾าพีระมิดนี้มีปริมาตร 126 ลูกบาศกแเซนติเมตร พีระมิดนี้สูงก่ีเซนติเมตร 
 ตอบ ...............................................................................................  
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สาระท่ี  3  เรขาคณิต 
  

มาตรฐาน ค 3.1    อธิบายและวิเคราะห์รูปเรขาคณิตสองมิติและสามมิติ 

ตัวช้ีวัดชั้นปี ม.1/1 

 สร฾างและบอกข้ันตอนการสร฾างพื้นฐานทางเรขาคณิต 
 

สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 
 1.  คําพ้ืนฐานทางเรขาคณิต 

     1.1  จุด (point)  ใช฾สําหรับบอกตําแหน฽ง 
     1.2  เส฾นตรง (straight line)  มีความยาวไม฽จํากัด มีเส฾นตรงเพียงเส฾นเดียวเท฽านั้น      

ที่ผ฽านจุด 2 จุดที่กําหนด เส฾นตรงสองเส฾นตัดกันที่จุดเดียวเท฽านั้น 
   A                           B  

1.3  ส฽วนของเส฾นตรง (line segment) คือ ส฽วนของเส฾นตรงที่มีจุดปลาย 2 จุด 
A         B 

1.4  รังสี (ray) คือ ส฽วนหนึ่งของเส฾นตรงซึ่งมีจุดปลายเพียงจุดเดียว เช฽น 
 A                   B 

      ข฾อสังเกต  การเรียกชื่อรังสีให฾ใช฾จุดปลายขึ้นก฽อนเสมอเสมอ เช฽น A เป็นจุดปลาย        
      เรียก   AB   
1.5  มุม (angle) คือ รังสี 2 เส฾นที่มีจุดปลายเป็นจุดเดียวกัน เรียกรังสี 2 เส฾นนี้ว฽า   

แขนของมุม และเรียกจุดปลายที่เป็นจุดเดียวกันว฽า จุดอดของมุม (vertex) มุมมี 5 ชนิดคือ มุมแหลม    
มุมปูาน  มุมฉาก มุมตรง  มุมกลับ 

   มุมแหลม  คือ  มุมที่มีขนาดน฾อยกว฽า 90 องศา 
   มุมปูาน    คือ  มุมที่มีขนาดมากกว฽า 90 องศา แต฽น฾อยกว฽า 180 องศา 
   มุมฉาก    คือ  มุมที่มีขนาดเท฽ากับ 90 องศา 
   มุมตรง     คือ  มุมที่มีขาดเท฽ากับ 180 องศา 
   มุมกลับ    คือ  มุมที่มีขนาดมากกว฽า 180 องศา แต฽น฾อยกว฽า 360 องศา   

 2.  การสร฾างรูปเรขาคณิตโดยการใช฾วงเวียนและสันตรงในทางคณิตศาสตรแ เรียกว฽า การสร฾าง
ทางเรขาคณิตเบื้องต฾น ได฾แก฽ การสร฾างส฽วนของเส฾นตรงและการแบ฽งครึ่งส฽วนของเส฾นตรง การสร฾างมุม
และการแบ฽งครึ่งมุม การสร฾างมุมตรง  มุมฉาก  มุม o45  มุม o60  และมุมอ่ืนๆ การสร฾างเส฾นตั้งฉาก
จากจุดที่กําหนดให฾ และการสร฾างรูปเรขาคณิตอย฽างง฽าย 
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3.  เส฾นตรงสองเส฾นตั้งฉากกัน ก็ต฽อเมื่อเส฾นตรงทั้งสองเส฾นตัดกันและทําให฾เกิดมุมฉาก 
        4.  เส฾นตรงซึ่งแบ฽งครึ่งส฽วนของเส฾นตรงที่กําหนดให฾ จะตั้งฉากกับส฽วนของเส฾นตรงนั้นด฾วย 

โจทย์ตัวอย่าง 

ตัวอย่างที่ 1   

 จงสร฾างมุมให฾มีขนาด 135  ํ 

 

 

 

 

แนวคิด : วิธีสร้าง  

   (1) สร฾าง 

AC  และให฾ B เป็นจุดจุดหนึ่งบน 


AC  

   (2) ที่จุด B สร฾าง 

BD ให฾ตั้งฉากกับ 


AC  

    จะได฾  m(

ABD )  = m( 


CBD ) = 90   ํ

   (3) สร฾าง BE แบ฽งครึ่งมุมฉาก ABD  

    จะได฾ m( 

DBE ) = 45  ํ 

    ดังนั้น          

CBE      =   90  ํ+ 45  ํ   =    135  ํ  ตามต฾องการ 

หมายเหตุ อาจสร฾างมุม 180  ํ ก฽อน แล฾วหักออกด฾วยมุมที่มีขนาด 45  ํ ก็ได฾ 

ตัวอย่างที่ 2   

 จงสร฾างเส฾นคู฽ขนานคู฽หนึ่ง ให฾มีระยะห฽างระหว฽างเส฾นขนาน 4 เซนติเมตร 
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แนวคิด : วิธีสร้าง  

  (1) สร฾าง 

AB  

  (2) ที่จุด A สร฾าง 

AC ให฾ตั้งฉากกับ 


AB และสร฾าง AC ให฾ AC = 4 เซนติเมตร 

  (3) ที่จุด C สร฾าง 

CD  ให฾ตั้งฉากกับ AC  จะได฾ 


CD  ขนานกับ 


AB  และมีระยะห฽างเท฽ากับ  

                   4 เซนติเมตร ตามต฾องการ 

ตัวอย่างที่ 3  

 การสร฾างส฽วนของเส฾นตรง จากจุด P ให฾ตั้งฉากกับ 

AB  ทําได฾ดังนี้ 

 

 

 

 

 

  (1)  ใช฾ P เป็นจุดศูนยแกลาง รัศมียาวพอสมควร เขียนส฽วนโค฾งตัด 

AB  ที่จุด C และจุด D 

  (2)  ใช฾ C และ D เป็นจุดศูนยแกลาง รัศมียาวเท฽ากัน เขียนส฽วนโค฾งตัดกันที่จุด E 

  (3)  ลาก EP  ตัด 

AB  ทีจุ่ด Q จะได฾ EP ตั้งได฾ฉาก กับ AB  ที่จุด Q ตามต฾องการ 
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แบบฝึกหัดที่ 1 (ค 3.1 ม.1/1) 
ค าชี้แจง   จงสร฾างรูปต฽อไปนี้โดยใช฾วงเวียนและเส฾นตรง พร฾อมทั้งบอกข้ันตอนการสร฾าง 
1.  กําหนด a และ b แทนความยาวของส฽วนของเส฾นตรงสองเส฾นดังรูป 
    

           a               b 

     จงสร฾างส฽วนของเส฾นตรงให฾มีความยาวเท฽ากับ  

   1)  a + b 

   2)  a - b 

2.  จงสร฾าง 
ABC  ให฾มีขนาดเท฽ากับขนาดของมุมกลับที่กําหนดให฾ 

 

                    

3.  จงสร฾าง 
ABC  ให฾มีขนาดน฾อยกว฽า 180 องศา 

  1) จงสร฾างเส฾นแบ฽งครึ่งมุม ABC 

  2) จงสร฾างเส฾นแบ฽งครึ่งมุมกลับ ABC 

  3) เส฾นแบ฽งครึ่งมุมในข฾อ 1) และ 2) เกี่ยวข฾องกันอย฽างไร 
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ตัวช้ีวัดชั้นปี ม.1/2 

 สร฾างรูปเรขาคณิตสองมิติ โดยใช฾การสร฾างพ้ืนฐานทางเรขาคณิต และบอกข้ันตอนการสร฾าง
โดยไม฽เน฾นการพิสูจนแ 

สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 

 ก฽อนที่นักเรียนจะสร฾างรูปเรขาคณิตสองมิติได฾ นักเรียนต฾องมีความรู฾เกี่ยวกับการสร฾างทาง
เรขาคณิตเบื้องต฾น ได฾แก฽  

- การสร฾างส฽วนของเส฾นตรง 
- การแบ฽งครึ่งส฽วนของเส฾นตรง  
- การสร฾างมุมและการแบ฽งครึ่งมุม  
- การสร฾างมุมตรง  มุมฉาก  มุม o45  มุม o60  และมุมอ่ืนๆ  
- การสร฾างเส฾นตั้งฉากจากจุดที่กําหนดให฾  
- การสร฾างเส฾นขนาน  เป็นต฾น 

โจทย์ตัวอย่าง 

 จงสร฾างรูปสี่เหลี่ยมผืนผ฾าที่มีขนาดของด฾านกว฾างและด฾านยาวเป็น 4 เซนติเมตร และ  

      6 เซนติเมตร ตามลําดับ 

แนวคิด : วิธีสร้าง 
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  (1) สร฾าง AB  ให฾ AB = 6 เซนติเมตร 

  (2) สร฾าง AD  ให฾ตั้งฉากกับ AB  ที่จุด A และ AD = 4 เซนติเมตร 

  (3) สร฾าง DC  ให฾ขนานกับ AB  โดยสร฾าง 

ADC  ให฾มีขนาด 90  ํ เท฽ากับ 

    

XAD  ซึ่งเป็นมุมแย฾ง และให฾ DC = 6 เซนติเมตร 

  (4) ลาก BC  จะได฾ รูปสี่เหลี่ยมผืนผ฾า ABCD ที่มีด฾านยาว 4 เซนติเมตร  

   และ 6 เซนติเมตร ตามต฾องการ 

 

 

แบบฝึกหัดที่ 2 (ค 3.1 ม.1/2) 

ค าชี้แจง   จงสร฾างรูปต฽อไปนี้โดยใช฾วงเวียนและเส฾นตรง พร฾อมทั้งบอกข้ันตอนการสร฾าง 

1. จงสร฾างรูปสามเหลี่ยม MON ให฾มีด฾าน ON ยาว 5 เซนติเมตร มุม MON มีขนาด 60  ํ และ  

      มุม MNO  มีขนาด 45  ํ 

2. จงสร฾างส฽วนสูงของรูปสามเหลี่ยม PQR ทั้ง 3 เส฾น 

 

 

 

3. จงสร฾างรูปสามเหลี่ยม ABC ให฾ด฾าน BC ยาว 6 เซนติเมตร ด฾าน AB ยาว 4 เซนติเมตร และ    
มุม ABC มีขนาด 105  ํ แล฾วลากเส฾นตรงเชื่อมจุดกึ่งกลางของด฾านทั้งสามของรูปสามเหลี่ยม ABC 
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ตัวช้ีวัดชั้นปี ม.1/3 

 สืบเสาะ สังเกต และคาดการณแเก่ียวกับสมบัติทางเรขาคณิต 

สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 

           1.  รูปเรขาคณิตสามมิติ เป็นรูปหลายเหลี่ยมซึ่งมีส฽วนประกอบคือ หน฾า สัน จุดมุม และฐาน
เราสามารถเขียนรูปเรขาคณิตสามมิติที่เกิดจากภาพสองมิติใดๆ ที่กําหนดให฾ได฾ ในทํานองเดียวกันเรา
สามารถระบุภาพสองมิติที่เกิดจากการมองด฾านบน ด฾านหน฾าและด฾านข฾างของรูปเรขาคณิตสามมิติได฾ 
           2.  ลักษณะและสมบัติของรูปเรขาคณิตสามมิติข้ึนอยู฽กับชนิดของรูปเรขาคณิตที่เปน็
ส฽วนประกอบ ดังนี้ 
  2.1  ปริซึม  คือ รูปทรงตันที่มีหน฾าตัดเป็นรูปเหลี่ยม โดยที่เหลี่ยมทั้งสองข฾างต฾องเป็น 
รูปเดียวกันพ้ืนที่เท฽ากันและขนานกันด฾วย  
  2.2  พีระมิด  คือ รูปทรงตันที่มีฐานเป็นรูปเหลี่ยมใดๆ มียอดเหลม ซึ่งไม฽อยู฽บนระนาบ 
เดียวกับฐานด฾านข฾างทุกด฾านเป็นรูปสามเหลี่ยมที่มีจุดยอดร฽วมกันที่ยอดแหลม 
  2.3  ทรงกระบอก  คือ รูปทรงตันที่มีหน฾าตัดฐานเป็นวงกลม และอยู฽ในระนาบที่    
ขนานกัน (ทรงกระบอกกับปริซึมคล฾ายกัน ต฽างกันที่หน฾าตัดเป็นวงกลมหรือหลายเหลี่ยม) 
  2.4  กรวย  คือ รูปทรงตันที่มีฐานเป็นวงกลมและมียอดแหลมที่ไม฽อยู฽บนระนาบเดียวกัน 
กับฐาน 
  2.5  ทรงกลม  คือ รูปทรงตันที่เกิดจากการหมุน (แผ฽น) รูปครึ่งวงกลมไปรอบเส฾นผ฽าน 
ศูนยแกลาง 
 

โจทย์ตัวอย่าง 

ถ฾าใช฾ระนาบตัดทรงสี่เหลี่ยมมุมฉากตามแนวเส฾นทแยงมุม AB  และเส฾นทะแยงมุม CD จะได฾
หน฾าตัดเป็นรูปอะไร 

แนวคิด 

 

       ตอบ  รูปสี่เหลี่ยมมุมฉาก ABCD 
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แบบฝึกหัดที่ 3 (ค 3.1 ม.1/3) 

ค าชี้แจง   จงตอบคําถามต฽อไปนี้ 

1.  ถ฾าใช฾ระนาบตัดมุมของทรงสี่เหลี่ยมมุมฉาก จะได฾หน฾าตัดเป็นรูปอะไร 

 
 ตอบ  ………………………………………… 

2.  ถ฾าใช฾ระนาบตัดกรวยในแนวเฉลียงซึ่งไม฽ขนานกันกับฐานและไม฽ตั้งฉาก ดังรูป  
    จะได฾หน฾าตัดเป็นรูปอะไร 

     
ตอบ  ………………………………………… 

3.  ถ฾าใช฾ระนาบตัดกรวยในแนวตั้งฉากกับฐาน โดยตัดผ฽านจุดยอดกรวย จะได฾หน฾าตัดเป็นรูปอะไร 

 
ตอบ  ………………………………………… 

                                   



                        คณิตพิชิต O-NET               ช่วงช้ันที่ 3 81 

ตัวช้ีวัดชั้นปี ม.1/4 

 อธิบายลักษณะของรูปเรขาคณิตสามมิติจากภาพที่กําหนดให฾ 

สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 

           1.  รูปเรขาคณิตสามมิติ เป็นรูปหลายเหลี่ยมซึ่งมีส฽วนประกอบคือ หน฾า สัน จุดมุม และฐาน
เราสามารถเขียนรูปเรขาคณิตสามมิติที่เกิดจากภาพสองมิติใดๆ ที่กําหนดให฾ได฾ ในทํานองเดียวกันเรา
สามารถระบุภาพสองมิติที่เกิดจากการมองด฾านบน ด฾านหน฾าและด฾านข฾างของรูปเรขาคณิตสามมิติได฾ 
           2.  ลักษณะและสมบัติของรูปเรขาคณิตสามมิติข้ึนอยู฽กับชนิดของรูปเรขาคณิตที่เปน็
ส฽วนประกอบ ดังนี้ 
  2.1  ปริซึม  คือ รูปทรงตันที่มีหน฾าตัดเป็นรูปเหลี่ยม โดยที่เหลี่ยมทั้งสองข฾างต฾องเป็น 
รูปเดียวกันพ้ืนที่เท฽ากันและขนานกันด฾วย  
  2.2  พีระมิด  คือ รูปทรงตันที่มีฐานเป็นรูปเหลี่ยมใดๆ มียอดเหลม ซึ่งไม฽อยู฽บนระนาบ 
เดียวกับฐานด฾านข฾างทุกด฾านเป็นรูปสามเหลี่ยมที่มีจุดยอดร฽วมกันที่ยอดแหลม 
  2.3  ทรงกระบอก  คือ รูปทรงตันที่มีหน฾าตัดฐานเป็นวงกลม และอยู฽ในระนาบที่    
ขนานกัน (ทรงกระบอกกับปริซึมคล฾ายกัน ต฽างกันที่หน฾าตัดเป็นวงกลมหรือหลายเหลี่ยม) 
  2.4  กรวย  คือ รูปทรงตันที่มีฐานเป็นวงกลมและมียอดแหลมที่ไม฽อยู฽บนระนาบเดียวกัน 
กับฐาน 
  2.5  ทรงกลม  คือ รูปทรงตันที่เกิดจากการหมุน (แผ฽น) รูปครึ่งวงกลมไปรอบเส฾นผ฽าน 
ศูนยแกลาง 
           3.  ตัวอย฽างรูปเลขาคณิตสามมิติต฽าง ๆ 

   ปริซึม 
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            ทรงกระบอก  

 

 

 

          

            พีระมิด 

 

 

 

 

        โจทย์ตัวอย่าง 

จงบอกชนิดของรูปเรขาคณิตสามมิติที่มีรูปคลี่ดังต฽อไปนี้  

 

     1)  

            

 ตอบ  พีระมิดฐานสี่เหลี่ยมจัตุรัส 

     2)  

            

           

       

   ตอบ  ทรงสี่เหลี่ยมมุมฉาก (ลูกบาศกแ) 
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แบบฝึกหัดที่ 4 (ค 3.1 ม.1/4) 

ค าชี้แจง  บอกชื่อรูปเรขาคณิตสามมิติที่กําหนดให฾ในแต฽ละข฾อต฽อไปนี้  

1)                                         2)                                   3)  

                        

 

...........................................     ...............................................     ......................... ...................... 

4)                                        5)                                     6) 

                                                      

 

...........................................     ...............................................     ......................... ...................... 

7)                                        8)                                     9) 

                                                                        

 

  ...........................................     ...............................................     .............................................. 
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ตัวช้ีวัดชั้นปี ม.1/5 

 ระบุภาพสองมิติท่ีได฾จากการมองด฾านหน฾า (front view) ด฾านข฾าง (side view) หรือด฾านบน 
(top view) ของรูปเรขาคณิตสามมิติที่กําหนดให฾ 

สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 

รูปเรขาคณิตสามมิติ เป็นรูปหลายเหลี่ยมซึ่งมีส฽วนประกอบคือ หน฾า สัน จุดมุม และฐาน   
เราสามารถเขียนรูปเรขาคณิตสามมิติที่เกิดจากภาพสองมิติใด ๆ ที่กําหนดให฾ได฾  ในทํานองเดียวกัน
เราสามารถระบุภาพสองมิติท่ีเกิดจากการมองด฾านบน ด฾านหน฾า และด฾านข฾างของรูปเรขาคณิตสามมิติ
นั้นได฾ 

โจทย์ตัวอย่าง 

 

ตัวอย่างที่ 1 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ดา้นขา้ง 

(Side View) 
ดา้นหนา้ 

(Front  View) 

ดา้นบน 

(Top  View) 
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ตัวอย่างที่ 2 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ดา้นบน 

(Top  View) 

ดา้นหนา้ 

(Front  View) 

ดา้นขา้ง 

(Side View) 
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แบบฝึกหัดที่ 5 (ค 3.1 ม.1/5) 

ค าชี้แจง    จงจับคู฽ภาพด฾านหน฾า ด฾านข฾าง และด฾านบนในแต฽ละข฾อต฽อไปนี้กับรูปเรขาคณิตสามมิติ      

              ที่กําหนดให฾ทางข฾างบน โดยเลือกตัวอักษรที่กํากับรูปเรขาคณิตสามมิติเขียนเติม 

               ในช฽องว฽างบนขวาของแต฽ละข฾อ 

 

          

ก                ข          ค 

                                            
      

 

    ง    จ                       

          

 

 1)   

     2       
    1 1 1   
    ภาพด฾านบน 
 
     1       1 
    1 2 1     3 1 
    ภาพด฾านหน฾า    ภาพด฾านข฾าง       
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 2)   

    1 2       
    3 2 1     
    ภาพด฾านบน 
 
    1       1 
    1 2      2 1 
    2 2 1     3 2 
    ภาพด฾านหน฾า    ภาพด฾านข฾าง       

 
 

 3)  
     3 2 1     
    1 1 2 1 
    ภาพด฾านบน 
 
     1       1 
     1 2     1 2         
    1 2 2 2    4 3 
    ภาพด฾านหน฾า    ภาพด฾านข฾าง 
 
 
 
 4) 
    3 3 1 
    3 3 1        
      1            
    ภาพด฾านบน   
    2 2      2 2  
    2 2      2 2 
    2 2 3    1 3 3 
    ภาพด฾านหน฾า    ภาพด฾านข฾าง      
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 ตัวช้ีวัดชั้นปี ม.1/6 

 วาดหรือประดิษฐแรูปเรขาคณิตสามมิติที่ประกอบขึ้นจากลูกบาศกแ เมื่อกําหนดภาพสองมิติที่
ได฾จากการมองด฾านหน฾า ด฾านข฾าง และด฾านบนให฾ 

สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 

ลูกบาศกแ เป็นรูปเรขาคณิตสามมิติที่มีความกว฾าง ความยาว และความสูงเท฽ากัน คือ 1 หน฽วย 
ถ฾าเรานําลูกบาศกแมาประกอบกันหลาย ๆ ลูก จะเป็นรูปเรขาคณิตสามมิติอีกรูปแบบหนึ่ง ซึ่งเรา
สามารถเขียนภาพสองมิติที่เกิดจากการมองด฾านหน฾า ด฾านข฾าง และด฾านบนของรูปเรขาคณิต          
ที่ประกอบขึ้นจากลูกบาศกแนี้ได฾  

โจทย์ตัวอย่าง   จงวาดรูปเรขาคณิตสามมิติแสดงการจัดเรียงของลูกบาศกแ 

 

 

 

 

 

แนวคิด  จะได฾รูปเรขาคณิตสามมิติแสดงการจัดเรียงของลูกบาศกแ ดังนี้ 

 

 

 

 

 

 

 

 

ดา้นขา้ง ดา้นหนา้ ดา้นบน 
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แบบฝึกหัดที่ 6 (ค 3.1 ม.1/6) 

 

ค าชี้แจง   จงวาดรูปเรขาคณิตสามมิติแสดงการจัดเรียงของลูกบาศกแ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ดา้นขา้ง ดา้นหนา้ ดา้นบน 
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ตัวช้ีวัดชั้นปี ม.3/1 

           อธิบายลักษณะและสมบัติของปริซึม พีระมิด ทรงกระบอก กรวย และทรงกลม 

สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 

           1.  รูปเรขาคณิตสามมิติ เป็นรูปหลายเหลี่ยมซึ่งมีส฽วนประกอบคือ หน฾า สัน จุดมุม และฐาน
เราสามารถเขียนรูปเรขาคณิตสามมิติที่เกิดจากภาพสองมิติใดๆ ที่กําหนดให฾ได฾ ในทํานองเดียวกันเรา
สามารถระบุภาพสองมิติที่เกิดจากการมองด฾านบน ด฾านหน฾าและด฾านข฾างของรูปเรขาคณิตสามมิติได฾ 
           2.  ลักษณะและสมบัติของรูปเรขาคณิตสามมิติข้ึนอยู฽กับชนิดของรูปเรขาคณิตที่เปน็
ส฽วนประกอบ ดังนี้ 
  2.1  ปริซึม  คือ รูปทรงตันที่มีหน฾าตัดเป็นรูปเหลี่ยม โดยที่เหลี่ยมทั้งสองข฾างต฾องเป็น 
รูปเดียวกันพ้ืนที่เท฽ากันและขนานกันด฾วย  
  2.2  พีระมิด  คือ รูปทรงตันที่มีฐานเป็นรูปเหลี่ยมใดๆ มียอดเหลม ซึ่งไม฽อยู฽บนระนาบ 
เดียวกับฐานด฾านข฾างทุกด฾านเป็นรูปสามเหลี่ยมที่มีจุดยอดร฽วมกันที่ยอดแหลม 
  2.3  ทรงกระบอก  คือ รูปทรงตันที่มีหน฾าตัดฐานเป็นวงกลม และอยู฽ในระนาบที่    
ขนานกัน (ทรงกระบอกกับปริซึมคล฾ายกัน ต฽างกันที่หน฾าตัดเป็นวงกลมหรือหลายเหลี่ยม) 
  2.4  กรวย  คือ รูปทรงตันที่มีฐานเป็นวงกลมและมียอดแหลมที่ไม฽อยู฽บนระนาบเดียวกัน 
กับฐาน 
  2.5  ทรงกลม  คือ รูปทรงตันที่เกิดจากการหมุน (แผ฽น) รูปครึ่งวงกลมไปรอบเส฾นผ฽าน 
ศูนยแกลาง 
           3.  ตัวอย฽างรูปเลขาคณิตสามมิติต฽าง ๆ 

   ปริซึม 
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ทรงกระบอก  

 

 

 

           

            พีระมิด 

 

 

 

 

โจทย์ตัวอย่าง  

      จากรูป ถ฾า O เป็นจุดศูนยแกลางของทรงกลม รูปสามเหลี่ยม OAB เป็นรูปสามเหลี่ยมชนิดใด 

            

         

                      ตอบ   รูปสามเหลี่ยม OAB  

                                                                           เป็นรูปสามเหลี่ยมหน฾าจั่ว  
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แบบฝึกหัดที่ 7 (ค 3.1 ม.3/1) 

ค าชี้แจง  จงตอบคําถามต฽อไปนี้ 

1. รูปคลี่ที่กําหนดให฾ เป็นรูปเรขาคณิตสามมิติชนิดใด 

            

 

 

 ตอบ   ………………………………………………………………….. 

2. ถ฾าใช฾ระนาบตัดกรวยในแนวตั้งฉากกับฐานโดยตัดผ฽านจุดยอดกรวยจะได฾หน฾าตัดเป็นรูปเรขาคณิต  

   ชนิดใด 

 ตอบ   ………………………………………………………………….. 

3. ถ฾าใช฾ระนาบตัดทรงสี่เหลี่ยมมุมฉากตามแนวเส฾นทแยงมุม และให฾ระนาบตั้งฉากกับฐาน  

   หน฾าตัดจะเป็นรูปเรขาคณิตชนิดใด 

 ตอบ   ………………………………………………………………….. 

4. ถ฾าใช฾ระนาบตัดมุมของทรงสี่เหลี่ยมมุมฉากออก จะได฾หน฾าตัดเป็นรูปเรขาคณิตชนิดใด 

 ตอบ   ………………………………………………………………….. 

5. ถ฾าใช฾ระนาบตัดทรงกระบอกในแนวที่ตั้งฉากกับฐานจะได฾หน฾าตัดเป็นรูปเรขาคณิต ชนิดใด 

 ตอบ   ………………………………………………………………….. 

6. ถ฾าใช฾ระนาบตัดทรงกลม จะได฾หน฾าตัดเป็นรูปเรขาคณิตชนิดใด 

 ตอบ   ………………………………………………………………….. 
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มาตรฐาน ค 3.2    ใช้การนกึภาพ (visualization) ใช้เหตุผลเกี่ยวกับปริภูมิ  
                        (spatial reasoning) และใช้แบบจ าลองทางเรขาคณิต  
                        (geometric modei) ในการแก้ปัญหา 
ตัวช้ีวัดชั้นปี ม.2/1 

 ใช฾สมบัติเก่ียวกับความเท฽ากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยม และสมบัติของเส฾นขนานในการ
ให฾เหตุผล และแก฾ปัญหา 
สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 
 สมบัติเกี่ยวกับความเท่ากันทุกประการ 

 1.  รูปสามเหลี่ยมสองรูปเท฽ากันทุกประการ ก็ต฽อเมื่อ ด฾านคู฽ท่ีสมนัยกันและมุมคู฽ที่สมนัยกัน
ของรูปสามเหลี่ยมทั้งสองรูปนั้น มีขนาดเท฽ากันเป็นคู฽ๆ  สัญลักษณแที่ใช฾แทนความเท฽ากันทุกประการ คือ   

 2.  ถ฾ารูปสามเหลี่ยมสองรูปใดๆ มีความสัมพันธแแบบ ด฾าน-มุม-ด฾าน (ด.ม.ด.) กล฽าวคือ มีด฾าน
ยาวเท฽ากันสองคู฽ และมุมในระหว฽างด฾านคู฽ที่ยาวเท฽ากัน มีขนาดเท฽ากัน แล฾วรูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้น
เท฽ากันทุกประการ 

 3.  ถ฾ารูปสามเหลี่ยมสองรูปใดๆ ที่มีความสัมพันธแแบบ มุม-ด฾าน-มุม (ม.ด.ม.) กล฽าวคือ มีมุม
ที่มีขนาดเท฽ากันสองคู฽ และด฾านซึ่งเป็นแขนร฽วมของมุมทั้งสองยาวเท฽ากัน แล฾วรูปสามเหลี่ยมสองรูป
นั้นจะเท฽ากันทุกประการ 

4.  ถ฾ารูปสามเหลี่ยมสองรูปใดๆ มีความสัมพันธแแบบ ด฾าน-ด฾าน-ด฾าน (ด.ด.ด.) กล฽าวคือ      
มีด฾านยาวเท฽ากันสามคู฽  แล฾วรูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้น จะเท฽ากันทุกประการ 

5.  รูปสามเหลี่ยมสองรูปใดๆ มีมุมที่มีขนาดเท฽ากัน 2 คู฽ และมีแขนของมุมคู฽ท่ีมีขนาดเท฽ากัน
คู฽หนึ่ง ซึ่งไม฽เป็นแขนร฽วมของมุมที่มีขนาดเท฽ากัน 2 คู฽นั้น แล฾วรูปสามเหลี่ยมสองรูป จะมีความสัมพันธแ
แบบ มุม-มุม-ด฾าน เขียนแทนด฾วย ม.ม.ด. 

6.  ความสัมพันธแแบบ มุม-มุม-ด฾าน  ต฽างจากความสัมพันธแแบบ มุม-ด฾าน-มุม  ที่ด฾านที่เท฽ากัน
ในความสัมพันธแแบบ มุม-มุม-ด฾าน ต฾องเป็นด฾านที่ไม฽ใช฽แขนร฽วมของมุมคู฽ที่เท฽ากัน แต฽ด฾านที่เท฽ากันใน
ความสัมพันธแแบบ มุม-ด฾าน-มุม ต฾องเป็นด฾านที่เป็นแขนร฽วมของมุมคู฽ที่เท฽ากัน 

สมบัติของเส้นขนาน 
  เส฾นตรงสองเส฾นที่อยู฽บนระนาบเดียวกันขนานกัน ก็ต฽อเมื่อ เส฾นตรงทั้งสองเส฾นนั้นไม฽ตัดกัน 
เมื่อมีเส฾นตรงเส฾นหนึ่งตัดเส฾นขนาน จะทําให฾เกิดมุมแย฾ง มุมภายนอก และมุมภายใน มุมแย฾ง หมายถึง 
มุมคู฽หนึ่งที่อยู฽คนละข฾างของเส฾นตัดและไม฽ใช฽มุมประชิด ซึ่งมุมภายนอกและมุมภายในที่อยู฽ตรงข฾ามบน
ข฾างเดียวกันของเส฾นตัด จะมีขนาดเท฽ากัน และถ฾าเส฾นตรงเส฾นหนึ่งตัดกับเส฾นตรงคู฽หนึ่ง ทําให฾มุม
ภายนอกและมุมภายในที่อยู฽ตรงข฾ามบนข฾างเดียวกันของเส฾นตัดมีขนาดเท฽ากันแล฾ว เส฾นตรงคู฽นั้นจะ
ขนานกัน 
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  เส้นขนานและรูปสามเหลี่ยม 

ขนาดของมุมทั้งสามของรูปสามเหลี่ยมใดๆ รวมกันได฾ 180  องศา และถ฾าต฽อด฾านใดด฾านหนึ่ง

ของรูปสามเหลี่ยมออกไป มุมภายนอกที่เกิดข้ึน จะมีขนาดเท฽ากับผลบวกของขนาดของมุมภายใน    

ที่ไม฽ใช฽มุมประชิดของมุมภายนอกนั้น และสมบัติดังกล฽าวนี้สามารถนําไปใช฾แก฾ปัญหาต฽างๆ ที่เกี่ยวข฾อง

กับขนาดของมุมได฾ 

โจทย์ตัวอย่าง 

ตัวอย่างที่ 1 
          กําหนดรูปสี่เหลี่ยม ABCD เป็นรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส และ DE = DF   

   จงให฾เหตุผลว฽า      ABE     CBF 
 

 

 

 

 

แนวคิด       1.  BCAB   (ด้านของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสย่อมยาวเท่ากัน) 

   2.  BCFBAE
∧∧

=  (มุมของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสย่อมมีขนาดเท่ากัน) 

   3. DFDE =   (โจทย์ก าหนดให้) 

    และ   CDAD =   (ด้านของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส) 

     จะได฾  CFAE =   (สมบัติของการเท่ากัน) 

   4.  ABE      CBF (ด.ม.ด.) 

 

 

C 

B A 

D 

E 

F 
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ตัวอย่างท่ี 2     
          หาขนาดของมุมภายในแต฽ละมุมของรูปสามเหลี่ยม ABC ที่กําหนดให฾ต฽อไปนี้ 

 

 

 

 

 

 

 

แนวคิด     เนื่องจาก  180EBCCBADBA 


  (มุมตรงมีขนาดเท่ากับ 180๐) 

         จะได฾           1806644 


CBA  

           6644180CBA 


 

          70CBA 


 

   เนื่องจาก  180FCABCA 


 (มุมตรงมีขนาดเท่ากับ 180๐) 

    180114BCA 


 

   66114180BCA 


 

เนื่องจาก  180BCACBACAB 


(มุมภายในของรูปสามเหลี่ยม รวมกันได้ 180  ) 

    1806670CAB 


 

   446670180CAB 


 

  ดังนั้น   70CBA 


, 66BCA 


 , 44CAB 


 

44๐ 

 

66๐ 

 

114๐ 

 

F 

C 
A 

D B E 
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ตัวอย่างที่ 3   

         จากรูปกําหนดให฾ 

CD  


BG และมี 


AB  เป็นเส฾นตัด  ถ฾า  FGBECA,GFCE


  

  จงแสดงว฽า รูปสามเหลี่ยม AEC  เท฽ากันทุกประการกับรูปสามเหลี่ยม BFG 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  
 
 
 

แนวคิด  จากรูป จะแสดงว฽า  AEC      BFG  ได฾ดังนี้ 

              1.  FGBECA


      (ก าหนดให้) 

   2.   FBGEAC


     (มุมแย้งที่เกิดจากเส้นตัดเส้นขนาน จะมีขนาดเท่ากัน) 
   3.   GFCE            (ก าหนดให้) 

 ดังนั้น    AEC      BFG   (ม.ม.ด.) 

 

 

 

 

 

 

B 
E 

F 

C 

D 

A 

G 
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แบบฝึกหัด ชุดที่ 8 (ค 3.2 ม.2/1)   

ค าชี้แจง   ให฾นักเรียนแสดงเหตุผลว฽า ข฾อความที่กําหนดให฾เป็นจริงหรือไม฽ 

1. แสดงเหตุผลให฾เห็นว฽า  “ถ฾ามุมของรูปสามเหลี่ยมสองรูปใดๆ มีขนาดเท฽ากันสองคู฽แล฾วมุมคู฽ท่ีสาม
จะมีขนาดเท฽ากันด฾วย”  เป็นความจริง 

      

                    

                 

 

                                                         

 ............................................................................................................................. ........................... 
 ............................................................................................................................. ...........................
 ............................................................................ ............................................................................
 ............................................................................................................................. ...........................
 ....................................................................................................................................................... .  

2. แสดงเหตุผลให฾เห็นว฽า “ถ฾าต฽อด฾านใดด฾านหนึ่งของรูปสามเหลี่ยมออกไป มุมภายนอกที่เกิดขึ้น จะมี
ขนาดเท฽ากับผลบวกของขนาดของมุมภายในที่ไม฽ใช฽มุมประชิดของมุมภายนอกนั้น”  เป็นความจริง 

 

 

         

............................................................................................................................. ...................................

................................................................................................................................................................

............................................................................................................................. ...................................

............................................................................................................................. ................................... 
 

D 

F E 

n 
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A 

B C 
x y 

m 

A 

B C D 
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3. แสดงเหตุผลให฾เห็นว฽า  “ถ฾ารูปสามเหลี่ยมสองรูปมีขนาดของมุมเท฽ากันสองคู฽ และมีด฾านที่อยู฽ตรง

ข฾ามกับมุมคู฽ที่มีขนาดเท฽ากันคู฽หนึ่งแล฾ว รูปสามเหลี่ยมสองรูปนี้จะเท฽ากันทุกประการ” เป็นความ
จริง 

            

 
 

 

 

     ................................................................................................................................... ......................
 ............................................................................................................................. ............................
 ............................................................................................................................. ............................
 ............................................................................................. ............................................................
 ............................................................................................................................. ............................ 
     .........................................................................................................................................................        
     ............................................................................................................................. ............................ 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

A 

B C 

D 
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ตัวช้ีวัดชั้นปี ม.2/2 

 ใช฾ทฤษฎีบทพีทาโกรัสและบทกลับในการให฾เหตุผลและแก฾ปัญหา 

สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 

 1.  ทฤษฎีบทพีทาโกรัส 
     ทฤษฎีบทพีทาโกรัส เป็นทฤษฎีที่ว฽าด฾วยความสัมพันธแของความยาวของด฾านทั้งสามของ
รูปสามเหลี่ยมมุมฉาก ซึ่งกล฽าวไว฾ว฽า กําลังสองของความยาวของด฾านตรงข฾ามมุมฉาก เท฽ากับผลบวก
ของกําลังสองของความยาวของด฾านประกอบมุมฉาก 
 2.  บทกลับทฤษฎีบทพีทาโกรัส 
     รูปสามเหลี่ยมใดๆ  ถ฾ากําลังสองของความยาวของด฾านด฾านหนึ่ง เท฽ากับผลบวกของกําลัง
สองของความยาวของด฾านอีกสองด฾าน แล฾วรูปสามเหลี่ยมนั้นเป็นรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก 

โจทย์ตัวอย่าง 

ตัวอย่างที่ 1   
 จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉากท่ีกําหนดให฾ จงหาค฽า  c 

 

    

 

 

 

แนวคิด จากความสัมพันธแระหว฽างความยาวของรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก 

  จะได฾     222 2.34.2 c  

    24.1076.5   

    16  

    44   

   ดังนั้น   4c   

 

 

c 

2.4 ซม. 

3.2 ซม. 
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ตัวอย่างที่ 2   

 กําหนดรูปสามเหลี่ยม PQR โดยที่  PS    QR และ  PS, QS, SR  มีความยาว 
 เป็น  36 , 27 และ 48 หน฽วย ตามลําดับ  จงแสดงว฽า PQR เป็นรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก 

 

 

 

 

    

 

แนวคิด   จากโจทยแ PQS เป็นรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก จะได฾ว฽า  
  PQ2  =  272 + 362 
      = 729 + 1,296 
      = 2,025 
   จากโจทยแ PRS เป็นรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก จะได฾ว฽า 
  PR2  =  362 + 482 
      = 1,296 + 2,304 
      = 3,600 
   พิจารณา    PQ2 +  PR2  =  2,025 + 3,600 
      = 5,625                                                     
   เนื่องจาก  QR  =  QS + SR  
   จะได฾        QR  =  27 + 48  
       =  75 
   พิจารณา  QR2 = 5,625  

       จะได฾ว฽า   PQ2 +  PR2  = QR2  

   ดังนั้น  PQR  เป็นรูปสามเหลี่ยมมุมฉากท่ีมี  QPR  เป็นมุมฉาก 

 

P 

Q R S 

36 

48 27 

^ 
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แบบฝึกหัด ชุดที่ 9 (ค 3.2 ม.2/2)   

ค าชี้แจง แสดงวิธีทําโจทยแปัญหาต฽อไปนี้ 

1.  กําหนดกล฽องทรงสี่เหลี่ยมมุมฉาก ดังรูป มีด฾าน AB  ยาว 12 เซนติเมตร ด฾าน BC    
    ยาว 9 เซนติเมตร และ ด฾าน AF  ยาว 8 เซนติเมตร จงหาความยาวของ  AH  
 

 

 

 

 

 

วิธีท า
............................................................................................................................. ................................ 
........................................................................................................................................................... .. 
............................................................................................................................. ................................ 
............................................................................................................................. ................................ 
.................................................................... .........................................................................................  
............................................................................................................................. ................................ 
..................................................................................................................................... ........................ 
.......................................................................................................... ................................................... 
............................................................................................................................. ................................ 
.............................................................................................................................................................  
............................................................................................................................. ................................ 
............................................................................................................................. ................................ 
.................................................................................... ......................................................................... 
............................................................................................................................. ................................ 
..................................................................................................................................................... ........ 
.......................................................................................................................... ................................... 

A B 

C D 

E 

F 
G 

H 

8 ซม. 

12 ซม. 

9 ซม. 



                        คณิตพิชิต O-NET               ช่วงช้ันที่ 3 102 

2. เรือเดินทะเลลําหนึ่งแล฽นไปทางทิศเหนือ 20 ไมลแ แล฾วแล฽นไปทางทิศตะวันตก 2 ไมลแ จึงจอดเรือ  
    เพ่ือหยุดพักเครื่อง แล฾วแล฽นต฽อไปทางทิศเหนืออีก 20 ไมลแ และแล฽นไปทางทิศตะวันออกอีก  
    11 ไมลแ เรือลํานี้อยู฽ห฽างจากจุดเริ่มต฾นกี่ไมลแ 

  วิธีท า
................................................................................................................................................ ............. 
..................................................................................................................... ........................................ 
............................................................................................................................. ................................ 
......................................................... ....................................................................................................  
............................................................................................................................. ................................ 
............................................................................................................................. ................................ 
............................................................................................... .............................................................. 
............................................................................................................................. ................................ 
.............................................................................................................................................................  
............................................................................................................................. ................................ 
............................................................................................................................. ................................ 
......................................................................... ....................................................................................  
............................................................................................................................. ................................ 
.......................................................................................................................................... ................... 
............................................................................................................... .............................................. 
............................................................................................................................. ................................ 
.............................................................................................................................................................  
............................................................................................................................. ................................ 
............................................................................................................................. ................................ 
......................................................................................... .................................................................... 
............................................................................................................................. ................................ 
.......................................................................................................................................................... ... 
............................................................................................................................. ................................ 
............................................................................................................................. ................................ 
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3.  จากรูป กําหนดให฾ RQP


 เป็นมุมฉาก  QS  ตั้งฉากกับ  PR  ตัวเลขที่กํากับด฾านมีหน฽วย 
     เป็นหน฽วยความยาว จงหาความยาวของ QS  
 

 

 

 

วิธีท า
.............................................................................................................. ............................................... 
............................................................................................................................. ................................ 
.............................................................................................................................................................  
............................................................................................................................. ................................ 
............................................................................................................................. ................................ 
........................................................................................ ..................................................................... 
............................................................................................................................. ................................ 
......................................................................................................................................................... .... 
............................................................................................................................. ................................ 
............................................................................................................................. ................................ 
.................................................................. ...........................................................................................  
............................................................................................................................. ................................ 
................................................................................................................................... .......................... 
........................................................................................................ ..................................................... 
............................................................................................................................. ................................ 
.............................................................................................................................................................  
............................................................................................................................. ................................ 
............................................................................................................................. ................................ 
.................................................................................. ...........................................................................  
............................................................................................................................. ................................ 
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ตัวช้ีวัดชั้นปี ม.2/3 

 เข฾าใจเกี่ยวกับการแปลงทางเรขาคณิตในเรื่องการเลื่อนขนาน การสะท฾อน การหมุน  
และนําไปใช฾ 
 

สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 

 1.  การแปลงทางเรขาคณิตของรูปบนระนาบ เป็นการดําเนินการจับคู฽กันแบบหนึ่งต฽อหนึ่ง

แบบทั่วถึง (one-to-one onto) ระหว฽างจุดบนรูปต฾นแบบกับจุดบนรูปที่เกิดจากการแปลง ซึ่งทําให฾

รูปต฾นแบบ (object) และรูปที่เกิดจากการแปลง ซึ่งเรียกว฽า ภาพ (image) มีลักษณะเหมือนรูปต฾นแบบ

เพียงแต฽ขนาดอาจเท฽าเดิม หรือเล็กลง หรือใหญ฽ขึ้น การแปลงทางเรขาคณิต มีทั้งการเลื่อนขนาน    

การสะท฾อน การหมุน และการย฽อหรือการขยาย ซึ่งการแปลงทางเรขาคณิตโดยการเลื่อนขนาน    

การสะท฾อน และการหมุน จะทําให฾รูปต฾นแบบและภาพมีขนาดเท฽ากัน 
2.  การเลื่อนขนาน เป็นการแปลงทางเรขาคณิตของรูปบนระนาบ ซึ่งทําให฾รูปต฾นแบบกับ

ภาพมีรูปร฽างเหมือนกันและมีขนาดเท฽ากัน โดยการเลื่อนจุดทุกจุดไปบนระนาบตามแนวเส฾นตรงใน
ทิศทางเดียวกันและเป็นระยะทางท่ีเท฽ากันตามที่กําหนด 

3.  การสะท฾อน เป็นการแปลงทางเรขาคณิตของรูปบนระนาบ ซึ่งทําให฾รูปต฾นแบบกับภาพมี
รูปร฽างเหมือนกันและมีขนาดเท฽ากัน โดยการจับคู฽กันแบบหนึ่งต฽อหนึ่ง ที่สมนัยกันระหว฽างจุดต฽างๆ บน
รูปต฾นแบบและภาพที่เกิดจากการสะท฾อน ระยะระหว฽างจุดบนรูปต฾นแบบถึงเส฾นสะท฾อน กับระยะจาก
เส฾นสะท฾อนถึงจุดบนภาพที่สมนัยกันกับจุดบนรูปต฾นแบบ มีความยาวเท฽ากัน เส฾นสะท฾อนจะแบ฽งครึ่ง
และตั้งฉากกับส฽วนของเส฾นตรงที่เชื่อมระหว฽างจุดแต฽ละจุดบนรูปต฾นแบบกับจุดแต฽ละจุดบนภาพที่เกิด
จากการสะท฾อนที่สมนัยกัน จุดต฽างๆ บนเส฾นสะท฾อน เป็นจุดคงท่ีไม฽เปลี่ยนตําแหน฽งเมื่อทําการสะท฾อน 
การสะท฾อนครึ่งรูป เมื่อพับตามแนวเส฾นสะท฾อน รูปซีกซ฾ายและซีกขวาจะทับกันสนิทพอดี เรียกว฽า 
เส฾นสะท฾อนสมมาตร 

4.  การหมุน เป็นการแปลงทางเรขาคณิตของรูปบนระนาบ ซึ่งทําให฾รูปต฾นแบบกับภาพมี
รูปร฽างเหมือนกันและเท฽ากัน โดยการจับคู฽ระหว฽างจุดแต฽ละจุดบนรูปต฾นแบบกับจุดแต฽ละจุดบนภาพที่
สมนัยกัน ซึ่งจุดบนรูปต฾นแบบเคลื่อนที่รอบจุดหมุนด฾วยขนาดของมุมที่กําหนดให฾ และจุดแต฽ละคู฽ที่  
สมนัยกันจะมีระยะห฽างจากจุดหมุนเป็นระยะเท฽ากัน 

    5.  การหมุนมี 2 ลักษณะ ดังนี้ 
 

 

  1)  การหมุนทวนเข็มนาฬิกา      2)  การหมุนตามเข็มนาฬิกา 
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โจทย์ตัวอย่าง 

ตัวอย่างที่ 1   

 กําหนด ABC มีจุด A(-2,-2) , จุด B(6, -1) และ จุด C(2,-4) เป็นจุดยอดมุม  

 จงเลื่อน ABC ด฾วย ST  และหาพิกัดของจุดยอดมุมของ  CBA    ซึ่งเป็นภาพ 

             ที่ได฾จากการเลื่อนขนาน ABC 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 จากภาพจะได฾  

  CBA   เป็นภาพที่ได฾จากการเลื่อนขนาน ABC ด฾วย ST  
 ซึ่งมีจุดยอดเป็น   A' (-6,2)  
       B' (-2,0)  
        และ   C' (2,3) 
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ตัวอย่างท่ี 2 

              ก าหนดสว่นของเส้นตรง  PQ และมี  L  เป็นเส้นของการสะท้อน 

 

 

 

 

 

 

 

 

จะพบว฽า  จุด QและP    เป็นภาพสะท฾อนของจุด P และจุด Q  

    QP    เป็นภาพสะท฾อนของ PQ  

 จากรูป จะได฾ว฽า 
1) ระยะจากจุด P ถึง เส฾นของการสะท฾อน L เท฽ากับ ระยะจากจุด P  ถึง เส฾นของ 

การสะท฾อน L ระยะจากจุด Q ถึง เส฾นของการสะท฾อน L เท฽ากับ ระยะจากจุด Q   
ถึง เส฾นของการสะท฾อน L 

 2)  PQ  = QP   

 3)  เส฾นของการสะท฾อน L แบ฽งครึ่งและต้ังฉากกับ  QQและPP   

 

 

 

L 
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ตัวอย่างที่ 3   หาภาพท่ีเกิดจากการหมนุรูป ABC ทวนเข็มนาฬิกา ด้วยมมุท่ีมีขนาด 60 องศา  

   โดยจดุ P เป็นจดุหมนุ 

 

 

 

 

 

ตัวอย่างที่ 4  กําหนดจุด A เป็นรูปต฾นแบบ และจุด P เป็นจุดหมุน จงหาภาพที่เกิดจากการหมุน 
   รูปต฾นแบบ ทวนเข็มนาฬิกา เป็น  90๐  180๐  และ 270๐ ตามลําดับ 

 

 

 

 

         

      

 

 

 

 

- เมื่อหมุนจุด A ทวนเข็มนาฬิกา เป็น  90๐ ได฾ภาพ A (-3,3) 
- เมื่อหมุนจุด A ทวนเข็มนาฬิกา เป็น  180๐ ได฾ภาพ A  (-3,-3) 
- เมื่อหมุนจุด A ทวนเข็มนาฬิกา เป็น  270๐ ได฾ภาพ A  (3,-3) 
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แบบฝึกหัด ชุดที่ 10 (ค 3.2 ม.2/3)   

ค าชี้แจง ให฾นักเรียนเลือกคําตอบที่ถูกต฾องที่สุดเพียงคําตอบเดียว 

1.  ข฾อใดต฽อไปนี้เป็นการเลื่อนขนาน 

     

 ก.      ค. 

 

 

    ข.      ง. 

 

 

 

2.  หาพิกัดของจุด A (4,-2) ที่เกิดจากการเลื่อนขนานเดียวกับการส฽งจุด B (-1,5)  ไปยังจุด )1,5(B  
       ก.  (2,-2)      
       ข.  (8,4)      
   ค.  (0,-8) 
   ง.   (10,-6)  

3.  กําหนด AB  โดยมีแกน X เป็นเส฾นสะท฾อน จุด A มีพิกัดเป็น (-3,4) และจุด B มีพิกัดเป็น (4,-2)   
      จงหาพิกัดของจุด A  และ B  
                  ก. A (3,4) B (-4,-2)  
                   ข. A (-3,-4) B (4,2)  
               ค.  A (3,-4) B (-4,2) 
                    ง.  A (-3,4) B (-4,2) 
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4.  กําหนดให฾  CBA  เป็นภาพที่ได฾จากการเลื่อนขนาน ABC ข฾อใดเป็นเวกเตอรแของ 

การเลื่อนขนาน ABC 
 

   ก.    

  
 

   ข. 

 
    

   ค. 

      

 

   ง. 

5.  ข฾อใดเป็นการหมุน ABC โดยหมุนทวนเข็มนาฬิกา และมีจุด P เป็นจุดหมุนเป็นมุม 90 องศา 

      ก.       ค. 

 

 

 

      

 ข.       ง. 
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ตัวช้ีวัดชั้นปี ม.2/4 

 บอกภาพที่เกิดขึ้นจากการเลื่อนขนาน การสะท฾อน และการหมุนรูปต฾นแบบ และอธิบาย
วิธีการที่จะได฾ภาพที่ปรากฏ เมื่อกําหนดรูปต฾นแบบและภาพนั้นให฾ 

สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 
1.  การเลื่อนขนาน เป็นการแปลงทางเรขาคณิตของรูปบนระนาบ ซึ่งทําให฾รูปต฾นแบบกับ

ภาพมีรูปร฽างเหมือนกันและมีขนาดเท฽ากัน โดยการเลื่อนจุดทุกจุดไปบนระนาบตามแนวเส฾นตรงใน
ทิศทางเดียวกันและเป็นระยะทางท่ีเท฽ากันตามที่กําหนด 

2.  การสะท฾อน เป็นการแปลงทางเรขาคณิตของรูปบนระนาบ ซึ่งทําให฾รูปต฾นแบบกับภาพมี
รูปร฽างเหมือนกันและมีขนาดเท฽ากัน โดยการจับคู฽กันแบบหนึ่งต฽อหนึ่ง ที่สมนัยกันระหว฽างจุดต฽างๆ บน
รูปต฾นแบบและภาพที่เกิดจากการสะท฾อน ระยะระหว฽างจุดบนรูปต฾นแบบถึงเส฾นสะท฾อน กับระยะจาก
เส฾นสะท฾อนถึงจุดบนภาพที่สมนัยกันกับจุดบนรูปต฾นแบบ มีความยาวเท฽ากัน เส฾นสะท฾อนจะแบ฽งครึ่ง
และตั้งฉากกับส฽วนของเส฾นตรงที่เชื่อมระหว฽างจุดแต฽ละจุดบนรูปต฾นแบบกับจุดแต฽ละจุดบนภาพที่เกิด
จากการสะท฾อนที่สมนัยกัน จุดต฽างๆ บนเส฾นสะท฾อน เป็นจุดคงท่ีไม฽เปลี่ยนตําแหน฽งเมื่อทําการสะท฾อน 
การสะท฾อนครึ่งรูป เมื่อพับตามแนวเส฾นสะท฾อน รูปซีกซ฾ายและซีกขวาจะทับกันสนิทพอดี เรียกว฽า 
เส฾นสะท฾อนสมมาตร 

3.  การหมุน เป็นการแปลงทางเรขาคณิตของรูปบนระนาบ ซึ่งทําให฾รูปต฾นแบบกับภาพมี
รูปร฽างเหมือนกันและเท฽ากัน โดยการจับคู฽ระหว฽างจุดแต฽ละจุดบนรูปต฾นแบบกับจุดแต฽ละจุดบนภาพที่
สมนัยกัน ซึ่งจุดบนรูปต฾นแบบเคลื่อนที่รอบจุดหมุนด฾วยขนาดของมุมที่กําหนดให฾ และจุดแต฽ละคู฽ที่  
สมนัยกันจะมีระยะห฽างจากจุดหมุนเป็นระยะเท฽ากัน 

โจทย์ตัวอย่าง 

  

 

 

 

 จากรูป  , ,  และ  มีการดําเนินการในการแปลง ดังนี้ 
                ........................................................................................... 

 ตอบ การหมุน   การสะท฾อน 2 ครั้ง 
 

 

 
 

 
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แบบฝึกหัด ชุดที่ 11 (ค 3.2 ม.2/4)   

ค าชี้แจง    ให฾นักเรียนพิจารณารูปที่กําหนดให฾ในแต฽ละข฾อต฽อไปนี้ แล฾ววิเคราะหแว฽าเกิดจากการแปลง  

              ลักษณะใด (การเลื่อนขนาน การสะท฾อน หรือการหมุน) 
 

1. 
 
 
 
 
 
 
 

จากรูปมีลักษณะคล฾ายการแปลงในแบบ    
............................................................. ............................ 

 
2. 
 
 
 
 
 
 
 
  

จากรูปใช฾การดําเนินการในการแปลงแบบ 
......................................................................... ............... 
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3.  
 
 
 

จากรูป  , ,  และ  มีการดําเนินการในการแปลง ดังนี้ 
...................................................................................................... 

4. 
                        
           
 

 

จากรูป  , ,  และ มีการดําเนินการในการแปลง ดังนี้ 
   .................................................................................  

 
5.  
 
 

    

 

 

จากรูป  , ,  และ  มีการดําเนินการในการแปลง ดังนี้ 
 .............................................................................................. 

 
 

    

 

  

 

 

 

 

 
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ตัวช้ีวัดชั้นปี ม.3/1 

 ใช฾สมบัติของรูปสามเหลี่ยมคล฾ายในการให฾เหตุผลและการแก฾ปัญหา  

สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 
           รูปสามเหลี่ยมสองรูปที่คล฾ายกันเป็นไปตามเงื่อนไขเก่ียวกับขนาดของมุมและอัตราส฽วนของ
ความยาวของด฾านที่สมนัยกัน โดยที่เราสามารถนําความรู฾เกี่ยวกับรูปสามเหลี่ยมที่คล฾ายกันไปใช฾ใน
ชีวิตประจําวันได฾ 

โจทย์ตัวอย่าง 
          เงาของตึกหลังหนึ่งทอดยาว 30 เมตร ในขณะที่รั้วสูง 3 เมตรมีเงาทอดยาว 1.8 เมตร  
           อยากทราบว฽าตึกหลังนี้มีความสูงเท฽าใด 

แนวการคิด  จากข฾อมูลในโจทยแ เขียนแผนภาพได฾ดังนี้ 
        
                                 A         
     
 
                                                                
                                                                 X                                 
                                                           3ม. 
                                C                      Y  1.8 ม. B 
                            30 เมตร                            
 

จากแผนภาพ  ให฾  AC  แทนความสูงของตึก CB  แทนความยาวของเงาตึก เป็น  30 เมตร 
XY  แทนความสูงของรั้ว เป็น 3 เมตร และ YB  แทนความยาวของเงารั้ว เป็น 1.8 เมตร 
 เนื่องจาก  ABC  ~ XBY     

 จะได฾  
XY

AC    =    
YB

CB  

 หรือ  
3

AC    =   
8.1

30  

 ดังนี้  AC     =   50     นั่นคือ  ตึกหลังนี้สูง  50  เมตร                

ตอบ  ตึกหลังนี้มีความสูง  50  เมตร 
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แบบฝึกหัด ชุดที่ 12 (ค 3.2 ม.3/1)   

ค าชี้แจง แสดงวิธีทําโจทยแปัญหาต฽อไปนี้ 

1.  เสาไฟฟูาต฾นหนึ่งหัก ณ จุดที่สูงจากพ้ืน  9  เมตร และยอดเสาไฟฟูาห฽างโคนเสา  12  เมตร 
    ดังรูป เดิมเสาไฟฟูาสูงกี่เมตร      
 
 
                    9 ม. 
 
 
 
                  12 ม. 
 
วิธีท า ………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………… 

2.  บันไดยาว  5 เมตร  พาดอยู฽บนผนังตึก ช฽างทาสีขึ้นบันไดไปได฾ 
3

2   ของบันได เขาทําแปรงตกลง  

     พ้ืนดิน แปรงห฽างจากผนังตึก  0.25 เมตร จงหาว฽าเชิงบันไดห฽างจากผนังตึกกี่เมตร 

วิธีท า ………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………… 
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 Q 

 
3.   จากรูปให฾  TSPQ //    QP  =  5  หน฽วย  ST  =  3  หน฽วย   QS  =  x   และ  SR  =  y    
      หน฽วย  จงหา  x  :  y  
    
 
 
 
 
 
 
 

วิธีท า ………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………… 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 R 

 P 

 S 

 T 
 5 

 3 

 x  y 
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สาระที่ 4  พีชคณิต 

 

มาตรฐาน ค 4.1  เข้าใจและวิเคราะห์แบบรูป (Pattern) ความสัมพันธ์และฟังชัน 

 

ตัวชี้วัดชั้นป ีม.1/1    

 วิเคราะห์และอธิบายความสัมพันธ์ของแบบรูปที่ก าหนดให้ 

สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 

1) แบบรูป (Pattern) หมายถึง ความสัมพันธ์ของจ านวนหรือรูปภาพที่แสดงถึงลักษณะ 

ส าคัญร่วมกัน  
2) แบบรูปของรูปเรขาคณิตและรูปอ่ืน ๆ  คือ“ชุดของรูปเรขาคณิตและรูปอ่ืนๆ ที่มี 

ความสัมพันธ์กันอย่างใดอย่างหนึ่งในลักษณะของรูปร่าง ขนาด หรือสี  เรา เรียกว่า แบบรูป 

       3)  แบบรูปของจ านวน คือการส่งเสริมทักษะกระบวนการคิดโดยเริ่มจากสถานการณ์            
ต่าง ๆ พัฒนาการค้นหาแบบรูปของจ านวน เช่น กิจกรรมพาลินโดรม ล าดับฟิโบนักชี  
และปัญหาชวนคิดที่หลากหลาย   
 

 

โจทย์ตัวอย่าง  

ข้อ 1  จงหาจ านวนถัดไป   จาก   1,  5,  10, 16, 23, 31, ... 
 

แนวคิด 

 

         1,         5,        10,       16,          23,        31,    

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

4 

40 

5 6 7 8 9 



                        คณิตพิชิต O-NET               ช่วงช้ันที่ 3 117 

 

ข้อ 2  จงเติมจ านวนลงในช่องว่างให้ถูกต้องพร้อมทั้งแสดงวิธีการคิดหรือแนวคิด 

     7,    9,  11,    13,    15,   17,   ....,  .......,   23,      25 

แนวคิด  :    แบบรูปของจ านวนที่มีลักษณะเพิ่มขึ้นทีละเท่า ๆ กัน 

 พิจารณาจาก             7  =     7 + 0 
          9  =     7 + 2 + 0 

         11  =     7 + 2 + 2 + 0  

         13  =     7 + 2 + 2 + 2 + 0 

         15  =     7 + 2 + 2 + 2 + 2 + 0  

        17  =     7 + 2 + 2 + 2 + 2 +2 + 0 

        19  =     7 + 2 +2 + 2 + 2 + 2 + 2 +0  

       21  =     7 + 2 + 2 + 2 + 2 +2 +2 +2 +0  

       23  =     7 + 2 + 2 + 2+ 2 + 2+ 2 +2 +2 + 0  

       25  =     7 + 2 + 2+ 2 +2 + 2 + 2 + 2 + 2 +2 +0  
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ข้อ 3  จงเติมจ านวนลงในช่องว่างให้ถูกต้องพร้อมทั้งแสดงวิธีการคิดหรือแนวคิด 

      27,  15,  32,  12,  37,  9,  42 , 6,   ......,       ......,  

แนวคิด : เปลี่ยนแบบใหม฽เป็นการทําทั้งเพ่ิมข้ึนทีละเท฽า ๆ กันและลดลงทีละเท฽า ๆ กัน               
มารวมกัน   โดยเริ่มพิจารณาจากชุดที่ (1)    27,   32,  37, 42,............... 

         27  =  27 + 0  

        32  =  27 + 5 + 0  

        37  =  27 + 5 + 5 +0 

        42  =  27 + 5 + 5 + 5+ 0  

         47  =  27 + 5 + 5 + 5 + 5 + 0 

         และพิจารณาชุดที่ (2 )  15,     12,   9,    6,.......... 

          15  =  15 – 0  

        12  =  15 – 3 – 0  

         9  =  15 – 3 – 3 -0  

         6  =  15 – 3 – 3 – 3 – 0 

         3  = 15 – 3 – 3 – 3 - 3 - 0  
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แบบฝึกหัด ชุดที ่1 (ค 4.1 ม.1/1) 

  
ข้อ 1     จงเติมจ านวนลงในช่องว่างให้ถูกต้องพร้อมทั้งแสดงแนวคิด 

10,     11,    13,     16,     20,     25,  …….. , ......... ,       46 

อธิบายแนวคิด
......................................................................................................................................................
...................................................................................................................................................... 
......................................................................................................................................................
...................................................................................................................................................... 

ข้อ 2   จงหาค่า  X    

 

 

 

 

 

 

 
 
อธิบายแนวคิด
......................................................................................................................................................
...................................................................................................................................................... 
......................................................................................................................................................
...................................................................................................................................................... 

 

X 7 

11 

19 

35 

5 
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ข้อ  3   จงเติมจ านวนลงในช่องว่างให้ถูกต้องพร้อมทั้งแสดงวิธีการคิดหรือแนวคิด 

            35,     31,     27,     23,     19,  ........ ,    11,  …….. ,   3 

อธิบายแนวคิด
......................................................................................................................................................
......................................................................................................................................................
......................................................................................................................................................
......................................................................................................................................................
...................................................................................................................................................... 

ข้อ  4   จงเติมจ านวนลงในช่องว่างให้ถูกต้องพร้อมทั้งแสดงวิธีการคิดหรือแนวคิด 

          56,      50,      44,        38,       32,   .....,   20 

อธิบายแนวคิด
......................................................................................................................................................
......................................................................................................................................................
......................................................................................................................................................
......................................................................................................................................................
...................................................................................................................................................... 

ข้อ  5   จงเติมจ านวนลงในช่องว่างให้ถูกต้องพร้อมทั้งแสดงวิธีการคิดหรือแนวคิด 
11,     14,    17,    20,   23,  ....,  ......,      32,   35 

อธิบายแนวคิด
......................................................................................................................................................
......................................................................................................................................................
......................................................................................................................................................
......................................................................................................................................................
...................................................................................................................................................... 
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มาตรฐาน ค 4.2   ใช้นิพจน์ สมการ อสมการ กราฟ และตัวแบบเชิงคณิตศาสตร์  
                      (mathematical  model) อ่ืน ๆ แทนสถานการณ์ต่าง ๆ ตลอดจน 

                       แปลความหมายและน าไปใช้แก้ปัญหา 

 

ตัวช้ีวัดชั้นปี ม.1/1 

แก้สมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวอย่างง่าย 

สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 

 1.  สมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว หมายถึง สมการซึ่งมี X เป็นตัวแปรและมีรูปทั่วไปเป็นax 

+ b= 0 , เม่ือ a,b  เป็นค่าคงตัว และ a   0 โดยค าตอบของสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวจะมีเพียง
ค าตอบเดียว การแก้สมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวจะใช้สมบัติการเท่ากันในการหาค าตอบ 
  1.1  สมการ คือ ประโยคสัญลักษณ์ที่มีเครื่องหมายเท่ากับ ( = ) โดยท่ีสมการอาจจะ
มีหรือไม่มีตัวแปรก็ได้ เช่น 35 x 2  = 70 , 56 x d  =  d x 56 , 25+12 =  37  และ  12+34  
=  34+12 
           1.2   ค าตอบของสมการ หมายถึง สมการที่มีการใช้ตัวอักษรแทนจ านวน เรียก
ตัวอักษรที่แทนจ านวนในสมการว่า ตัวไม่ทราบค่า หรอื ตัวแปร  ในการหาค าตอบของสมการ
โดยท่ัวไปจะใช้สมบัติของการเท่ากันช่วยในการหาค าตอบ เช่น   35  x  ก  =  70 
      เรียกจ านวนที่แทนตัวไม่ทราบค่าในสมการแล้วได้สมการที่เป็นจริง  เช่น  35  x  ก  =  70 
      ถ้าแทน  ก  ด้วย  1  จะได้   35  x  1  =  35    (สมการเป็นเท็จ) 
      ถ้าแทน  ก  ด้วย 2   จะได้   35   x  2  = 70    (สมการเป็นจริง)  
      ดังนั้น  2  คือ    ค าตอบของสมการ 

สมการที่เป็นจริง หมายถึง สมการซึ่งจ านวนที่อยู่ทางซ้ายของเครื่องหมาย = กับจ านวน     

ที่อยู่ทางขวาเท่ากัน  เช฽น 

1.  35 x  2   =   70 
2.  25 + 12  =   37 
3.  25 -  10  =   15     
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สมการที่เป็นเท็จ หมายถึง สมการซึ่งจ านวนที่อยู่ทางซ้ายของเครื่องหมาย = กับจ านวน 
ที่อยู่ทางขวาไม่เท่ากัน  เช่น 

1.  35  x 2  =  60 
2.  25 + 12 =  30 
3.  56 x  d  =  d + 56 

 2.  การแก้สมการ คือ  การหาจ านวนใด ที่น ามาแทนตัวแปรในสมการ  แล้วท าให้ 
ได฾สมการที่เป็นจริง  วิธีการแก฾สมการจึงมีหลายวิธี เช฽น :- 
      2.1  วิธีการแทนค฽าตัวแปร  โดยพยายามหาตัวเลขมาแทนค฽าตัวแปร  แล฾วทําให฾สมการ
เป็นจริง   วิธีการนี้น฽าจะใช฾กับสมการง฽าย ๆ ไม฽ซับซ฾อน 

   2.2  ใช฾สมบัติของความเท฽ากันเข฾าช฽วยในการหาค฽าตัวแปร ซ่ึงแต฽ละสมบัติมีรายละเอียด
ดังนี้ 

     1) สมบัติการสมมาตร  เป็นสมบัติที่ช฽วยให฾เราสามารถเขียนการเท฽ากัน ของจํานวน
สองจํานวน ได฾ 2 แบบ เช฽น  b = 5 หรือเขียน  5 = b  

             กรณีที่โจทยแกําหนด  2a + 5 = 12   เราอาจเขียนเป็น 12  =  2a + 5  
         ตัวอย฽าง 1        กําหนดให฾  a + 2 =  6 
             แนวคิด    เราสามารถสรุปได฾ว฽า  6 = a + 2 
         ตัวอย฽าง 2   กําหนดให฾   k + 1 = y + 1 
           แนวคิด    เราสรุปได฾ว฽า  1 + y = k + 1 

สรุปสมบัติการสมมาตร 

                    เมื่อ  a และ b  เป็นจํานวนใด ๆ 

ถ฾ากําหนดให฾  a = b  แล฾ว  เรา สรุปได฾ว฽า    b = a 

              2) สมบัติการถ฽ายทอด  สมบัตินี้จะช฽วยให฾เราสรุปว฽าจํานวน 2 จํานวน 

จาก 3 จํานวนเท฽ากันได฾  เมื่อ 3 จํานวนเขียนในรูป 
                  จํานวนที่ 1 = จํานวนที่ 2   และจํานวนที่ 2 = จํานวนที่ 3 
   ข้อสังเกต       1.  จากสมบัติการถ฽ายทอด  จํานวนที่สรุปว฽าเท฽ากันจะอยู฽ซ฾ายสุดและขวาสุด 
                        2.  จํานวนที ่2 จะต฾องปรากฏถึง 2 ครั้งและอยู฽ตรงกลางเท฽านั้น  เช฽น 
                             a = b  และ b = c  จึงจะ  สรุปผลได฾ดังนี้ 
                              จํานวนที่ 1 =  จํานวนที่ 3  หรือ  a = c 
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 ตัวอย฽าง  กําหนดให฾  A + 5 =  B  และ  C = B  จากโจทยแเราสามารถใช฾สมบัติการถ฽ายทอด  
             แนวคิด    โจทยแกําหนดให฾  A + 5 = B และ C =  B  พิจารณาจาก 

 ข้อสังเกต  : พบว฽าจํานวนที่อยู฽ตรงกลางไม฽ใช฽จํานวนเดียวกันแต฽จะเป็น  B และ C    ดังนั้น สมบัติ
สมมาตรจะได฾    C = B  จะได฾เป็น  B = C  เราจะได฾โจทยแใหม฽เป็น ดังนี้ 
            @@  กําหนดให฾  A + 5 =  B  แล฾ว  B = C 
                     จะได฾  A + 5 = C   

 

 

 

 

 3) สมบัติการบวก สมบัตินี้มีประโยชน์มากในการแก้สมการ เพราะสามารถที่จะเปลี่ยน
รูปแบบของสมการได้โดยผลลัพธ์ไม่เปลี่ยน  สมบัตินี้สรุปได้ว่า  ถ้าเรามีจ านวน 2 จ านวน
เท่ากัน  น าจ านวนอีกจ านวนหนึ่ง มาบวก  แต่ละจ านวนที่เท่ากัน   ผลลัพธ์จะเท่ากัน   

เช่น    @    b - 4  =  10      จะได ้  b - 4 + 4 = 10 + 4        

น า 4  มาบวกเข้าทั้งสองข้าง                b  = 14 
      @@   a + 5  =  8        จะได้    a + 5 + (-5)  =  8 -5      

น า -5  มาบวกเข้าทั้งสองข้าง              a + 5 - 5    =  8 - 5 
                                                        a + 0  =  3 
                                                        a  =  3 

  ข้อสังเกต จากการที่เราน าตัวท่ีเท่ากันมาบวกเข้าทั้งสองข้าง จึงท าให้ข้างท่ีมีตัวแปร เหลือ
เฉพาะ ตัวแปร  จึงท าให้เราทราบค่าตัวแปรได้ 

4)  สมบัติการคูณ  สมบัตินี้มีประโยชน์มากในการแก้สมการเช่นเดียวกับสมบัติการบวก
เพราะสามารถจะเปลี่ยนรูปแบบของสมการได้โดยผลลัพธ์ไม่เปลี่ยน  สมบัตินี้สรุปได้ว่า ถ้าเรามี
จ านวน 2 จ านวนเท่ากัน น าจ านวน อีกจ านวนหนึ่ง มาคูณแต่ละจ านวนที่เท่ากันผลลัพธ์                          
จะเท่ากัน  เช่น 

@  โจทย์ก าหนดให้      จงแก้สมการ    3b  = 9    
      แนวคิด   - ให้เราพยามก าจัดตัวเลขที่ บวก,ลบ,คูณ หรือหาร กับตัวแปรออกก่อน 

    สรุปสมบัติการถ่ายทอด  

    ถ้า a, bและ c เป็นจ านวนใด ๆ ถ้า ก าหนดให้ a = bและ b = c  
                    แล้วสรุปได้ว่า  a = c  

    สรุปสมบัติการบวก      ถ้า  a , b และ c เป็นจ านวนใด ๆ และถ้า a = b แล้ว 
                                        สรุปได้ว่า      a+c = b+c  
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                      นั่นคือเราก าจัด เลข  3 ออกจากตัว b  
                  - ให้เราสังเกตดูว่า 3 ท าอะไรอยู่กับ b    จากโจทย์ 3 ก าลังคูณอยู่กับ b   
      ดังนั้นเราต้องเอา 

3

1   มาคูณทั้งสองข้างของสมการเพื่อเอา  3  ออกไปให้เหลือ b ตัวเดียว 

ซึ่งจะได้ค่า b ดังนี้:-     

                วิธีท า     จากโจทย์      3b  =   9  

           3b     
3

1  =   9    
3

1             

                                         ตอบ     b   =   3 

     @@  โจทย์ก าหนดให้      จงแก้สมการ      
 
    แนวคิด :   

1. ให้เราพยามก าจัดตัวเลขที่ บวก,ลบ,คูณ หรือหาร กับตัวแปรออกก่อน  นั่นคือ   

 เราก าจัดเลข        ออกจากตัว a หรือเราจะท าให้           ให้เป็น a เพื่อจะได้ค่าของ a  นั่นเอง 

2.   ให้เราสังเกตดูว่า         ท าอะไรอยู่กับ a จากโจทย์       ก าลังคูณ อยู่กับ a   ดังนั้น
เราต้องเอา  5  มาคูณทั้งสองข้าง ของสมการ เพื่อเอา       ออกไป ให้เหลือ a ตัวเดียว ซึ่งจะได้ 
ค่า   a    ตามที่โจทย์ก าหนดให้หาหรือให้แก้สมการ 

    วิธีท า     จากโจทย์    จงแก้สมการ               

       =>  เอา  5  มาคูณเข้าทั้งสองข้างของสมการ       

                                          =>      a      =  125    
                                                           ตอบ   a  = 125 

  
 
 
 
 
 
 
 
 

    สรุปสมบัติการคูณ      ถ้า  a , b และ c เป็นจ านวนใด ๆ และถ้า a = b แล้ว 
                                       สรุปได้ว่า      ac = bc  

25
5

1
a

a
5

1

5255
5

1
a

25
5

1
a

5

1

5

1

5

1

5

1
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โจทย์ตัวอย่าง  

      ข้อ 1  จงแก้สมการ 4y + 2(y + 1) = -10 พร้อมทั้งแสดงวิธีตรวจสอบค าตอบด้วย 

 แนวคิด    4y + 2(y + 1) = -10 

                   4y + 2y + 2  =  -10 

                         6y + 2   =  -10 

 นํา -2  มาบวกเข฾าท้ังสองข฾างของสมการจะได฾    (-2) + 6y + 2   =  -10 + (-2) 

  นํา   
6

1    มาคูณเข฾าท้ังสองข฾างของสมการจะได฾   6y 
6

1   =  -12
6

1  

                       y    =     -2 

  ตรวจสอบ  แทน y ด฾วย -2 ในสมการ  4y + 2(y + 1) =  -10 

  จะได฾                 [4 (-2)] + 2[(-2) + 1)]  =  -10  

                                   -8 + 2(-1)  =  -10 

                                    -8 + (-2)  =  -10 

                                          -10  =  -10   เป็นสมการที่เป็นจริง 

  ดังนั้น -2  เป็นคําตอบของสมการ 4y + 2(y + 1) = -10 
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แบบฝึกหัด ชุดที่ 2 (ค.4.2 ม.1/1) 

 
ค าชี้แจง   จงแก฾สมการต฽อไปนี้ พร฾อมแสดงวิธีตรวจสอบคําตอบ 

1.   X + 58   =   99 

2.   b – 2.6  =   1.2 

3.   y - 
3

5     =   
3

7  

4.   – 0.3a   =    2.4 

5.  
3

c         =    -14 
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ตัวช้ีวัดชั้นปี ม.1/2   

 เขียนสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวจากสถานการณ์ หรือปัญหาอย่างง่าย    

สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 

การเขียนสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวสามารถวิเคราะห์ได้จากความสัมพันธ์ระหว่างจ านวน
จากเงื่อนไขในสถานการณ์ หรือปัญหา 

 

โจทย์ตัวอย่าง 

จงเปลี่ยนประโยคภาษาต่อไปนี้เป็นประโยคสัญลักษณ์ 
(1) สองในสามของจํานวนนักเรียนในชั้นหนึ่งเป็นผู฾ชาย  28  คน 

แนวคิด  :   สองในสามของจํานวนนักเรียนในชั้นหนึ่ง  เป็น  
3

2  X                       

ดังนั้นจะได้                     
3

2  X   =    28 

(2) ผลบวกของสี่เท฽าของจํานวน ๆ หนึ่งกับหกเป็นสาม 
แนวคิด :   จํานวน ๆ หนึ่ง      เป็น   X 
               ผลบวกของสี่เท฽าของจํานวน ๆ หนึ่งกับหก   จะได฾  4X + 6  
ดังนั้นจะได้        ผลบวกของสี่เท฽าของจํานวน ๆ หนึ่งกับหกเป็นสาม คือ  4X+6 = 3 

      ( 3)  เมื่อแปดปีที่แล฾วอายุของสมบัติเป็นสองในสามของอายุปัจจุบัน 
 แนวคิด :   อายุปัจจุบัน เป็น   X   เมื่อแปดปีที่แล฾ว  เป็น  X – 8 

              อายุของสมบัติเป็นสองในสามของอายุปัจจุบัน  เป็น  
3

2 X                               

เมื่อแปดปีที่แล฾วอายุของสมบัติเป็นสองในสามของอายุปัจจุบัน ดังนั้นจะได้   X - 8 = 
3

2 X 
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แบบฝึกหัด ชุดที่ 3  (ค 4.2 ม.1/2) 

 

ค าชี้แจง  จงเปลี่ยนประโยคภาษาต่อไปนี้เป็นประโยคสัญลักษณ์ 

1. สามในเจ็ดของเลขจํานวนหนึ่งต฽างกับสี่ในห฾าของจํานวน ๆ นั้นอยู฽สิบห฾า 
………………………………………………………………………………………………….. 

2. ผลต฽างของสี่ในห฾าของจํานวนหนึ่งกับสองเท฽ากับสิบเก฾า 
…………………………………………………………………………………………………. 

3. ผลบวกของจํานวนคู฽สองจํานวนเรียงกันเท฽ากับห฾าสิบแปด 
………………………………………………………………………………………………… 

4. ปัจจุบันบิดาอายุ 33 ปี น฾อยกว฽าสิบสองเท฽าของอายุบุตรชายอยู฽ 3 ปี 
……………………………………………………………………………………………….. 

5. หนึ่งในสองของจํานวนสมุดที่มีอยู฽มากกว฽าที่ใช฾ไปแล฾วสิบเอ็ดเล฽มอยู฽สิบแปดเล฽ม 
……………………………………………………………………………………………………………. 

6. ธรณีมีอายุ 15 ปี มากกว฽าสองเท฽าของอายุนิดอยู฽ 3 ปี 
……………………………………………………………………………………………………. 

7. สองเท฽าของผลบวกระหว฽างสามในสี่ของเลขจํานวนหนึ่งกับสามเท฽ากับ 96 
……………………………………………………………………………………………………… 

     8.    ชูใจมีขนมอยู฽ถุงหนึ่ง แบ฽งให฾ดวงแก฾ว 
4

1 ของจํานวนขนมในถุงนั้น ปรากฏว฽าดวงแก฾ว 

           ได฾ขนมไป 5 ชิ้น แสดงว฽าเดิมชูใจมีขนมอยู฽กี่ชิ้น 

          …............................................................................................................................. ...... 
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ตัวช้ีวัดชั้นปี ม.1/3   

 แก้โจทย์ปัญหาเกี่ยวกับสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวอย่างง่าย  พร้อมทั้งตระหนักถึงความ
สมเหตุสมผลของค าตอบ 

 

สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 

  การแก้โจทย์ปัญหาเกี่ยวกับสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวจะใช้สมบัติของการเท่ากันใน
การหาค าตอบและตรวจสอบค าตอบ 

  1.  โจทย์สมการ คือ โจทย์ปัญหาทางคณิตสาสตร์ที่ใช้การแก้ในการหาค าตอบ 
         1.1 ในการแก฾สมการนั้น  มีเปูาหมายเพ่ือจะทําให฾สมการที่ กําหนดมาให฾นั้น 
เหลืออยู฽ในรูปของ    ตัวแปร = ค฽าคงที่   
          1.2 การแก฾สมการให฾นักเรียนสังเกตดูว฽าโจทยแกําหนดมาอย฽างไร และเราจะใช฾   
สมบัติอะไรเข฾าไปแก฾ปัญหาโจทยแนั้น ๆ 

    2.  สรุปข้ันตอนของการแก้โจทย์ปัญหาเกี่ยวกับสมการ ดังนี้ 

      ขั้นที่ 1   อ฽านโจทยแให฾เข฾าใจว฽าโจทยแกําหนดอะไรให฾และต฾องการให฾หาอะไร 

      ขั้นที่ 2   กําหนดตัวแปรแทนสิ่งที่โจทยแ ให฾หา 

      ขั้นที่  3   เปลี่ยนประโยคภาษาที่โจทยแกําหนดให฾เป็นประโยคสัญลักษณแเขียนสมการ 

      ขั้นที่  4   แก฾สมการเพื่อหาคําตอบที่โจทยแต฾องการ 

      ขั้นที่  5   ตรวจสอบคําตอบที่ได฾กับเงื่อนไขท่ีโจทยแกําหนดว฽าสอดคล฾องกันหรือไม฽ 
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โจทย์ตัวอย่าง 

ข้อ 1.    อีก 3 ปีข฾างหน฾า วัชระจะมีอายุเป็น 2 เท฽าของวัชรา ถ฾าปัจจุบันวัชรามีอายุ 19 ปี  จงหาว฽า
ปัจจุบันวัชระอายุเท฽าไร 

 แนวคิด :  ให฾ X  แทนอายุปัจจุบันของวัชระ 

  ดังนั้น อีก 3 ปีข฾างหน฾า วัชระจะมีอายุ          X + 3    ปี 

      ถ฾าปัจจุบันวัชรามีอายุ                      19    ปี 

      อีก 3 ปีข฾างหน฾า วัชราจะมีอายุ          19 + 3 = 22     ป ี

   อีก 3 ปีข฾างหน฾า วัชระจะมีอายุเป็น 2 เท฽าของวัชรา 

   จึงเขียนเป็นสมการได฾ดังนี้   X + 3  = 2 × 22 

                        X + 3  =  44 

                         X + 3 - 3  =  44 - 3 

                     X  =  41 

 ตรวจสอบ  อีก 3 ปีข฾างหน฾า วัชระจะมีอายุ  = 41 + 3 = 44   ปี  

     และอีก 3 ปีข฾างหน฾า วัชราจะมีอายุ  = 19 + 3 = 22   ปี 

     จะเห็นว฽า อีก 3 ปีข฾างหน฾า วัชระจะมีอายุเป็น 2 เท฽าของวัชราจริง 

     นั่นคือ ปัจจุบันวัชระมีอายุ = 41 ปี 

     ตอบ   ๔๑  ปี 
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ข้อ 2. พ฽อมีเงินอยู฽จํานวนหนึ่ง แบ฽งให฾ลูกคนโตไป 5
1
 ของจํานวนเงินที่มีอยู฽และแบ฽งให฾ลูกคนเล็กอีก 

50 บาท ปรากฏว฽าเงินที่ลูกท้ังสองคนได฾รับรวมเป็นเงิน 250 บาท จงหาจํานวนเงินที่พ฽อมีอยู฽ทั้งหมด 

  แนวคิด ให฾จํานวนเงินที่พ฽อมีอยู฽ทั้งหมด      X บาท 

    แบ฽งให฾ลูกคนโต  5
1

  ของจํานวนเงินที่พ฽อมีเงินคิดเป็น  5
1

X  บาท 

    แบ฽งให฾ลูกคนเล็กอีก  50  บาท 

    ปรากฏว฽าลูกทั้งสองได฾รับเงินรวมกัน   250  บาท 

    ดังนั้น      5
1

X + 50  =  250  บาท 

          5
1

X + 50 - 50  =  250 - 50  

                        5
1

X  =  200 

        X =  200    5    =    1,000 บาท 

  ตรวจสอบ  ลูกทั้งสองคนได฾รับเงินรวมกัน = ( 5
1
 ×1,000) + 50 

                                 =  250  บาท  ซึ่งเป็นจริง 

                นั่นคือ จํานวนเงินที่พ฽อมีเงินอยู฽  =  1,000 บาท 

              ตอบ   ๑,๐๐๐ บาท 
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แบบฝึกหัด ชุดที่ 4   (ค 4.2  ม.1/3) 

ค าชี้แจง   จงหาคําตอบ 

1. พ฽อค฾าคนหนึ่งซื้อข฾าวกล฾องและข฾าวมันปูเพ่ือนํามาผสมกันให฾ได฾ 100 กิโลกรัม  เขาซื้อ  
          ข฾าวมันปู กิโลกรัมละ 20 บาท  ซื้อข฾าวกล฾องกิโลกรัมละ 18  บาท เมื่อนํามาผสมกันแล฾ว     
          เขาขายไปได฾กําไร 40% คิดเป็นกําไร  776  บาท อยากทราบว฽า พ฽อค฾าซื้อข฾าวแต฽ละชนิด   
          อย฽างละก่ีกิโลกรัม  

  ตอบ  ………………………………………………………. 

2. ปัจจุบันเต฾ยอายุมากกว฽าเตเา 6 ปี อีก 14 ปีข฾างหน฾า อัตราส฽วนอายุของเต฾ยต฽ออายุของเตเา 
          เป็น 5 : 4  ปัจจุบันเต฾ยและเตเาอายุเท฽าไร  

  ตอบ  ………………………………………………………. 

3. เมื่อ 3 ปีที่แล฾วบุตรมีอายุเป็นหนึ่งในหกของอายุของบิดาถ฾าปัจจุบันบุตรมีอายุ 8 ปี              
จงหาอายุปัจจุบันของบิดา 

   ตอบ  ………………………………………………………. 

4. โรงเรียนแห฽งหนึ่งจัดงานสังสรรคแศิษยแเก฽า แต฽มีนักเรียนปัจจุบันไปร฽วมงาน  
7

3  ของผู฾ร฽วมงาน  

ทั้งหมด ถ฾านักเรียนปัจจุบันไปร฽วมงาน 420 คน ผู฾ร฽วมงานทั้งหมดมีก่ีคน 

  ตอบ  ……………………………………………………….         

 5.  สามในสี่ของรายได฾ของนาย ก น฾อยกว฽านายรายได฾ของนาย ข อยู฽  500 บาท ถ฾านาย ข                   
          มีรายได฾ 2,600  บาท จงหารายได฾ของนาย ก 

  ตอบ  ………………………………………………………. 
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ตัวชี้วัดชั้นปี ม.1/4   

 เขียนกราฟบนระนาบในระบบพิกัดฉากแสดงความเกี่ยวข฾องของปริมาณสองชุดที่กําหนดให฾   

สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 

1. กราฟแสดงความสัมพันธแในระบบพิกัดฉากจะเขียนเส฾นจํานวนในแนวนอนและแนวตั้ง 

ให฾ตัดกันเป็นมุมฉากท่ีตําแหน฽งของจุดที่เรียกว฽า “จุดกําเนิด” 

  1.1 กราฟเป็นแผนภาพแสดงความสัมพันธแระหว฽างสมาชิกของกลุ฽มหนึ่งกับสมาชิกอีก 

กลุ฽มหนึ่ง โดยใช฾เส฾นจาํนวนในแนวนอนและแนวตัง้ตัดกันเปน็มุมฉากที่ตําแหน฽งของจุดที่แทนศูนยแ (0) โดย
เส฾นจํานวนในแนวนอนเรียกว฽า แกนนอน หรือแกน X  แทนสมาชิกตัวที่ หนึง่ และ 
เส฾นจํานวนในแนวตั้งเรียกว฽า แกนตั้ง  หรือแกน Y แทนสมาชิกตัวที่สอง จุดที่เส฾นจํานวนทั้งสองเส฾นตัดกัน 
เรียกว฽า   “จุดกําเนิด (origin)”  นิยมแทนด฾วยจุด 0   ซึ่งมีคู฽อันดับ (0,0) 

     1.2   เส฾นจํานวนสองเส฾นเปน็แกนตัดตั้งฉากกันที่จาํนวนเต็ม 0 บนระนาบเดียวกนั เรียก
ระนาบนี้ว฽า ระนาบจาํนวน โดยเส฾นจํานวนแสดงจํานวนเต็มทั้งสองเส฾น เป็นแกนในการเขียนกราฟ แบ฽ง
ระนาบจํานวนออกเป็น 4 ส฽วน แต฽ละส฽วนเรียกว฽า จตุภาค (quadrant) จุดแต฽ละจุด              บนเส฾น
ระนาบจํานวนแทนคู฽อันดบัเพียงคู฽เดียวเท฽านั้น เขียนในรูปทั่วไปคือ (a ,b) โดย a เป็นจํานวนใด ๆ ที่อยู฽บน
แกนนอนเรียกว฽า แกน X และ  b เป็นจํานวนใด ๆ ที่อยู฽บนแกนตั้งเรียกว฽าแกน Y  

2.  คู฽อันดับแต฽ละคู฽อันดับแทนได฾ด฾วยจุดบนระนาบ เรียกจุดนี้ว฽า กราฟคู฽อันดับ พิจารณาลักษณะ
ของกราฟต฽อไปนี ้
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จากรูป จุด A เป็นจุดที่อยู฽ห฽างจากแกนตั้ง (แกน Y) 5 หน฽วย และห฽างจากแกนนอน (แกน X )                   
1 หน฽วย ดังนั้น จุด A แทนคู฽อันดับ (5,1) 
   จุด B แทนคู฽อันดับ (4,5) 
   จุด C แทนคู฽อันดบั (3,3) 

 จุด D แทนคู฽อันดบั (2,4) 
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โจทย์ตัวอย่าง 
ข้อ 1. ให฾นักเรียนนําข฾อมูลจากตารางคู฽อันดับไปเขียนกราฟแสดงความสัมพันธแระหว฽าง

ปริมาณสองกลุ฽มตามตารางนี้ 
 

จํานวนส฾ม (ผล) 2 4 6 8 10 
ราคา (บาท) 4 8 12 16 20 

 
 แนวคิด : จากตาราง เขียนคู฽อันดับแสดงความสัมพันธแระหว฽างจํานวนส฾ม และราคาได฾ดังนี้ 
  (2,4) (4,8), (6,12), (8,16), และ (10,20) 
 เมื่อกําหนดให฾แกน X แสดงจํานวนส฾ม และแกน y   แสดงราคาส฾มกราฟแสดงความสัมพันธแของ
จํานวนส฾มและราคา 
 
  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
จะสังเกตว่า 

1. แกนนอน (แกน X) และแกนตั้ง (แกน Y)  การกําหนดความยาวไม฽จําเป็นต฾อง 
เท฽ากันแล฾วแต฽ความเหมาะสม แต฽ถ฾าเป็นแกนเดียวกันช฽วงห฽างต฾องใช฾ความยาวเท฽ากัน 

2. กราฟแสดงความสัมพันธแระหว฽างจํานวนเต็มและราคา ต฽อเป็นเส฾นไม฽ได฾ เพราะ 
จํานวนส฾มเป็นจํานวนนับ 

3. เนื่องจากจํานวนส฾มและราคาส฾มเป็นจํานวน กราฟของความสัมพันธแจึงอยู฽ใน  
จตุภาคท่ี 1 เท฽านั้น 
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แบบฝึกหัด ชุดที่ 5 (ค 4.2 ม.1/4) 

ค าชี้แจง  จงเขียนกราฟแสดงความสัมพันธแระหว฽างข฾อมูลที่กําหนดให฾ในแต฽ละข฾อ 

ข้อ 1  
 

เวลา(นาที) 0 1 2 3 4 
ระยะทาง(เมตร) 0 10 20 30 40 

 
ข้อ 2  
 

จ านวนดินสอ (แท่ง) 1 2 3 4 5 
ราคา (บาท) 5 10 15 20 25 

 
ข้อ 3  
 

ปริมาณข้าวสาร (กิโลกรัม) 1 2 3 4 5 
ราคา (บาท) 25 50 75 100 125 

 
ข้อ 4  
 

เวลา (ชั่วโมง) 1 2 3 4 5 
ระยะทาง (กโิลเมตร) 70 140 210 280 350 
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ตัวช้ีวัดชั้นปี ม.1/5   

 อ฽านและแปลความหมายของกราฟบนระนาบในระบบพิกัดฉากที่กําหนดให฾   

สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 

การอ฽านและแปลความหมายของกราฟบนระนาบในระบบพิกัดฉากจะทราบถึงความสัมพันธแ 
ระหว฽างปริมาณสองกลุ฽มและสามารถอธิบายความเปลี่ยนแปลงของปริมาณที่เกิดขึ้นได฾ 
 
 

โจทย์ตัวอย่าง 

ข้อ 1.  จงตอบคําถามจากกราฟต฽อไปนี้ 
     ปริมาณน้ําฝนวัดเป็นมิลลิเมตรที่หาดเจ฾าสําราญ จังหวัดเพชรบุรี  ในวันที่ 1 - 10 กรกฎาคม     
          แสดงด฾วยกราฟได฾ดังนี้ 

 

 

 

  

        

 

  

 1. วันที่ 2วัดปริมาณน้ําฝนได฾เท฽าไร 

 2. วันที่เท฽าไรฝนตกมากที่สุด วัดปริมาณน้ําฝนได฾เท฽าไร 

 3. วันที่ฝนตกน฾อยที่สุด และวันที่ฝนตกมากที่สุด มีปริมาณน้ําฝนต฽างกันเท฽าไร 

 4. จงหาปริมาณน้ําฝนเฉลี่ยของทั้ง 10 วัน 

 5. วันที่ฝนตกมากที่สุด วัดปริมาณได฾มากกว฽าปริมาณน้ําฝนเฉลี่ยเท฽าไร 
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10 

10 

แนวคิด  จากโจทย์ 

 1. วันที่ 2 วัดปริมาณน้ําฝนได฾เท฽าไร 

   วันที่ 2 วัดปริมาณน้ําฝนได฾ 35 มิลลิเมตร 

 2. วันที่เท฽าไรฝนตกมากที่สุด วัดปริมาณน้ําฝนได฾เท฽าไร 

   วันที่ 8 ฝนตกมากที่สุด วัดปริมาณน้ําฝนได฾ 70 มิลลิเมตร 

 3. วันที่ฝนตกน฾อยที่สุด และวันที่ฝนตกมากที่สุด มีปริมาณน้ําฝนต฽างกันเท฽าไร 

   วันที่ 1 ฝนตกน฾อยที่สุด 25 มิลลิเมตร 

   วันที่ 8 ฝนตกมากที่สุด 70 มิลลิเมตร 

   ดังนั้น วันที่ฝนตกน฾อยที่สุดและวันที่ฝนตกมากที่สุด  

     มีปริมาณน้ําฝนต฽างกัน 70 - 25 = 45 มิลลิเมตร 

 4. จงหาปริมาณน้ําฝนเฉลี่ยของทั้ง 10 วัน 

   ปริมาณน้ําฝนเฉลี่ยของทั้ง 10 วัน 

   =  
10

43667045506055403625   

                      =  
10

490
     =   49   มิลลิเมตร (ประมาณ) 

 5. วันที่ฝนตกมากที่สุด วัดปริมาณได฾มากกว฽าปริมาณน้ําฝนเฉลี่ยเท฽าไร 

       วันที่ฝนตกมากที่สุดวัดปริมาณได฾มากกว฽าปริมาณน้ําฝนเฉลี่ยเท฽ากับ 70-49 = 21 มิลลิเมตร 
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แบบฝึกหัด ชุดที่ 6  (ค 4.2 ม.1/5) 

ค าชี้แจง  จงตอบคําถามต฽อไปนี้ 

ข้อ 1. เมื่อปล฽อยวัตถุเป็นเนื้อเหล็กให฾ตกลงจากท่ีสูง ระยะทางท่ีวัตถุตกจะเปลี่ยนแปลงไปตามเวลาดัง
กราฟ ที่แสดงความสัมพันธแระหว฽างเวลาและระยะทางในลักษณะที่ต฽อเนื่องกัน เป็นส฽วนของเส฾นโค฾ง
ดังรูป 

 
จงตอบค าถามต่อไปนี้  

(1) เมื่อเวลาผ฽านไป 3 วินาที วัตถุตกลงมาได฾ประมาณกี่เมตร 
ตอบ  ……………………………………………. 

(2) เมื่อเวลาผ฽านไป 6 วินาที วัตถุตกลงมาได฾ประมาณกี่เมตร 
ตอบ  ……………………………………………. 

(3) ถ฾าวัตถุตกลงมาได฾ 90 เมตร เวลาผ฽านไปประมาณกี่วินาที 
ตอบ  ……………………………………………. 

(4) ถ฾าวัตถุตกลงมาได฾ 180 เมตร เวลาผ฽านไปประมาณก่ีวินาที 
ตอบ  ……………………………………………. 

(5) วัตถุตกลงมาที่พิกัด (5, 160) หมายความว฽าอย฽างไร 
ตอบ  ……………………………………………. 
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ข้อ 2.  กราฟแสดงความสัมพันธแระหว฽างเวลาและระยะทางที่วัตถุตกจากท่ีสูง 

 

 

 

 

 

 

        

 จงตอบค าถามต่อไปนี้  
 

(1) เมื่อเวลาผ฽านไป 4.5 วินาที วัตถุตกลงมาได฾ประมาณก่ีเมตร 
ตอบ  ……………………………………………. 

 
(2) ถ฾าวัตถุตกลงมาได฾ประมาณ 120 เมตร เวลาผ฽านไปประมาณก่ีวินาที 

ตอบ  ……………………………………………. 
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ตัวช้ีวัดชั้นปี ม.2/1 

 แก฾โจทยแปัญหาเกี่ยวกับสมการเชิงเส฾นตัวแปรเดียว พร฾อมทั้งตระหนักถึงความสมเหตุสมผล
ของคําตอบ 

สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 
1. สมการที่มีตัวแปรเดียวและมีเลขชี้กําลังของตัวแปรเป็น 1 เรียกว฽า สมการเชิงเส฾นตัวแปร

เดียวซึ่งมีรูปทั่วไปเป็น ax+b = 0, เมื่อ x เป็นตัวแปร a, b เป็นค฽าคงตัว และ a ≠0 และสมการนี้จะ      
มีคําตอบเพียงคําตอบเดียวเท฽านั้น  การแก฾สมการ เป็นการใช฾สมบัติการเท฽ากัน เพื่อช฽วยในการหา
คําตอบของสมการ สมบัติของการเท฽ากัน มีดังนี้  สมบัติการสมมาตร  สมบัติการถ฽ายทอด          
สมบัติการบวก และสมบัติการคูณ 

โจทย์ตัวอย่าง 

ข้อ 1.  เทพมีเหรียญบาทและเหรียญห฾าสิบสตางคแ จํานวน 30 เหรียญ คิดเป็น 20 บาท   
จงหาว฽าเทพมีเงินเหรียญบาทและเหรียญห฾าสิบสตางคแอย฽างละก่ีเหรียญ       

แนวคิด  

ขั้นที่ 1  สิ่งที่โจทยแกําหนด และสิ่งที่โจทยแต฾องการทราบสิ่งที่กําหนดให฾ คือ  เทพมีเงินเหรียญบาท
และเหรียญห฾าสิบสตางคแ จํานวน  30   เหรียญ คิดเป็น 20 บาท 

สิ่งที่โจทยแถาม คือ เทพมีเงินเหรียญบาทและเหรียญห฾าสิบสตางคแอย฽างละกี่เหรียญ      

ขั้นที่ 2  วางแผนการแก฾โจทยแปัญหากําหนดให฾ เทพมีเงินเหรียญบาท จํานวน  X  เหรียญ 
จะได฾ว฽า เทพมีเงินเหรียญห฾าสิบสตางคแ จํานวน  30 - X   เหรียญ 

ขั้นที่ 3  อธิบายขั้นตอนการแก฾โจทยแปัญหาตามแผนที่วางไว฾   
เหรียญบาท X เหรียญ  คิดเป็นเงิน  X  บาท  

เหรียญห฾าสิบสตางคแ 30 - x เหรียญ คิดเป็นเงิน   x-30
2

1   บาท 

    จะได฾                       20-30
2

1
 xx  

        นํา 2 คูณเข฾าท้ังสองข฾าง         40-30
2

2
2  xx     

             จะได฾    40302  xx  

             
 3040x                             

                       10x   

- 
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 ดังนั้น  เทพมีเงินเหรียญบาท จํานวน 10  เหรียญ  

     และเหรียญห฾าสิบสตางคแ จํานวน 20  เหรียญ 

ขั้นที่ 4  ตรวจสอบคําตอบด฾วยวิธีท่ีหลากหลายและรวดเร็ว 

 นําค฽า  10x   แทนในสมการ   20-30
2

1
 xx  

                                        2010-30
2

1
10   

                    

   2020
2

1
10        

 ตอบ           
 201010    สมการเป็นจริง 

 

แบบฝึกหัด ชุดที่ 7  (ค 4.2  ม.2/1) 

ค าชี้แจง  จงตอบคําถามต฽อไปนี้ 

 ข฾อ 1. ในกระปุกออมสินของมานี มีเงินเหรียญห฾าบาทและเหรียญสิบบาท รวมกัน  25 
เหรียญ คิดเป็นเงินทั้งสิ้น 185  บาท  จงหาว฽ามานีมีเงินเหรียญห฾าบาทและเหรียญ สิบบาทอย฽างละ        
กี่เหรียญ 

 ข฾อ 2.  แม฽ค฾าขายมะนาว จัดแบ฽งมะนาวเป็นกองเล็กและกองใหญ฽ โดยกองเล็กมีมะนาว 
กองละ 5 ผล และกองใหญ฽มีมะนาว กองละ 10 ผล ถ฾ามะนาวทั้งกองเล็กและกองใหญ฽มีทั้งหมด             
30  กอง รวมเป็นมะนาว 280 ผล  อยากทราบว฽ามีมะนาว กองเล็กและกองใหญ฽อย฽างละกี่กอง 

 ข฾อ 3  แม฽ค฾าซื้อไข฽มาจํานวนหนึ่งราคาฟองละ 2.75  บาท  ขายไข฽ไปฟองละ 3.25  บาท   
แบ฽งให฾เพ่ือนบ฾านไป 12 ฟอง ขายไข฽ที่เหลือทั้งหมดยังได฾กําไรอีก 111  บาท จงหาว฽าแม฽ค฾าซื้อไข฽มา
ทั้งหมดก่ีฟอง 

   ข฾อ 4 มานะมีขนมอยู฽หนึ่ง แบ฽งให฾มานี 
3

1  ของจํานวนขนมในถุงนั้น ปรากฏว฽ามานีได฾ขนม

ไป 6 ชิ้น จงหาว฽าเดิมมานะมีขนมอยู฽กี่ชิ้น 
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ตัวช้ีวัดชั้นปี ม.2/2    

 หาพิกัดของจุด และอธิบายลักษณะของรูปเรขาคณิตที่เกิดขึ้นจากการเลื่อนขนาน                    
การสะท฾อน และการหมุนบนระนาบในระบบพิกัดฉาก    

 สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 

1.  การเลื่อนขนาน  การสะท้อน  และการหมุน รูปเรขาคณิตบนระนาบในระบบ              
พิกัดฉาก 

   2.  การเลื่อนขนาน ( Translation) เป็นการแปลงทางเรขาคณิตของรูปบนระนาบ ซึ่งทําให฾
รูปต฾นแบบกับภาพมีรูปร฽างเหมือนกันและมีขนาดเท฽ากัน โดยการเลื่อนจุดทุกจุดไปบนระนาบตามแนว
เส฾นตรงในทิศทางเดียวกันและเป็นระยะทางที่เท฽ากันตามที่กําหนด 

 

 

 

3. การสะท้อน (Reflection)   เป็นการแปลงทางเรขาคณิตของรูปบนระนาบ ซึ่งทําให฾รูป
ต฾นแบบกับภาพมีรูปร฽างเหมือนกันและมีขนาดเท฽ากัน โดยการจับคู฽กันแบบหนึ่งต฽อหนึ่ง ที่สมนัยกัน
ระหว฽างจุดต฽าง ๆ บนรูปต฾นแบบและภาพที่เกิดจากการสะท฾อน ระยะระหว฽างจุดบนรูปต฾นแบบถึง      
เส฾นสะท฾อน กับระยะจากเส฾นสะท฾อนถึงจุดบนภาพที่สมนัยกันกับจุดบนรูปต฾นแบบ มีความยาวเท฽ากัน 
เส฾นสะท฾อนจะแบ฽งครึ่งและตั้งฉากกับส฽วนของเส฾นตรงที่เชื่อมระหว฽างจุดแต฽ละจุดบนรูปต฾นแบบกับจุด
แต฽ละจุดบนภาพ  ที่เกิดจากการสะท฾อนที่สมนัยกัน จุดต฽างๆ บนเส฾นสะท฾อน เป็นจุดคงท่ีไม฽เปลี่ยน
ตําแหน฽งเมื่อทําการสะท฾อน การสะท฾อน  ครึ่งรูป เมื่อพับตามแนวเส฾นสะท฾อน รูปซีกซ฾ายและซีกขวา
จะทับกันสนิทพอดี เรียกว฽า   เส฾นสะท฾อนสมมาตร 

การสะท้อนของรูปต่าง ๆ  

 

 

 

 

 

1) 2) 
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4.  การหมุน(Rotation) เป็นการแปลงทางเรขาคณิตของรูปบนระนาบ ซึ่งทําให฾รูปต฾นแบบ
กับภาพมีรูปร฽างเหมือนกันและเท฽ากัน โดยการจับคู฽ระหว฽างจุดแต฽ละจุดบนรูปต฾นแบบกับจุดแต฽ละจุด
บนภาพที่สมนัยกันซึ่งจุดบนรูปต฾นแบบเคลื่อนที่รอบจุดหมุนด฾วยขนาดของมุมที่กําหนดให฾ และจุด  
แต฽ละคู฽ที่สมนัยกันจะมีระยะห฽างจากจุดหมุนเป็นระยะเท฽ากัน 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

โจทย์ตัวอย่าง 

ข้อ 1.  กําหนด ABC มีจุด A(2,3) , B(3,-3) และ C(6,2) และมี  CBA   เป็นภาพที่ได฾จากการ
เลื่อนขนาน    ABC จุด A มีพิกัดเป็น (-5,3)  จงหาพิกัดของ B  และพิกัด C 

 

 

 

 

 

 

 

 

ตอบ   พิกัดของ B ......................  พิกัดของ C ...........................       

Y 

X 

(-4,-3)        (-1,2) 
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ข้อ 2.  หาพิกัดของจุดบนรูปที่ได฾จากการสะท฾อนของรูปต฾นแบบที่กําหนดให฾ในแต฽ละข฾อโดย            
มีแกน Y   เป็นเส฾นของการสะท฾อน   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
    
 ตอบ...   พิกัดของ  A' ............................    B' ..................................    C' .............. 
 

 

ข้อ 3.  การสร฾างรูปสามเหลี่ยม ABC และให฾ P เป็นจุดหมุน และหมุนตามเข็มนาฬิกา                          
เป็น    180 องศา  และได฾  ภาพปรากฏ ดังนี้  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

X 

(6,1) (2,4) (0,-2) 

Y 

Y 

X 
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แบบฝึกหัด ชุดที่ 8  (ค 4.2  ม.2/2) 

 
ข้อ 1  กําหนดให฾รูปสี่เหลี่ยม ABCD มีพิกัด ดังนี้  A (-6,1) , B (-2,1) , C (-1,3) และ 

            D (-5,3)  จงสร฾างต฽อไปนี้  

     

        1)  รูปที่เกิดจากการเลื่อนขนานของรูปสี่เหลี่ยม ABCD ขนานกับแกน X   ไปทางซ฾าย                       
5  หน฽วย พร฾อมทั้งหา จุดพิกัด 

      2)  รูปที่เกิดจากการเลื่อนขนานรูปสี่เหลี่ยม ABCD ขนานกับแกน Y ลงมาด฾านล฽าง                    
4 หน฽วย พร฾อมทั้งหา จุดพิกัด 

 

 

 

 

 

 

 

 

Y 

X 
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ข้อ 2 .  จงหาพิกัดของจุดบนรูปที่ได฾จากการสะท฾อนของรูปต฾นแบบที่กําหนดให฾ในแต฽ละข฾อ                
            โดยมีแกน Y   เป็นเส฾นของการสะท฾อน   

 

   

     
 
 
 
 
 
 
 
  
 
พิกัดของ  N' ....................    D' .......................   L' ....................    M' ....................... 
 
 

ข้อ 3. ให฾นักเรียนสร฾างรูปสามเหลี่ยม ABC และให฾ P เป็นจุดหมุน และหมุนตามเข็มนาฬิกาเป็น  
90 องศา  ตามรูปต฾นแบบ ดังนี้  

 

 

 

 

 

 

 

 

X 

Y 
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ตัวช้ีวัดชั้นปี ม.3/1 

 ใช฾ความรู฾เกี่ยวกับอสมการเชิงเส฾นตัวแปรเดียวในการแก฾ปัญหา  พร฾อมทั้งตระหนักถึงความ
สมเหตุสมผลของคําตอบ 

สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 

 การแก้อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวจะใช้สมบัติของการไม่เท่ากันในการหาค าตอบและ
ตรวจสอบค าตอบ 

1. อสมการ คือ ประโยคสัญลักษณแที่กล฽าวถึงความสัมพันธแของจํานวนโดยมีสัญลกัษณ์              
“ > , < , ≥ , ≤ หรือ ≠” บอกความสัมพนัธ์ของจํานวน 

   ค าตอบของอสมการ คือ จํานวนที่แทนตัวแปรแล฾วในอสมการทําให฾อสมการเป็นจริงหรือ 
สอดคล฾องกับอสมการ 

2. อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว คือ อสมการซึ่งพหุนามในอสมการเป็นพหุนามที่มีตัวแปร
เพียงตัวเดียวและดีกรีของพหุนามเท฽ากับ 1 เช฽น  3X – 4 < 2X + 5    และ 4X ≠ 24  

3. อสมการที่สมมูลกัน อสมการ A สมมูลกับอสมการ B ก็ต฽อเมื่อ คําตอบทุกคําตอบของ
อสมการ A เป็นคําตอบทุกคําตอบของอสมการ B และคําตอบทุกคําตอบของอสมการ B เป็นคําตอบ
ของอสมการ A  เช฽น 

 X – 4 < 5              สมมูลกับ       2X < X + 9  
4X – 6 < 2X + 8     สมมูลกับ         X  < 7  

4. สมบัติของการไม่เท่ากัน ให฾ a, b และ c แทนจํานวนใด ๆ  
(1) สมบัติการถ฽ายทอด          ถ฾า a < b และ b < c และ a < c  
(2) สมบัติการบวกด฾วยจํานวนที่เท฽ากัน         ถ฾า a < b แล฾ว a + c < b + c  
(3) สมบัติการคูณด฾วยจํานวนที่เท฽ากัน  เมื่อ c > 0 ถ฾า a < b แล฾ว ac < bc  

เมื่อ c < 0 ถ฾า a < b แล฾ว ac > bc  
ข้อควรระวัง เมื่อนําจํานวนลบมาคูณหรือหารในอสมการจะต฾องเปลี่ยนเครื่องหมายเป็น

ตรงกันข฾าม ดังนี้  
>  เปลี่ยนเป็น  <  
≥ เปลี่ยนเป็น  ≤  
<  เปลี่ยนเป็น  >  
≤  เปลี่ยนเป็น  ≥  

เช฽น    -2X         >      6  
 2X        <      -6  



                        คณิตพิชิต O-NET               ช่วงช้ันที่ 3 149 

3050
2

1


                            X      < -3 

 5. การแก้อสมการ 

  5.1 ประโยคภาษาและประโยคสัญลักษณ์    
              ประโยคภาษาคือ  ประโยคที่ใช฾ติดต฽อสื่อสารกันในชีวิตประจําวัน 
              ประโยคสัญลักษณแ  คือ ประโยคที่ถูกสร฾างขึ้นมาแทนประโยคภาษาเพ่ือความ 

สะดวกในการคิดคํานวณ 

ประโยคภาษา ประโยคสัญลักษณแ 

ครึ่งหนึ่งของห฾าสิบน฾อยกว฽าสามสิบ  

 

 
 6.  หลักการแก้อสมการ 

6.1 คําตอบที่ได฾จากอสมการจะอยู฽ในรูปช฽วง 
6.2 ถ฾าคูณหรือหารด฾วยค฽าลบ(จํานวนจริงลบ) เครื่องหมายของอสมการต฾องเปลี่ยนเป็น 

ตรงข฾าม 
6.3 การแก฾อสมการกําลังสูงสุดแค฽หนึ่งให฾ใช฾หลักการแก฾เหมือนการแก฾สมการคือย฾ายข฾าง 

ได฾สําหรับการบวกและลบนิยมย฾ายตัวแปรไว฾ด฾านหนึ่ง 

 7. การแก้อสมการที่มีก าลังมากกว่าหนึ่ง 
7.1 ทําทางขวามือของอสมการให฾มีค฽าเป็นศูนยแ 
7.2 แยกตัวประกอบของอสมการให฾อยู฽ในรูปผลคูณหรือผลหารของฟังกแชัน 
7.3 พิจารณาดูว฽าค฽าใดบ฾างที่ทําให฾ตัวประกอบแต฽ละตัวเท฽ากับศูนยแ 
7.4 นําค฽าที่ได฾ใส฽ลงในเส฾นจํานวน โดยเรียงจากน฾อยไปมาก 

 
    น฾อย    +           -       +           -    +     มาก 

 กําหนดให฾ช฽วงทางขวามือสุดเป็นค฽าบวก  และถัดมาเป็นค฽าลบ   บวก   ลบ  ……      สลับ
ไปเรื่อย ๆ ตามจํานวนของช฽วงที่มีอยู฽ 

7.5 พิจารณาหาคําตอบ โดยใช฾หลัก 
  (1) ถ฾าอสมการเครื่องหมาย  ,  เลือกช฽วงที่มีค฽าบวก(+)  ถ฾ามีหลายค฽าเชื่อมด฾วย "หรือ" 

(2) ถ฾าอสมการเครื่องหมาย  ,  เลือกช฽วงที่มีค฽าลบ(-)  ถ฾ามีหลายค฽าเชื่อมด฾วย "หรือ" 
 

 



                        คณิตพิชิต O-NET               ช่วงช้ันที่ 3 150 

  
 8. ค าตอบและกราฟแสดงค าตอบของอสมการ  
  8.1   คําตอบของอสมการ เช฽น  X – 3 > 0 จะให฾ X > 3 จะได฾ว฽าคําตอบของอสมการ  
คือ  X > 3 (ทุกค฽าที่มากกว฽า 3)  
  8.2   กราฟแสดงคําตอบ จาก X > 3 เขียนกราฟแสดงคําตอบได฾ดังนี้  

 
 

 
 9. โจทย์ปัญหาอสมการ หาคําตอบแบบเดียวกับสมการ แต฽มักจะใช฾คําพูดว฽า ไม฽ถึง,               
ไม฽น฾อยกว฽า, ไม฽มากกว฽า, เป็นต฾น  
 10. อสมการเชิงเส้น การแก฾ปัญหาอสมการเชิงเส฾น มีลักษณะประยุกตแมาจากสมการ 
เช฽น สมการเชิงเส฾น  มีตัวแปรและความสําคัญอยู฽ในรูป  
 

ax + by + c = 0 

ถ฾า 
 a =0    b  0  

จะได฾เส฾นตรงที่ขนานกับแกน x และตัด

แกน y ที่ ( 0 , -
b

c ) 

ถ฾า  
a  0    b = 0  

จะได฾เส฾นตรงที่ขนานกับแกน y และตัดแกน x ที่ ( -
a

c , 0 ) 

ถ฾า  
a 0   b  0  

จะได฾เส฾นตรงตัดแกน x ที่ (-
a

c  ,0) ตัดแกน y ที ่( 0 , -
b

c ) 

 
กราฟอสมการสองตัวแปร 

 

 

3 
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ในการใช฾งานอสมการ คือ การแทนฟังกแชั่นในสมการด฾านที่มีเครื่องหมาย > < อยู฽กลาง  

โดยหากเป็นอสมการที่มีตัวแปรสองตัวก็จะอยู฽ในรูป  
 

ax + by + c < 0 และ ax + by + c     0 

ax + by + c > 0 และ ax + by + c     0 

เมื่อ x และ y เป็นตัวแปรลําดับกําลังหนึ่ง ส฽วน a , b , c เป็นค฽าคงตัว 
ซ่ึง a    0 หรือ b    0 

   กรณีที่ b = 0        กรณีที่ b    0    

 

โจทย์ตัวอย่าง จงแก฾อสมการต฽อไปนี้     พร฾อมทั้งเขียนกราฟแสดงคําตอบ 

ข้อ 1.       3x  +  5   >  2x  +  3 
               วิธีท า                  3x  +  5   >  2x  +  3 
                  นํา  -2x  บวกเข฾าทั้งสองข฾าง จะได฾        
      3x  +  5  +  (-2x)   >  2x  +  3  +  (-2x) 
                                         x  +  5    >   3 
                 นํา -5  บวกท้ังสองข฾าง จะได฾               
         x   +  5  + (-5)  >  3  +  (-5)           
                                              x      >    -2 

  ตอบ   คําตอบอสมการคือ จํานวนทุกจํานวนที่มากกว฽า  -2                          

กราฟแสดงค าตอบ 

                           -4     -3     -2      -1     0      1       2       3   

 

 

 

 

http://web.ku.ac.th/schoolnet/snet2/knowledge_math/case_b0.htm
http://web.ku.ac.th/schoolnet/snet2/knowledge_math/case_b0n.htm
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ข้อ 2.     -5   +    r    <    -9     

       วิธีท า               -5   +    r               <    -9 

                              -5   +   5   +   r      <    -9    +   5         (นํา  5  บวกท้ังสองข฾าง) 

                                                  r      <    -4                                                     
ตอบ                           กราฟแสดงคําตอบ 

                             

        -6     -5   -4   -3   -2    -1    0    1 

ข้อ 3 .    3x   -   7   >    x   +   1 

        วิธีทํา                        3x   -   x    >    1   +   7 

                                                2x    >    8 

                                                  x    >    
2

8  

                                                  x    >      4                

ตอบ                                  กราฟแสดงคําตอบ 

                           0     1       2      3       4     5    6      7 

ข้อ 4.   
4

7

4

1

3

2


x  

                  
4

1

4

7

3

2


x  

                2
3

2


x  

                     x   
2

32
           x    3                   

ตอบ                                 กราฟแสดงคําตอบ 

                                1      2     3    4    5    6     7     8 
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แบบฝึกหัด ชุดที่ 9  (ค 4.2  ม.3/1) 

ค าชี้แจง  จงแก฾อสมการต฽อไปนี้ พร฾อมทั้งเขียนกราฟแสดงคําตอบ 

1.  จงแก฾อสมการ              5X  +  6   <   7X +  8 

2.  จงแก฾อสมการ          -8X   +   7   <    -15    +    6X 

3.  จงแก฾อสมการ             -4X +  1      9 

4.  จงแก฾อสมการ 

5.  จงแก฾อสมการ  

6.  จงหาคําตอบของอสมการ     5
5

3x
2

5

4


x  

7.   เด็กชายแสนดีได฾รับเงินจากพ฽อและแม฽เป็นจํานวนเท฽า ๆ กัน เพื่อเป็นค฽าใช฾จ฽ายประจําสัปดาหแ  
เมื่อสิ้นสัปดาหแเขารวมรายจ฽ายแล฾วพบว฽าได฾ใช฾เงินไปทั้งสิ้น  310   บาท  และฝากธนาคารออมสินไว฾  
100  บาท  เมื่อนับเงินที่เหลือแล฾วปรากฏว฽าเหลือไม฽ถึง  50  บาท  จงหาว฽าเด็กชายแสนดีได฾รับเงิน
จากพ฽อเท฽าไร 
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ตัวช้ีวัดชั้นปี ม.3/2 

 เขียนกราฟแสดงความเกี่ยวข฾องระหว฽างปริมาณสองชุดที่มีความสัมพันธแเชิงเส฾น 
สิ่งที่นักเรียนต฾องรู฾ 

สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 

 กราฟแสดงความเกี่ยวข้องระหว่างปริมาณสองชุดที่มีความสัมพันธ์เชิงเส้นมีลักษณะ
เป็นเส้นตรง ส่วนของเส้นตรงหรือเป็นจุด ที่เรียงอยู่ในแนวเส้นตรงเดียวกัน 

 1.  ระบบสมการเชิงเส้น (system of linear equations)        

   สมการเชิงเส้น (Linear  equation)  หมายถึง  สมการใด ๆ ที่มีตัวแปร 1 ตัว 
หรือ 2 ตัว  หรือ 3 ตัว แต฽กําลังของตัวแปรนั้น ๆ ต฾องเป็น 1 เสมอ เช฽น  aX + bY + cZ = d  

 2. สมการเชิงเส้นสองตัวแปร (Linear equation with two variable)  

สมการเชิงเส฾นสองตัวแปร คือ สมการที่อยู฽ในรูปทั่วไป คือ Ax + By + C = 0 เมื่อ A , B , C                 
เป็นค฽าคงที่ A, B ไม฽เป็นศูนยแพร฾อมกัน และ x , y เป็นตัวแปร  

ข้อสังเกต     

1. สมการเชิงเส฾นสองตัวแปร เป็นสมการที่มีตัวแปรสองตัวเลขชี้กําลังของตัวแปรแต฽ละตัว
เป็น 1 และไม฽มีการคูณกันของตัวแปร              

2. คําตอบของสมการเชิงเส฾นสองตัวแปร ที่มี X และ Y เป็นตัวแปรได฾แก฽  ค฽าของ  X และ Y 
ที่ทําให฾สมการเป็นจริง นิยมเขียนในรูปคู฽อันดับ ( X , Y )   

เช฽น (4,8)  จะได฾ว฽า  X = 4 , Y = 8  

สมการเชิงเส฾นสองตัวแปร เลขชี้กําลังของตัวแปรแต฽ละตัวเป็น  1  และไม฽มีการคูณของตัว
แปร  เรียกว฽า  สมการเชิงเส฾นสองตัวแปร  เช฽น  2X +  Y  =  5  เมื่อ  X  ,  Y  แทนจํานวนเต็ม    ซึ่ง
เขียนกราฟจากรูปสมการ   2X  +  Y  =  5 
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โจทย์ตัวอย่าง    มีนักกีฬาชาย หญิงรวมกัน  12  คน   จงเขียนคู฽อันดับ  ( X , Y ) 

     วิธีท า               ให฾       X      แทนจํานวนนักกีฬาชาย 
                           ให฾       Y      แทนจํานวนนักกีฬาหญิง 

                     จากโจทยแเขียนเป็นประโยคสัญลักษณแ ได฾ดังนี้    X  + Y  =  
12 

X 1 2 3 4 5 6 7 8 

Y 11 10 9 8 7 6 5 4 

จากตาราง  เขียนให฾อยู฽ในรูปคู฽อันดับ  ( X , Y )ได฾ดังนี้  ( 1 , 11 ) , ( 2 , 10 ) , ( 3 , 9 ) , ( 4 , 8 ), 
 ( 5 , 7 ) , ( 6 , 6 ) , ( 7 , 5 ) , ( 8 , 4 ), ( 9 , 3 ) , ( 10 , 2 ) , ( 11 ,1 )  นํามาเขียนกราฟได฾ดังนี้ 

                 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Y 
12 
10 
8 
6 
4 
2 
0 
 
 

     2     4     6    8    10     12                        x 
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แบบฝึกหัด ชุดที่ 10  ค 4.2  ม.3/2 

ค าชี้แจง  จงตอบคําถามต฽อไปนี้ 

1. จงเขียนกราฟของสมการต฽อไปนี้โดยใช฾แกนคู฽เดียวกัน  เส฾นตรงเหล฽านี้ตัดแกน y ที่จุดใด 
    1.1   y   =   -2x 

            1.2    y  =  -x 

2. จงเขียนกราฟของสมการต฽อไปนี้โดยใช฾แกนคู฽เดียวกัน  เส฾นตรงเหล฽านี้ตัดแกน y ที่จุดใด 
    2.1    y   =   -x  +  1 

            2.2    y   =  -2x   +  1 

  3.    จงแก฾สมการ  2x  +  y  =  -3  และ   2x  +  y  =  3    แล฾วเขียนกราฟลงบนแกนคู฽เดียวกัน 
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ตัวช้ีวัดชั้นปี ม.3/3   

 เขียนกราฟของสมการเชิงเส฾นสองตัวแปร 

สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 

 1. กราฟของสมการเชิงเส฾นสองตัวแปรที่อยู฽ในรูป Ax + By + C  =  0 แสดงความ
เกี่ยวข฾องระหว฽างปริมาณสองชุดที่มีความสัมพันธแเชิงเส฾นมีลักษณะเป็นเส฾นตรง ส฽วนของเส฾นตรงหรือ
เป็นจุด ที่เรียงอยู฽ในแนวเส฾นตรงเดียวกัน 

           2. กราฟของสมการเชิงเส฾นสองตัวแปร คือ กราฟของคําตอบของสมการเชิงเส฾น               
สองตัวแปร ซึ่งเกิดจากการนําคําตอบไปเขียนกราฟจากรูปทั่วไปของสมการเชิงเส฾นสองตัวแปร  

              คือ          Ax + By + C  =  0           จะได฾     By  = – Ax – C  

                                    Y  =  (-A/B)x-C/B  ให฾     a  =  -A/B  และ  b   =   - C/B   
ปรับรูปสมการใหม฽ จะได฾ y = ax + b เมื่อ a , b เป็นค฽าคงตัว  x , y เป็นตัวแปร ( a คือ ความชัน ,               
b เป็นตําแหน฽งที่กราฟตัดแกน Y ที่จุด (0, b) ) 

สมการในรูป y = ax + b เรียกว฽า รูปมาตรฐานของสมการเชิงเส฾นสองตัวแปร โดย a 
เรียกว฽าความชันของเส฾นตรง ซึ่งค฽าของ a และ b จะทําให฾ทราบลักษณะกราฟดังนี้คือ      

1.  ค฽าของ a  บอกให฾ทราบว฽ากราฟทํามุมอย฽างไรกับแกน   x   ดังนี้    

                   a > 0      กราฟจะทํามุมแหลมกับแกน x      

                   a < 0      กราฟจะทํามุมปูานกับแกน x       

                   a = 0      กราฟจะขนานกับแกน  x       

2.  ค฽าของ b จะบอกให฾ทราบว฽ากราฟตัดแกน y ที่จุดใดโดยกราฟจะตัดแกน y ที่ (0, b)       

3.  ถ฾าสมการใด ๆ ที่มีค฽า a เท฽ากัน จะได฾กราฟที่ขนานกัน       

4.  ถ฾าสมการใด ๆ ที่มีค฽า a คูณกันได฾ –1 จะได฾กราฟ 2 เส฾นตั้งฉากกัน       

5.  เนื่องจากกราฟของสมการ y = ax + b เป็นเส฾นตรง ดังนั้นในการเขียนกราฟของสมการ
ดังกล฽าวจึงสามารถทําได฾โดยการหาจุดเพียง 2 จุด ที่แทน (x, y) แล฾วทําให฾สมการนั้นเป็นจริง  
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โจทย์ตัวอย่าง   จงเขียนกราฟของสมการ 2x + y = 3 

แนวคิด                  2 x +y   =  3 

    ย฾ายข฾าง จะได฾                Y  =  3 - 2x 

   (กําหนดให฾ X = 1)  แทนค฽า   y   =  3 – 2 (1) 

                             y   =  3 – 2             y   =  1 

 

 

 

 

 

 

 

แบบฝึกหัดชุดที่ 11 (ค 4.2  ม.3/3 ) 

ข฾อ 1   จงหาค฽า  x และ ค฽า y  จากระบบสมการ  x + y = 4  และ  x  - y = 2                                           
ข฾อ 2   จงแก฾สมการ  x  +  y  =  8  และ   x  -  y  =  2 แล฾วเขียนกราฟลงบนแกน 

                    คู฽เดียวกัน 

           ข฾อ 3   จงแก฾ระบบสมการ    2a  -  b   =  3 และ  a  +  2b  =  4   

           ข฾อ 4   จงแก฾ระบบสมการ   4x  -  3y  =  12  และ   8x  -  6y   -  24  =  0 

 

 

 

x -2 -1 0 1 2 3 4 

y 7 5 3 1 -1 -3 -5 

ตรวจค าตอบ    2 x +y = 3, ( x =1, y = 1) 

แทนคา่               2 (1) +1 = 3 

                                    3 = 3 

 

            3  = 3 
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ตัวช้ีวัดชั้นปี ม.3/4 

 อ฽านและแปลความหมายกราฟของระบบสมการเชิงเส฾นสองตัวแปรและกราฟอ่ืน ๆ    

สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 

ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรอาจมีค าตอบเดียว มีหลายค าตอบหรือไม่มีค าตอบ โดย
พิจารณาได้จากกราฟของสมการทั้งสองของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรนั้น ๆ 

1. ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร (system of linear equation with two 
variable) ให฾ a, b , c , d , e และ f เป็นจํานวนจริงใด ๆ ที่ a , b ไม฽เป็นศูนยแพร฾อมกันและ c, d             
ไม฽เป็นศูนยแพร฾อมกัน เรียก   ax + by = e    

cx + dy = f      ว฽าระบบสมการเชิงเส฾นสองตัวแปร คําตอบของระบบสมการเชิงเส฾น คือ         
ค฽าของ x และ y ที่ทําให฾ระบบสมการนั้นเป็นจริง ซึ่งอาจมีค฽าเดียว มีหลายค฽า หรือไม฽มีคําตอบก็ได฾
การแก฾ระบบสมการเชิงเส฾นมีวิธีการ 3 วิธี คือ        

 1.1  โดยการใช฾กราฟ      

 1.2  โดยการกําจัดตัวแปรตัวใดตัวหนึ่ง        

           1.3  โดยการแทนค฽าตัวแปรตัวหนึ่งในรูปตัวแปรตัวหนึ่ง  

           2. การแก้ระบบสมการโดยใช้กราฟ     คือ การเขียนกราฟเส฾นตรงจากระบบสมการที่
กําหนดให฾คําตอบของระบบสมการคือ จุดตัดของกราฟทั้งสองที่ได้ คือ (x , y) ซึ่งเป็นคําตอบของ
ระบบสมการ ถ฾าในกรณีท่ีกราฟทั้งสองเส฾นขนานกัน แสดงว฽าระบบสมการนั้นไม฽มีคําตอบ และถ฾า
กราฟที่ได฾ทั้งสองเส฾นทับกันแสดงว฽าระบบสมการนั้นมีคําตอบหลายคําตอบ 

          3. การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยการก าจัดตัวแปรตัวใดตัวหนึ่ง  การแก฾ระบบสมการ           
เชิงเส฾นโดยวิธีนี้จะใช฾การบวกหรือการลบ ดังนี้ 

         1. ใช฾สมบัติการบวก ถ฾า a , b ,c และ d เป็นจํานวนจริงใด ๆ โดยที่     

   a = b                …………….…….. ❶          

   c = d                ……….……………❷ 

❶ + ❷                 a + c = b + d 

2. ใช฾สมบัติการลบ ถ฾า a , b ,c และ d เป็นจํานวนจริงใด ๆ โดยที่  

       a = b                …………….…….. ❶    

       c = d                ………………..……❷ 

❶ – ❷                    a – c = b – d   และการจะเลือกใช฾สมบัติการบวกหรือการลบ  
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ให฾พิจารณาวิธีการแก฾ระบบสมการ ต฽อไปนี้    

  1. ถ฾าต฾องการกําจัดตัวแปรใด ให฾ใช฾สมบัติการคูณ ทําสัมประสิทธิ์ของตัวแปรที่ต฾องการ
กําจัดนั้นให฾เท฽ากัน หรือให฾เป็นจํานวนตรงข฾ามกัน   

   2. ถ฾าสัมประสิทธิ์ของตัวแปรที่ต฾องการกําจัด เท฽ากัน ให฾ใช฾สมบัติการลบ จะทําให฾ตัว
แปรนั้นหายไป    

   3. ถ฾าสัมประสิทธิ์ของตัวแปรที่ต฾องการกําจัดเป็นจํานวนตรงข฾ามกัน ให฾ใช฾สมบัติการ
บวก จะทําให฾ตัวแปรนั้นหายไป    

   4. แก฾สมการหาค฽าตัวแปรที่เหลือ    

  5. นําค฽าของตัวแปรที่ได฾ในข฾อ 4 แทนค฽าในสมการที่โจทยแกําหนดสมการใดสมการหนึ่ง 
จะได฾ค฽าของตัวแปรที่เหลือ  

4. การแก้ระบบสมการโดยการแทนค่า    การแก฾ระบบสมการโดยการแทนค฽า ใช฾วิธีการ
แทนค฽าตัวแปรตัวใดตัวหนึ่งจากสมการหนึ่ง ในสมการอีกอีกตัวหนึ่ง 
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โจทย์ตัวอย่าง    ให฾    x , y  เป็นจํานวนจริงใด ๆ จงหาคําตอบของระบบสมการ 5y +5 = 15x  
                     และ 12x -4y  =  -12 

แนวคิด 

 

 

 
                   

                                                                         
                                                                        
                                                                    

                                                                             

                                                                                                                                             

                                                                         

     

                                                                                                                

          จากกราฟเส฾นตรงทั้งสองเส฾นขนานกันไม฽เกิดจุดตัด ดังนั้นระบบสมการนี้ไม฽มีคําตอบ 

ตอบ  ระบบสมการนี้ไม฽มีคําตอบที่เป็นจํานวนจริง 
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แบบฝึกหัดชุดที่ 12 (ค 4.2  ม.3/4 ) 

 ค าชี้แจง  จงหาคําตอบของระบบสมการต฽อไปนี้  โดยวิธีเขียนกราฟ 

1. 2x  +  3y  - 9 =    0 …………………..(1) 
 x  -   y  +  8  =   0  ……………………(2) 

 

 

  

 

 

 

 
 
 
 

2. -4y  - 6 = - 2x    …………………….(1) 
         -2y  – 3 =  -x     ..……………………(2) 
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ตัวช้ีวัดชั้นปี ม.3/5 

 แก฾ระบบสมการเชิงเส฾นสองตัวแปรและนําไปใช฾แก฾ปัญหา พร฾อมทั้งตระหนักถึงความ
สมเหตุสมผลของคําตอบ 

สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 

การแก้ระบบสมการเชิงเส้นตัวสองตัวแปรเป็นการหาค าตอบของระบบสมการเชิงเส้น          
สองตัวแปร อาจหาค าตอบได้โดยใช้กราฟหรือใช้สมบัติการเท่ากัน 

1. โจทย์สมการเชิงเส้นสองตัวแปร  

  ขั้นตอนในการแก้โจทย์ปัญหาสมการเชิงเส้นสองตัวแปร   

    1. สมมติตัวแปรสองชนิด แทนสิ่งที่โจทยแถาม    

   2. พิจารณาว฽าตัวแปรที่สมมติเกี่ยวข฾องหรือสัมพันธแกับโจทยแหรือตัวเลขอ่ืน ๆ                   
ในโจทยแอย฽างไร   

    3. เขียนสมการแสดงความสัมพันธแตามเงื่อนไขของโจทยแ    

   4. แก฾ระบบสมการโดยอาศัยการแก฾ระบบสมการหรือตามแต฽วิธีที่สะดวก  

 วิธีแก฾สมการเชิงเส฾นสองสมการ สองตัวแปร   Solving Two Linear Equations with 
Two Unknowns การแก฾สมการเชิงเส฾นสองสมการ สองตัวแปร มีอยู฽ 2 วิธีใหญ฽ๆ ดังนี้คือ 
        1. วิธ ีจัด Term (Express in term) และวิธีจัดเทอมประยุกตแ 
        2. วิธ ีกําจัดตัวแปรตัวใดตัวหนึ่งให฾หมดไป (Eliminating) 

 

โจทย์ตัวอย่าง 

จงแก้สมการต่อไปนี้  พร้อมเขียนกราฟแสดงค าตอบ 

ข้อ 1.                X + Y = 5            ………….......เป็นสมการที่ (1) 
                       X – Y = 1            ……...............เป็นสมการที่ (2) 

   *  แนวคิด  :   วิธีจัด Term (Express in term) 
       1.1 เขียนตัวแปรหนึ่งให฾อยู฽ในรูปของตัวแปรอีกตัวหนึ่ง (จัด Term) 
     เช฽น                                   X + Y = 5                      ...................สมการที่ (1) 
                   เขียนได฾เป็น                 X = 5 – Y                 ...................สมการที่ (3) 
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       1.2 แทนค฽าตัวแปรที่ได฾จากข฾อ 1.1 ในสมการที่ไม฽ใช฽สมการเดิม 
     จากโจทยแ  คือการนําค฽า X จากสมการที่ (3) แทนลงไปในสมการที่ (2) 
                                                    X – Y = 1                …….............สมการที่ (2) 
              แทนค฽าเป็น            (5 – Y) – Y = 1                    ………….......สมการที่ (4) 
          สังเกตว฽า เมื่อแทนค฽าแล฾ว จะได฾สมการใหม฽เป็น หนึ่งสมการ หนึ่งตัวแปร  

ดังนั้นเมื่อจํานวนตัวแปร เท฽ากับ จํานวนสมการ เราจึงแก฾สมการหาค฽าตัวแปรตัวเดียว 

  1.3 แก฾สมการที่ได฾จากข฾อ 1.2  
                                     (5 – Y) – Y = 1                 …….........สมการที่ (4) 
                                             5 – 2Y = 1 
                                                 -2Y = 5 – 1 
                                                 -2Y = -4 
                                                    Y = 2 
       1.4 นําค฽าที่ได฾จากการแก฾สมการข฾อ 1.3 ไปแทนค฽าตัวแปรในสมการใดก็ได฾ [สมการที่ (1) 
หรือ สมการที่ (2) ก็ได฾] เพ่ือหาค฽าตัวแปรที่เหลือ 
          ในที่นี้แทนค฽า Y = 2 ลงในสมการที่ (2)                
                                             X – Y = 1                 ……….....สมการที่ (2) 
                                             X – 2  = 1 
                                                   X  = 2 + 1 
                                                   X  = 3 
          ดังนั้นค าตอบของระบบสมการนี้ คือ   X = 3,   Y = 2 
** วิธีจัดเทอมประยุกต์ 
     คือ เขียนตัวแปรหนึ่งให฾อยู฽ในรูปของตัวแปรอีกตัวหนึ่งทั้งสองสมการ 
                         X + Y = 5      ...เป็นสมการที่ (1) ==> X = 5 – Y 
                         X – Y = 1      ...เป็นสมการที่ (2) ==> X = 1 + Y 

        จับ X ของสมการที่ (1) เท฽ากับ X ของสมการที่ (2) จะได฾ว฽า     5 – Y = 1 + Y 
                                                        5 – 1 = Y + Y 
                                                              4 = 2Y 
                                                              Y = 2 
          นําค฽า Y = 2 แทนค฽าลงในสมการที่ (1)  จะได฾  X + 2 = 5       
                                                                        X  = 3 
          ดังนั้นค าตอบของระบบสมการนี้ คือ    X = 3, Y = 2 
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จากโจทย์ตัวอย่าง 
                X + Y = 5                     ………….......สมการที่ (1) 
                X – Y = 1                     …….............สมการที่ (2) 

   วิธีที่ 2 วิธีก าจัดตัวแปรตัวใดตัวหนึ่งให้หมดไป (Eliminating) วิธีนี้ใช฾เพ่ือกําจัดตัวแปรที่
เหมือนกันตัวใดตัวหนึ่งออกก฽อน ซึ่งตัวแปรนั้นต฾องมีสัมประสิทธิ์หน฾าตัวแปรเท฽ากันด฾วย 
เราจะกําจัดตัวแปร X  ให฾หมดไป โดยนําสมการที่ (1) ลบ สมการที่ (2) 
    @                      X    +    Y          =    5           ……..............สมการที่ (1) 
                            X     –    Y          =    1            .……............สมการที่ (2) 
     (1) – (2) จะได฾ว฽า         (X – X) + (Y – (-Y))    =   5 – 1                  
                                                                    2Y       =   4 
                                                                         Y   =   2 
นําผลลัพธแที่ได฾ Y = 2 แทนค฽าลงไปในสมการใดก็ได฾ ในที่นี่แทนค฽าลงไปในสมการที่ (1)  
                                           X + Y = 5            ….…….......สมการที่ (1) 
                               ได฾ว฽า      X + 2 = 5 
                                                   X = 5 – 2 
                                                   X  = 3 
     ดังนั้นคําตอบของระบบสมการนี้ คือ X = 3,   Y = 2 

     หรือนําสมการที่ (1) บวก สมการที่ (2) เพ่ือกําจัดตัวแปร Y ให฾หมด ไปก็
ได฾ 
        @@                                 X   +  Y      =   5       ….…….......เป็นสมการที่ (1) 
                                             X   –   Y      =   1       …….….......เป็นสมการที่ (2) 

     (1) + (2) จะได฾ว฽า 
                   (X + X)  +  (Y +(-Y))  =  5 + 1 
                                          2X   =  6 
                                           X   =  3 

นําผลลัพธแที่ได฾ X = 3 แทนค฽าลงไปในสมการใดก็ได฾ ในที่นี่ให฾แทนค฽าลงไปในสมการที่ (2) 
                                             X – Y = 1             .……..…….เป็นสมการที่ (2) 
                                              3 – Y = 1 
                                                    Y = 2 
     ดังนั้นคําตอบของระบบสมการนี้ คือ X = 3, Y = 2 
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แบบฝึกหัด ชุดที่ 13 (ค 4.2 ม.3/5) 
 

ข฾อ 1.  จงแก฾ระบบสมการ           x  +  y  =  8   และ    x  -   y  =  6   

ข฾อ 2.  จงแก฾ระบบสมการ         2a  -  b   =  3  และ    a  +  2b  =  4 

ข฾อ 3.  จงหาค฽า  x  และ ค฽า y  จากระบบสมการ  9x + y = 2  และ 4x + y = 2                                            

ข฾อ 4.  จงเขียนกราฟของสมการ  2x + y    = 0    และ   2x + y + 3  = 0  

ข฾อ 5.  จงแก฾ระบบสมการ         3x  -  2y   =  6  และ    -5x  +  6y  =  30 
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สาระท่ี 5  การวิเคราะห์ข้อมูลและความน่าจะเป็น 
 

มาตรฐาน ค 5.1  เข้าใจและใช้วิธีการทางสถิติในการวิเคราะห์ข้อมูล 
 

ตัวช้ีวัดชั้นปี  ม.2/1    

อ฽านและนําเสนอข฾อมูลโดยใช฾แผนภูมิรูปวงกลม 

สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 

1.  การน าเสนอข้อมูล   
    การนําเสนอข฾อมูล คือ การนําข฾อมูลที่รวบรวมได฾มาจัดแสดงอย฽างเป็นระเบียบ เพ่ือให฾ 

ผู฾อ฽านเกิดความสะดวกในการใช฾งาน การนําเสนอข฾อมูลสามารถใช฾วิธีการต฽างๆ เช฽น ตาราง แผนภูมิ
แท฽ง แผนภูมิรูปวงกลม กราฟเส฾น ตารางแจกแจงความถี่ ฮิสโทแกรม รูปหลายเหลี่ยมของความถ่ี  
เป็นต฾น 
 2.  แผนภูมิรูปวงกลม  คือ  การนําเสนอข฾อมูลรูปแบบหนึ่ง โดยใช฾พื้นที่ภายในวงกลมแทน
ข฾อมูลที่ต฾องการนําเสนอ 
 3.  การอ่านแผนภูมิรูปวงกลม 
  3.1  พิจารณาว฽าพ้ืนที่ส฽วนของวงกลมที่นําเสนอแทนกลุ฽มข฾อมูลใด โดยดูจาก 
การระบายสีแรเงา หรือการทําเครื่องหมายต฽างๆ ที่กําหนดไว฾ 
  3.2  อ฽านจํานวนร฾อยละของกลุ฽มข฾อมูลที่สนใจ 
  3.3  นําจํานวนร฾อยละมาคูณกับจํานวนข฾อมูลทั้งหมดที่กําหนดไว฾ ผลที่ได฾จะเป็น
ปริมาณของข฾อมูลที่สนใจ 

4.  การสร้างแผนภูมิรูปวงกลม  มีข้ันตอนดังนี้ 
     4.1  หาผลรวมของความถี่ หรือข฾อมูลเชิงปริมาณท่ีต฾องการนําเสนอท้ังหมด 
  4.2  คํานวณหาขนาดของมุมที่จุดศูนยแกลาง ซึ่งคํานวณได฾จาก 
                           ขนาดของมุมที่จุดศูนยแกลาง   =   จํานวนของข฾อมูลส฽วนย฽อย    360 องศา 
                               ผลรวมของข฾อมูลทั้งหมด 

            ผลรวมของมุมที่จุดศูนยแกลางของทุกส฽วนย฽อยจะต฾องเท฽ากับ 360 องศา 
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  4.3  คํานวณหาค฽าของร฾อยละของพ้ืนที่ส฽วนย฽อยแต฽ละส฽วน ซึ่งคํานวณได฾จาก 
                           ร฾อยละของพ้ืนที่ของส฽วนย฽อย   =   จํานวนของข฾อมูลส฽วนย฽อย    100 
                                 ผลรวมของข฾อมูลทั้งหมด 

  4.4  สร฾างวงกลมและแบ฽งขนาดของมุมที่จุดศูนยแกลางตามสัดส฽วนที่คํานวณได฾ 
  4.5  เขียนคําอธิบายในแต฽ละส฽วนของพ้ืนที่วงกลมว฽าแสดงข฾อมูลเรื่องอะไร พร฾อมทั้ง
ระบุค฽าร฾อยละที่คํานวณได฾  
 

โจทย์ตัวอย่าง   

จงสร฾างแผนภูมิรูปวงกลมจากข฾อมูลต฽อไปนี้   

ยอดขายเครื่องเขียนของสหกรณแ  คือ  สมุด  54  เล฽ม   
ไม฾บรรทัด 30  อัน  ยางลบ 24  ก฾อน  วงเวียน  12  อัน 

แนวคิด           ข฾อมูลรวม  คือ  54 + 30 + 24 + 12  =  120 
 หามุมท่ีจุดศูนยแกลาง ได฾ดังนี้ 

   สมุด          =     

   ไม฾บรรทัด        =     

ยางลบ         =     

   วงเวียน         =     

           สร฾างแผนภูมิรูปวงกลมให฾มุมท่ีจุดศูนยแกลางมีขนาดตามท่ีคํานวณได฾ดังนี้ 
 

                                                  
                   แผนภูมิแสดงยอดขายเครื่องเขียนของสหกรณแ 
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แบบฝึกหัด ชุดที่ 1 (ค 5.1 ม.2/1) 

จงเลือกค าตอบที่ถูกที่สุดเพียงข้อเดียว 

ใช฾ข฾อมูลต฽อไปนี้ตอบคําถามข฾อ 1 - 2 
 ฟารแมแห฽งหนึ่งเลี้ยงสัตวแ ดังนี้ หมู  144  ตัว  แพะ  108  ตัว 
     ม฾า    72  ตัว  วัว  36  ตัว 
1.  ถ฾าต฾องการสร฾างแผนภูมิรูปวงกลม ส฽วนของหมูจะมีขนาดของมุมที่จุดศูนยแกลางเท฽าไร 
 ก.                   ค.                  

ข.                   ง.                  

2.  ถ฾าต฾องการสร฾างแผนภูมิรูปวงกลม ส฽วนของวัวจะมีขนาดของมุมที่จุดศูนยแกลางเท฽าไร 
ก.                   ค.                  
ข.                   ง.                  

ใช฾แผนภูมิรูปวงกลมต฽อไปนี้ตอบคําถามข฾อ 3-5 
           ยอดขายของร้านหนังสือ 

 
 

3.  นิตยสารมียอดขายมากกว฽าการแตูนกี่เปอรแเซ็นตแ 
ก. 20 %                 ค.  25 %                 
ข. 45 %     ง.  65 %      
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4.  เดือนที่แล฾วมียอดขายรวม 36,000  บาท ขายหนังสือพิมพแได฾เงินเท฽าไร 
ก. 4,000  บาท                 ค.  9,000  บาท                
ข. 12,000  บาท   ง.  16,000  บาท                 

5.  เดือนมกราคมมียอดขาย  24,000  บาท เดือนธันวาคมมียอดขาย 17,000  บาท  นิยายที่ขาย
เดือนมกราคมเป็นเงินน฾อยกว฽าการแตูนที่ขายเดือนธันวาคมเท฽าไร 

ก. 1,000  บาท                 ค.  2,400  บาท                
ข. 3,400  บาท   ง.  6,800  บาท    
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ตัวช้ีวัดชั้นปี  ม.3/1   

กําหนดประเด็นและเขียนข฾อคําถามเกี่ยวกับปัญหาหรือสถานการณแต฽าง ๆ รวมทั้งกําหนดวิธี
การศึกษาและการเก็บรวบรวมข฾อมูลที่เหมาะสม 

สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 

 1.  สถิติมีความหมายสองนัย คือ 
  สถิติ หมายถึง ตัวเลขที่แทนจํานวนหรือข฾อเท็จจริง ของสิ่งที่เราศึกษา เช฽น สถิติ
ราคาน้ํามัน สถิติผลการเรียนของนักเรียน 
  สถิติ หมายถึง ศาสตรแที่ว฽าด฾วยระเบียบวิธีการทางสถิติ ซึ่งประกอบด฾วยการเก็บ
รวบรวมข฾อมูล การนําเสนอข฾อมูล การวิเคราะหแและแปลความหมายข฾อมูล 
 2.  ปัญหาหรือสถานการณแต฽าง ๆ 
  กําหนดโจทยแปัญหาหรือสถานการณแต฽าง ๆ ในชีวิตประจําวัน ที่มีความจําเป็นต฾องใช฾
สถิติเป็นเครื่องมือประกอบการตัดสินใจ หรือวางแผนเพื่อแก฾ปัญหาที่เกิดข้ึน 
 3.  กําหนดวิธีการศึกษา 
  3.1  ศึกษาสถานการณแหรือปัญหาในชีวิตประจําวันที่เกิดขึ้นจริง 
  3.2  ศึกษาจากตัวอย฽างปัญหาและสถานการณแต฽าง ๆ 
 4.  การเก็บรวบรวมข฾อมูลที่ต฾องการสามารถทําได฾ 2 วิธี คือ 
  4.1  การเก็บรวบรวมข฾อมูลโดยไปคัดลอกข฾อมูลที่มีผู฾อ่ืนรวบรวมไว฾แล฾ว เช฽น การ
เก็บสถิติผู฾ปุวยต฽าง ๆ จากเวชระเบียนของโรงพยาบาล 
  4.2  การเก็บรวบรวมข฾อมูลโดยตรงจากสิ่งที่ต฾องการศึกษา เช฽น สถิติน้ําหนักของ
นักเรียน จากการชั่งน้ําหนักของนักเรียนแต฽ละคนโดยตรง 

โจทย์ตัวอย่าง 

ทิพยแเป็นเจ฾าของร฾านขายไก฽ทอด ต฾องการทราบว฽าควรทอดไก฽ขายให฾ลุกค฾าในแต฽ละวันเป็นชิ้นเล็กหรือ
ชิ้นใหญ฽ดี ก฽อนตัดสินใจได฾ดําเนินการดังนี้ 

1) สํารวจความคิดเห็นของลูกค฾าประจําที่มีประมาณ 50 คนต฽อวัน ว฽าต฾องการไก฽ชิ้นเล็กหรือ   
ไก฽ชิ้นใหญ฽ ถ฾าให฾ ล แทนไก฽ชิ้นเล็ก และ ญ แทนไก฽ชิ้นใหญ฽ ผลของการสํารวจเป็นดังนี้ 
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  ญ ล ล ล ล ล ญ ล ล ล 
  ล ล ญ ล ล ล ญ ล ล ล 
  ล ญ ล ญ ล ญ ล ล ล ญ 
  ล ล ล ล ญ ล ล ญ ญ ล 
  ล ญ ล ล ล ญ ล ล ล ญ 

 2)  ทิพยแจําแนกลูกค฾าตามแบบที่เลือก พบว฽า ลูกค฾าเลือกไก฽ชิ้นเล็ก 36 คน และเลือก 
               ไก฽ชิ้นใหญ฽ 14 คน  
 3)  ทิพยแเห็นว฽าลูกค฾าเลือกไก฽ชิ้นเล็กมากกว฽าไก฽ชิ้นใหญ฽ จึงตัดสินใจทอดไก฽ชิ้นเล็ก 

     ขายแก฽ลูกค฾า 
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แบบฝึกหัด ชุดที่ 2 (ค 5.1 ม.3/1)  

ค าชี้แจง   จงพิจารณาสถานการณแต฽อไปนี้ว฽ามีขั้นตอนอย฽างไร 

1.  โรงเรียนของอรุณีแบ฽งนักเรียนทุกระดับชั้นให฾สังกัดคณะสี เพ่ือให฾นักเรียนได฾ทํากิจกรรมตาม 
     ความสามารถร฽วมกัน ทําให฾เกิดความรักสามัคคีในหมู฽คณะ เช฽น เป็นนักกีฬาของคณะสี เป็น 
     ฝุายเชียรแ และเป็นฝุายสนับสนุนอุปกรณแ 
 อรุณีและเพ่ือนหัวหน฾าคณะสี ต฾องตัดสินใจเลือกแบบเสื้อแบบใดแบบหนึ่งเพ่ือใช฾กับสมาชิก 
     ในทุกคณะสี มีแบบเสื้อให฾เลือก 3 แบบคือ แบบ A แบบ B และแบบ C นักเรียนคิดว฽าอรุณีและ 
     เพ่ือนควรจะดําเนินการอย฽างไร จึงจะทําให฾นักเรียนส฽วนใหญ฽ในโรงเรียนมีความพอใจในแบบเสื้อ 
     ที่เลือก 
     …………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
     …………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
     …………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
     …………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
     …………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
     …………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
     …………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
     …………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 
2.  ให฾นักเรียนศึกษาและรวบรวมข฾อมูลเกี่ยวกับเรื่องที่นักเรียนสนใจพร฾อมทั้งหาข฾อสรุปเกี่ยวกับข฾อมูล 
     ที่รวบรวมได฾ เช฽น สํารวจรสของไอศกรีมที่เพ่ือน ๆ ชอบรับประทาน 
     …………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
     …………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
     …………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
     …………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
     …………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
     …………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
     …………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
     …………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
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 ตัวช้ีวัดชั้นปี  ม.3/2     

หาค฽าเฉลี่ยเลขคณิต มัธยฐาน และฐานนิยม ของข฾อมูลที่ไม฽ได฾แจกแจงความถี่ และเลือกใช฾ได฾
อย฽างเหมาะสม    

สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 

1. ค฽าเฉลี่ยเลขคณิต (Mean) สามารถหาได฾โดยใช฾สูตร 

          
N

x
X


     เมื่อ       X    แทน    ค฽าเฉลี่ย 

x   แทน     ผลรวมของข฾อมูลทั้งหมด 
             N    แทน    จํานวนข฾อมูลทั้งหมด 

2. มัธยฐาน (Median) คือ ข฾อมูลซึ่งอยู฽ในตําแหน฽งกลางเมื่อทําการเรียงข฾อมูลจาก 
มากไปน฾อยหรือจากน฾อยไปมาก การหามัธยฐานของข฾อมูลที่ยังไม฽ได฾แจกแจงความถี่ มีข้ันตอนดังนี้ 

2.1  เรียงข฾อมูลจากน฾อยไปมาก หรือ มากไปน฾อย 

2.2  หาตําแหน฽งกลางของข฾อมูลจาก    โดยที่  N  คือ  จํานวนข฾อมูล   

2.2.1 กรณีท่ีจํานวนข฾อมูลเป็นเลขคี่  เช฽น  7   

           มัธยฐานอยู฽ตําแหน฽ง  =    =  4   

2.2.2 กรณีท่ีจํานวนข฾อมูลเป็นเลขคู฽ เช฽น  4   

มัธยฐานอยู฽ตําแหน฽ง  =    =  2.5  คือจุดกึ่งกลาง 

                     ของตําแหน฽งที่ 2  และ 3      

กรณขี฾อมูลที่ได฾มีการแจกแจงความถี่ ตําแหน฽งค฽ามัธยฐานหาจาก     จากนั้น   

ไปดูทีค่วามถ่ีสะสมว฽าตรงกับช฽วงใด 
3. ฐานนิยม (Mode) คือ ข฾อมูลที่มีความถี่สูงสุด หรือ ข฾อมูลที่ซ้ํากันมากท่ีสุด 

ถ฾าข฾อมูลที่มีความถี่มากที่สุดมี 2 จํานวน ให฾ตอบ 2 จํานวน แต฽ถ฾ามากกว฽า  
2 จํานวน ให฾ถือว฽าข฾อมูลชุดนั้นไม฽มีฐานนิยม   

เช฽น 2, 3, 3, 3, 5, 8  ฐานนิยมคือ 3 
 2, 5, 5, 6, 6, 9  ฐานนิยมคือ 5, 6 

2, 4, 7, 9, 5, 3  ไม฽มีฐานนิยม 
2, 2, 3, 3, 4, 4  ไม฽มีฐานนิยม 
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 4.  การเลือกใช฾ค฽ากลางของข฾อมูล 
  4.1  ค฽าเฉลี่ยเลขคณิต มีข฾อจํากัดในการใช฾ดังนี้ 
   4.1.1  ต฾องเป็นข฾อมูลเชิงปริมาณเท฽านั้น 
   4.1.2  ค฽าท่ีคํานวณได฾จะมีเพียงหนึ่งค฽าเท฽านั้น 
   4.1.3  ถ฾าข฾อมูลชุดนั้นมีค฽าต฽างกันมากจะมีผลทําให฾การแปลความ
คลาดเคลื่อน 
  4.2  ค฽ามัธยฐาน  มีข฾อจํากัดในการใช฾ดังนี้ 
   4.2.1  ต฾องเป็นข฾อมูลเชิงปริมาณเท฽านั้น 
   4.2.2  ค฽าท่ีคํานวณได฾จะมีเพียงหนึ่งค฽าเท฽านั้น อาจเป็นข฾อมูลในชุดนั้น 
หรือเป็นค฽าเฉลี่ยเลขคณิตของสองข฾อมูลที่อยู฽ในตําแหน฽งคู฽กลาง 
   4.2.3  เมื่อบางข฾อมูลมีการเปลี่ยนแปลง มัธยฐานอาจจะเปลี่ยนแปลง
หรือไม฽เปลี่ยนแปลงก็ได฾ 
   4.2.4  ถ฾าข฾อมูลชุดนั้นมีค฽าต฽างกันมากจนผิดปกติ ซึ่งไม฽ทําให฾เกิดการ
เปลี่ยนแปลงตําแหน฽ง มัธยฐานถือเป็นตัวแทนที่เหมาะสม 
  4.3  ฐานนิยม  เป็นค฽ากลางที่ค฽อนข฾างจะหาได฾ง฽าย สะดวกและรวดเร็ว โดยเฉพาะ
อย฽างยิ่งเมื่อมีจํานวนข฾อมูลไม฽มากนัก ฐานนิยมสามารถใช฾ได฾กับข฾อมูลเชิงปริมาณและข฾อมูลเชิง
คุณภาพ แต฽ฐานนิยมไม฽สามารถใช฾ได฾กับข฾อมูลทุกชนิด เช฽น ข฾อมูลที่มีการเกิดซ้ําเท฽าๆ กันทุกค฽า หรือมี
การเกิดซ้ํากันมากท่ีสุดของข฾อมูลหลายค฽า 
 

โจทย์ตัวอย่าง 

ตัวอย่างที่ 1  น้ําหนักของเด็ก 6 คน เรียงจากน฾อยไปหามาก ดังนี้  36, 38, 40, 47, 49, 54   
                 ค฽าเฉลี่ยเลขคณิตและมัธยฐานของน้ําหนักต฽างกันเท฽าไร 
แนวคิด        ขั้นที ่1 หาค฽าเฉลี่ยเลขคณิต 

   ค฽าเฉลี่ยเลขคณิต     =     

                 =     

        =           

                                    =     44 
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   ขั้นที่ 2  หามัธยฐาน  

          ตําแหน฽งกลาง  คือ           =            

                                                  =     3.5     (ก่ึงกลางของตําแหน฽งที่ 3  และ  4) 

           มัธยฐาน  คือ             =     43.5 

ดังนั้น   ค฽าเฉลี่ยเลขคณิตและมัธยฐานต฽างกัน  44 – 43.5  =  0.5 
ตอบ  ค฽าเฉลี่ยเลขคณิตและมัธยฐานต฽างกัน  0.5 
 

ตัวอย่างที่ 2   4, 6,  x, 8, 8, 9  มัธยฐานของข฾อมูลชุดนี้เท฽ากับ 7 ฐานนิยมของข฾อมูลชุดนี้ 
                  เท฽ากับเท฽าไร  
แนวคิด        ขั้นที่ 1 หาค฽า  x   

    มัธยฐานอยู฽ในตําแหน฽ง         =           =     3.5     

               มัธยฐาน        =     

                             7         =     

            14       =     x + 8 
            X        =    6 

ขั้นที่ 2 หาฐานนิยม 
ข฾อมูล  คือ  4, 6, 6, 8, 8, 9 

                ดังนั้น  ข฾อมูลชุดนี้มีฐานนิยม 2 ตัว คือ  6 และ 8 
       ตอบ   ข฾อมูลชุดนี้มีฐานนิยม 2 ตัว คือ  6 และ 8 

ตัวอย่างที่ 3  ชาญศิลป฼สํารวจราคาของอุปกรณแวาดรูปซึ่งเป็นชนิดเดียวกันที่ใช฾ในวิชาศิลปะของเพ่ือน 
                ในกลุ฽มจดบันทึกแล฾วนํามาจัดเรียงลําดับราคา (บาท) จากน฾อยไปหามาก ดังนี้   
                75 , 75 , 80 , 80 , 90 , 95 , 300   จากข฾อมูลจงตอบคําถามต฽อไปนี้ 
  1)  ฐานนิยมของราคาอุปกรณแเป็นเท฽าไร 
  2)  มัธยฐานของราคาอุปกรณแเป็นเท฽าไร 
  3)  ค฽าเฉลี่ยเลขคณิตของราคาอุปกรณแเป็นเท฽าไร 
  4)  ค฽ากลางของข฾อมูลที่เหมาะสมสําหรับเป็นตัวแทนของข฾อมูลของนักเรียนกลุ฽มนี้
ควรเป็นค฽ากลางชนิดใด เพราะเหตุใด 
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 แนวคิด 
 เนื่องจากข฾อมูลมีการจัดเรียงลําดับแล฾ว ดังนั้นจึงหาค฽ากลางของข฾อมูลต฽างๆ ได฾ดังนี้ 

1) ฐานนิยมของราคาอุปกรณแเท฽ากับ  75 บาท และ  80 บาท เพราะเป็นค฽าท่ีซ้ํา
กันมากที่สุดทั้งสองค฽า 

2) มัธยฐานของราคาอุปกรณแเท฽ากับ  80 บาท เพราะเป็นค฽าท่ีมีตําแหน฽งอยู฽ตรง
กลางของข฾อมูลที่จัดเรียงลําดับแล฾ว 

3) ค฽าเฉลี่ยเลขคณิตของราคาอุปกรณแ  =  
7

300959080807575   

      =  
7

795  

         57.113   บาท 
4) ค฽ากลางของข฾อมูลที่เหมาะสม คือ มัธยฐาน เพราะฐานนิยมของข฾อมูลมี 2 ค฽า 

จึงไม฽เหมาะสม และค฽าเฉลี่ยเลขคณิตไม฽เหมาะสมเพราะราคาอุปกรณแของเพ่ือน
คนสุดท฾ายมากกว฽าราคาอุปกรณแของเพื่อนคนอ่ืนๆ อยู฽มาก 

 
 

แบบฝึกหัด ชุดที่ 3 (ค 5.1 ม.3/2) 

จงหาค าตอบ 

1.  ราคาสินค฾า  6  ชิ้น เรียงลาํดับ ดังนี้  12, 18, 20, 24, 26, และ 32  บาท ค฽าเฉลี่ยเลขคณิต  
    และมัธยฐานของสินค฾าต฽างกันเท฽าไร 

2.  2, 7, x, 10, 14  มีค฽าเฉลี่ยเลขคณิตเท฽ากับ 8.4 ข฾อมูลนี้มีมัธยฐานเท฽ากับเท฽าไร 

3.  x, 11, y, 18, 21  พิสัยของข฾อมูลชุดนี้เท฽ากับ 14 ค฽าเฉลี่ยเลขคณิตของข฾อมูลชุดนี้เท฽ากับ 14.2  
    มัธยฐานของข฾อมูลชุดนี้เท฽ากับเท฽าไร 

4.  x, 11, y, 19, 23  มัธยฐานของข฾อมูลชุดนี้เท฽ากับ 14 ค฽าเฉลี่ยเลขคณิตเท฽ากับ 15 พิสัยของข฾อมูล 
    ชุดนี้เท฽ากับเท฽าไร 

5.  6, 6, 8, x, 11, y  มัธยฐานของข฾อมูลชุดนี้เท฽ากับ 9 พิสัยเท฽ากับ 7 ค฽าเฉลี่ยเลขคณิตของข฾อมูล 
    ชุดนี้เท฽ากับเท฽าไร 
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ตัวช้ีวัดชั้นปี  ม.3/3    

นําเสนอข฾อมูลในรูปแบบที่เหมาะสม 

สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 
1.  การนําเสนอข฾อมูลเป็นการเตรียมความพร฾อมเบื้องต฾นสําหรับการวิเคราะหแและแปล

ความหมายเพ่ือจะนําไปใช฾ในงานต฽อไปโดยจัดเป็นหมวดหมู฽ให฾มีความสัมพันธแเกี่ยวข฾องกันตาม
วัตถุประสงคแซึ่งจะทําให฾อ฽านและแปลความหมายของข฾อมูลได฾ง฽ายขึ้น  

2.  ตารางแจกแจงความถี่  คือ  การนําเสนอข฾อมูลรูปแบบหนึ่ง  โดยนําข฾อมูลที่ต฾องการ
นําเสนอมาแบ฽งเป็นช฽วงและมีการแสดงความถี่ของข฾อมูลในแต฽ละช฽วง คําศัพทแที่เกี่ยวข฾องกับ     
ตารางแจกแจงความถี่มีดังนี้  

  พิสัย  คือ  ผลต฽างของข฾อมูลที่มากที่สุดและข฾อมูลที่น฾อยที่สุด 

  พิสัย  =  ข฾อมูลที่มีค฽าสูงสุด – ข฾อมูลที่มีค฽าต่ําสุด  =    -   

  ความกว้างของอันตรภาคชั้น  คือ  จํานวนข฾อมูลในแต฽ละอันตรภาคชั้น 

  ความกว้างของอันตรภาคชั้น    =             หรือ 

  ความกว้างของอันตรภาคชั้น    =        ขอบบน  –  ขอบล฽าง 

  จ านวนอันตรภาคชั้น คือ จํานวนกลุ฽มของข฾อมูลในตาราง พิสัย ความกว฾างของ
อันตรภาคชั้น จํานวนอันตรภาคชั้นมีความสัมพันธแกัน  ดังนี้ 

  จ านวนอันตรภาคชั้น          =          

  ข้อสังเกต  จํานวนอันตรภาคชั้นหรือความกว฾างของอันตรภาคชั้นที่คํานวณได฾     
ถ฾าเป็นทศนิยมให฾ปัดขึ้นเป็นจํานวนเต็มเสมอ 

  ขอบบนและขอบล่าง  คือ  ค฽าที่ใช฾เป็นจุดแบ฽งข฾อมูลในแต฽ละอันตรภาคชั้น 

ขอบบน   =     
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ขอบล่าง   =     

  จุดกึ่งกลางชั้น  คือ  ค฽าที่อยู฽กึ่งกลางของข฾อมูลในแต฽ละอันตรภาคชั้น  

  จุดกึ่งกลางชั้น      =                 หรือ 

จุดกึ่งกลางชั้น      =     

 

โจทย์ตัวอย่าง 

ตัวอย่างที่ 1  กําหนดข฾อมูล คือ 31 42 26 34 45 28 33 
    43 45 27 31 35 40 22 
    34 27 22 30 45 44 25 

            จงสร฾างตารางแจกแจงความถี่ซึ่งมี 4 อันตรภาคชั้น 

แนวคิด         พิสัย   =   45 – 22  =  23 

       ความกว฾างของอันตรภาคชั้น   =        

  =         

  =   5.75    
  =   6 

 
ข฾อมูล รอยขีด ความถี่ 

22 - 27    6 
28 - 33  5 
34 - 39  3 
40 - 45    7 
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ตัวอย่างที่ 2   กําหนดตารางแจกแจงความถ่ี 

อันตรภาคชั้น ความถี่ (f) ความถี่สะสม ( ) ขอบเขตชั้น จุดกึ่งกลางชั้น 

10  -  19 3 3 9.5  -  19.5  =  14.5 

20  -  29 2 5 19.5  -  29.5  =  24.5 

30  -  39 1 6 29.5  -  39.5  =  34.5 

40  -  49 4 10 39.5  -  49.5  =  44.5 

จากตาราง ความกว฾างของอันตรภาคชั้น คือ     19.5  -  9.5     =   10    
  หรือ     29.5  -  19.5   =   10 

         พิสัย   คือ    49.5  -   9.5     =   40 
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แบบฝึกหัด ชุดที่ 4 (ค 5.1 ม.3/3) 

จงเลือกค าตอบที่ถูกที่สุดเพียงจ านวนเดียว 

ใช฾ข฾อมูลต฽อไปนี้ตอบคําถาม ข฾อ 1 - 2 
 11 8 32 17 25 30 28 32 
 9 11 14 22 26 31 7 14 
 22 40 6 7 14 22 35 17 
 11 25 36 21 17 9 7 11 
1.  ถ฾าต฾องการสร฾างตารางแจกแจงความถี่ซึ่งมีความกว฾างของอันตรภาคชั้นเป็น 8 จะมีกี่อันตรภาคชั้น 

ก. 4  อันตรภาคชั้น                 ค.  4.25  อันตรภาคชั้น 
ข. 5  อันตรภาคชั้น    ง.  6  อันตรภาคชั้น 

2.  จากข฾อ 1 ขอบล฽าง ขอบบน และจุดก่ึงกลางชั้นของอันตรภาคชั้นที่ 2 มีค฽าเท฽าไรตามลําดับ 
ก. 13.5   29.5   21.5                 ค.  5.5     13.5     9.5 
ข. 21.5   13.5    17.5   ง.  13.5    21.5     17.5 

3.  ข฾อมูลชุดหนึ่งมีค฽า x – 58  มีพิสัยเท฽ากับ 35  x  มีค฽าเท฽าไร 
ก. 23                   ค.  46                
ข. 63     ง.  81    

4.  อันตรภาคชั้นหนึ่งมีจุดกึ่งกลางชั้นเป็น  28  ขอบบนเป็น  30.5 ขอบล฽างมีค฽าเท฽าไร 
ก. 25.5                   ค.  24.5                
ข. 22.5      ง.  20.5    

5.  ข฾อมูลชุดหนึ่งมีค฽า  6 – 44  นํามาสร฾างตารางแจกแจงความถี่ซึ่งความกว฾างของอันตรภาคชั้นเป็น  
    5 ตารางแจกแจงความถี่นั้นมีกี่อันตรภาคชั้น 

ก. 7  อันตรภาคชั้น                 ค.  8  อันตรภาคชั้น 
ข. 9  อันตรภาคชั้น    ง.  10  อันตรภาคชั้น 
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ตัวช้ีวัดชั้นปี  ม.3/4    

อ฽าน  แปลความหมายและวิเคราะหแข฾อมูลที่ได฾จากการนําเสนอ 

สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 
 ในการรับรู฾ข฾อมูลจะต฾องมีความรู฾เกี่ยวกับการหาค฽ากลางของข฾อมูล คําศัพทแเกี่ยวข฾องกับ   
การสร฾างตารางแจกแจงความถี่ก฽อน ซึ่งได฾กล฽าวไว฾แล฾วในข฾างต฾น ถึงจะสามารถอ฽าน แปลความหมาย
และวิเคราะหแข฾อมูลได฾อย฽างมีประสิทธิภาพ  

โจทย์ตัวอย่าง 

ตัวอย่างที่ 1  สินค฾า 8 ชิ้น มคี฽าเฉลี่ยเลขคณิตของราคาเท฽ากับ 12 บาท เมื่อเพ่ิมสินค฾าอีก 1 ชิ้น  
       ค฽าเฉลี่ยเลขคณิตของราคาเท฽ากับ 11 บาท สินค฾าที่เพ่ิมเข฾ามาราคาเท฽าไร 

แนวคิด  ขั้นที่ 1  หาราคารวมของสินค฾า  8  ชิ้น 

   ค฽าเฉลี่ยเลขคณิต        =      

  

           12       =     

     ผลรวมของราคา      =     96 

ขั้นที่ 2  หาราคารวมของสินค฾า 9 ชิ้น 

    ค฽าเฉลี่ยเลขคณิต    =      

 

                    11       =     

                   ผลรวมของราคา      =     99 
  ดังนั้น  สินค฾าท่ีเพ่ิมเข฾ามาราคา  99 – 96    =     3   บาท 
  ตอบ   สินค฾าท่ีเพ่ิมเข฾ามาราคา  3   บาท 
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ตัวอย่างที่ 2  ผลการสํารวจค฽าใช฾จ฽ายรายวันในการมาโรงเรียนของนักเรียนห฾องหนึ่ง จํานวน 41 คน   
                 ปรากฏผลดังตารางแจกแจงความถี่  

ค฽าใช฾จ฽าย (บาท) รอยขีด ความถี่ (จํานวนคน) 
10 – 19  2 

20 – 29    8 

30 – 39      15 

40 – 49    10 

50 – 59  4 

60 – 69  1 

70 - 79  1 

รวม 41 

       จากตารางที่กําหนดให฾ ตอบคําถามต฽อไปนี้ 
1) ตารางแจกแจงความถี่นี้มีก่ีอันตรภาคชั้น 
2) ความกว฾างของอันตรภาคชั้น 50 – 59 และ 60 – 69 เท฽ากับเท฽าไร 
3) แต฽ละอันตรภาคชั้นมีความกว฾างเท฽ากันหรือไม฽ 
4) นักเรียนที่มีค฽าใช฾จ฽ายรายวัน 40 -49 บาท มีจํานวนกี่คน 
5) นักเรียนที่มีค฽าใช฾จ฽ายรายวันน฾อยกว฽า 30 บาท มีจํานวนกี่คน 
6) นักเรียนที่มีค฽าใช฾จ฽ายรายวัน 50 บาทข้ึนไป มีจํานวนกี่คน 

ตอบ  
1) ตารางแจกแจงความถี่นี้มี  7 อันตรภาคชั้น 
2) ความกว฾างของอันตรภาคชั้น 50 – 59 และ 60 -69 เท฽ากับ 10 
3) สามารถแสดงได฾ว฽าค฽าของข฾อมูลที่จัดอยู฽ในแต฽ละอันตรภาคชั้นมี 10 ค฽า เท฽ากัน ดังนั้น 

แต฽ละอันตรภาคชั้นจึงมีความกว฾างเท฽ากัน คือเท฽ากับ 10 
4) นักเรียนที่มีค฽าใช฾จ฽ายรายวัน 40 -49 บาท มี 10 คน 
5) นักเรียนที่มีค฽าใช฾จ฽ายรายวันน฾อยกว฽า 30 บาท มี 8 + 2 = 10 คน 
6) นักเรียนที่มีค฽าใช฾จ฽ายรายวัน 50 บาทข้ึนไป มี 4 + 1 + 1 = 6 คน   
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แบบฝึกหัด ชุดที่ 5 (ค 5.1 ม.3/4) 

จงหาค าตอบ 

1.  นักเรียนกลุ฽มหนึ่งมีความสูงรวม  1,336 เซนติเมตร ความสูงเฉลี่ย 167 เซนติเมตร นักเรียนกลุ฽ม  
    นั้นมีกี่คน 
 ตอบ ………………………………………………………………… 

2.  เงินเดือนเฉลี่ยของพนักงาน 5 คน เท฽ากับ  8,000 บาท เงินของพนักงาน  4  คน เป็น   
    6,800,  8,500, 9,000  และ  7,600 บาท ตามลําดับ เงินเดือนของพนักงานคนที่ 5 เท฽ากับเท฽าไร 
 ตอบ ………………………………………………………………… 

3.  ข฾อมูลชุดหนึ่งเรียงจากมากไปหาน฾อย ดังนี้  13, 11, 10, 9, 6, x   พิสัยเท฽ากับ  8  
    ค฽าเฉลี่ยเลขคณิตของข฾อมูลชุดนี้เป็นเท฽าไร 
 ตอบ ………………………………………………………………… 

4.  ข฾อมูลชุดหนึ่งมีค฽าเป็น 2, x, x , 7, 10, 17  ถ฾าค฽าเฉลี่ยเลขคณิตเท฽ากับ 8  แล฾ว  x  มีค฽าเท฽าไร 
 ตอบ ………………………………………………………………… 

5.  ข฾อมูล 6 จํานวน  มีค฽าเฉลี่ยเลขคณิตเท฽ากับ 13  เมื่อเพ่ิมข฾อมูลอีกหนึ่งจํานวน ค฽าเฉลี่ยเลขคณิต  
    เปลี่ยนเป็น 15 ข฾อมูลที่เพ่ิมเข฾ามามีค฽าเท฽าไร 
 ตอบ ………………………………………………………………… 
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มาตรฐาน  ค 5.2      ใช้วิธีการทางสถิติและความรู้เกี่ยวกับความน่าจะเป็นในการคาดการณ์ได้       
                           อย่างสมเหตุสมผล  
                            

ตัวช้ีวัดชัน้ปี  ม.1/1    

อธิบายได฾ว฽าเหตุการณแที่กําหนดให฾ เหตุการณแใดจะมีโอกาสเกิดขึ้นได฾มากกว฽ากัน           

สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 
1. การทดลองสุ฽ม เป็นการทดลองที่เราไม฽สามารถบอกผลที่แน฽นอนได฾ในแต฽ละครั้ง 

 แต฽สามารถบอกผลที่เกิดข้ึนทั้งหมดได฾  
2. เหตุการณแ  เป็นสถานการณแที่เราสนใจ หรือสิ่งที่เราสนใจในการทดลองสุ฽ม   
3. โอกาสของเหตุการณแ เป็นการใช฾ข฾อมูลประกอบการตัดสินใจ เพ่ือลงข฾อสรุปได฾อย฽าง 

สมเหตุสมผลว฽า เหตุการณแนั้นมีโอกาสเกิดขึ้นได฾หรือไม฽ ซึ่งอาจเกิดขึ้นได฾มากหรือน฾อย หรือไม฽มีโอกาส
เกิดข้ึนเลย  

โจทย์ตัวอย่าง 
 จากการสุ฽มหยิบลูกแก฾วครั้งละหนึ่งลูก 1 ครั้ง จากถุงที่มีลูกแก฾วสีแดง 5 ลูก สีเขียว 3 ลูก 
และสีขาว 1 ลูก แต฽ละลูกมีขนาดเท฽ากันและมีลักษณะเดียวกัน จะมีโอกาสหยิบลูกแก฾วสีอะไรได฾
มากกว฽ากัน 
 แนวการตอบ  เนื่องจากมีลูกแก฾วสีแดง 5 ลูก สีเขียว 3 ลูก และสีขาว 1 ลูก  
         จะพบว฽ามีลูกแก฾วสีแดงมากที่สุด 
         ดังนั้น จะมีโอกาสหยิบลูกแก฾วสีแดงได฾มากกว฽าสีเขียวและสีขาว 
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แบบฝึกหัด ชุดที่ 6 (ค 5.2 ม.1/1)  

จงตอบค าถามต่อไปนี้ 

1.  จากการสุ฽มหยิบลูกบอลครั้งละหนึ่งลูก 1 ครั้ง จากกล฽องที่มีลูกบอลสีแดง 2 ลูก สีเขียว 4 ลูก  
     และสีขาว 7 ลูก แต฽ละลูกมีขนาดเท฽ากันและมีลักษณะเดียวกัน จะมีโอกาสหยิบลูกบอลสีอะไร 
     ได฾มากกว฽ากัน 

 ตอบ  ……………………………………………… 

2.  รุ฽งฟูามีเบี้ยพลาสติกขนาดเท฽า ๆ กัน เป็นสีแดง 
2

1  ของจํานวนทั้งหมด สีน้ําเงิน 
8

1  ของจํานวน 

     ทั้งหมด และท่ีเหลือเป็นสีเขียวคละปนกันอยู฽ในกระป฻องจํานวนหนึ่ง ถ฾ารุ฽งฟูาหลับตาหยิบเบี้ยสี  
     1 อัน รุ฽งฟูามีโอกาสจะหยิบได฾สีอะไรมากที่สุด 

 ตอบ  ……………………………………………… 

3.  เอ้ือยและอ฾ายช฽วยกันตักน้ําจากคลองใส฽โอ฽งน้ําคนละใบที่มีความจุเท฽ากัน กระป฻องของเอ้ือยตักน้ํา 

     เต็มหนึ่งกระป฻องได฾น้ํา 
8

1  ของความจุของโอ฽ง กระป฻องของอ฾ายตักน้ําเต็มหนึ่งกระป฻องได฾น้ํา  

    
17

2  ของความจุของโอ฽ง ถ฾าท้ังสองคนตักน้ําใส฽โอ฽งพร฾อมกัน ใครน฽าจะตักน้ําได฾เต็มโอ฽งก฽อนกัน  

 ตอบ  ……………………………………………… 
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  ตัวช้ีวัดชั้นปี  ม.2/1    

 อธิบายได฾ว฽าเหตุการณแที่กําหนดให฾ เหตุการณแใดเกิดขึ้นแน฽นอน เหตุการณแใดไม฽เกิดขึ้น
แน฽นอน และเหตุการณแใดมีโอกาสเกิดข้ึนได฾มากกว฽ากัน    

สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 
1. การทดลองสุ฽ม เป็นการทดลองที่เราไม฽สามารถบอกผลที่แน฽นอนได฾ในแต฽ละครั้ง 

 แต฽สามารถบอกผลที่เกิดข้ึนทั้งหมดได฾  
2. เหตุการณแ  เป็นสถานการณแท่ีเราสนใจ หรือสิ่งที่เราสนใจในการทดลองสุ฽ม   
3. โอกาสของเหตุการณแ เป็นการใช฾ข฾อมูลประกอบการตัดสินใจ เพ่ือลงข฾อสรุปได฾อย฽าง 

สมเหตุสมผลว฽า เหตุการณแนั้นมีโอกาสเกิดขึ้นได฾หรือไม฽ อาจมีโอกาสเกิดขึ้นอย฽างแน฽นอน หรือมีโอกาส
เกิดขึ้นบ฾าง ซึ่งอาจเกิดขึ้นได฾มากหรือน฾อย หรือไม฽มีโอกาสเกิดขึ้นเลย  
 
โจทย์ตัวอย่าง  

ตัวอย่างที่ 1   ทดลองสุ฽มหยิบสลาก 1 ใบ 1 ครั้ง จากถุงที่บรรจุสลากที่เขียนหมายเลข 1- 8 ไว฾  
                  สลากละ 1 หมายเลข จงวิเคราะหแโอกาสของเหตุการณแที่หยิบได฾สลากที่มีหมายเลขเป็น 
                   จํานวนคู฽เปรียบเทียบกับสลากที่มีหมายเลขเป็นจํานวนคี่เป็นอย฽างไร 

แนวคิด         เนื่องจากโอกาสที่จะหยิบได฾สลากท่ีมีหมายเลขเป็นจํานวนคู฽ มี 4 เหตุการณแ  
        คือ 2 , 4 , 6 , 8 

         และโอกาสที่จะหยิบได฾สลากท่ีมีหมายเลขเป็นจํานวนคี่ มี 4 เหตุการณแ  
        คือ 1 , 3 , 5 , 7 

         ดังนั้น โอกาสที่จะหยิบได฾สลากท่ีมีหมายเลขเป็นจํานวนคู฽ เท฽ากับ โอกาสที่จะหยิบได฾ 
                   สลากท่ีมีหมายเลขเป็นจํานวนคี่ 
         ตอบ  โอกาสทีจ่ะหยิบได฾สลากท่ีมีหมายเลขเป็นจํานวนคู฽และจํานวนคี่มีเท฽ากัน 

ตัวอย่างที่ 2  ทดลองโยนลูกเตเา 1 ลูก 1 ครั้ง จงวิเคราะหแโอกาสของเหตุการณแที่ลูกเตเาขึ้นแต฾ม 
                 มากกว฽า 4 เปรียบเทียบกับลูกเตเาขึ้นแต฾มน฾อยกว฽า 4 เป็นอย฽างไร  

แนวคิด     เนื่องจากโอกาสที่ลูกเตเาจะขึ้นแต฾มมากกว฽า 4 มี 2 เหตุการณแ คือ 5 และ 6 
     และโอกาสที่ลูกเตเาจะขึ้นแต฾มน฾อยกว฽า 4 มี 3 เหตุการณแ คือ 1 , 2 และ 3 
     ดังนั้น  โอกาสที่ลูกเตเาจะขึ้นแต฾มมากกว฽า 4 เกิดข้ึนได฾น฾อยกว฽า โอกาสที่ลูกเตเา 
                 จะข้ึนแต฾มน฾อยกว฽า 4   
     ตอบ  โอกาสที่จะขึ้นแต฾มมากกว฽า 4 เกิดได฾น฾อยกว฽า ขึ้นแต฾มน฾อยกว฽า 4 
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ตัวอย่างที่ 3  แม฽ค฾าขายผลไม฾อยู฽ 3 ชนิด ได฾แก฽ แตงโม  ขนุน  และสาลี่  โดยแตงโมลูกละ 23 บาท   
                 ขนุนลูกละ 30 บาท ส฽วนสาลี่ลูกละ 12 บาท ถ฾าเมธาจะต฾องซื้อผลไม฾โดยใช฾เงิน 
                 อย฽างน฾อย 104 บาท แต฽ไม฽เกิน 115  บาท เขาจะซื้อผลไม฾ได฾กี่วิธี 

แนวคิด 
 กรณีที่ 1  ซื้อแตงโม  5  ลูก  เป็นเงิน  115  บาท พอดี 
  
 กรณีที่ 2 แตงโม  ขนุน  สาลี่  เหลือเงิน 
     0  ลูก  9  ลูก  7  บาท 
   0  ลูก  1  ลูก  7  ลูก  1  บาท  
     2  ลูก  4  ลูก  7  บาท          4 วิธี 
     3  ลูก  2  ลูก  1  บาท 
 

กรณีที่ 3 แตงโม  ขนุน  สาลี่  เหลือเงิน 
     0  ลูก  7  ลูก  8  บาท 
   0  ลูก  1  ลูก  5  ลูก  2  บาท 
     2  ลูก  2  ลูก  8  บาท          4  วิธ ี
     3  ลูก  0  ลูก  2  บาท 
 

กรณีที่ 4 แตงโม  ขนุน  สาลี่  เหลือเงิน 
     0  ลูก  5  ลูก  9  บาท 
   0  ลูก  1  ลูก  3  ลูก  3  บาท          3  วิธ ี
     2  ลูก  0  ลูก  9  บาท 
 

กรณีที่ 5 แตงโม  ขนุน  สาลี่  เหลือเงิน 
     0  ลูก  1  ลูก  9  บาท 
   3  ลูก  1  ลูก  3  ลูก  3  บาท          2  วิธ ี
      

กรณีที่ 6        ซื้อแตงโม 4  ลูก ขนุน   0  ลูก   สาลี่  1  ลูก   เหลือเงิน  11  บาท 
           รวม   =  1 + 4 + 4 + 3 + 2 +1  =   15   วิธี  

 ตอบ    เมธาจะซื้อผลไม฾ได฾  15 วิธี 
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แบบฝึกหัด ชุดที่ 7 (ค 5.2 ม.2/1)  

1.  กําหนดลูกบาศกแหกหน฾า ซึ่งเขียนหมายเลข 0 , 1 , 2 , 3 , 4 และ 5 ไว฾หน฾าละหนึ่งหมายเลข และ 
    โยนลูกบาศกแลูกนี้ 1 ครั้ง จงพิจารณาว฽าเหตุการณแต฽างๆ ต฽อไปนี้ เหตุการณแใดมีโอกาสเกิดขึ้น 
    อย฽างแน฽นอน มีโอกาสเกิดขึ้น หรือไม฽มีโอกาสเกิดขึ้นเลย 

1) หมายเลขบนหน฾าลูกบาศกแที่หงายขึ้นเป็นเลข 10 
2) หมายเลขบนหน฾าลูกบาศกแที่หงายขึ้นเป็นจํานวนคู฽ 
3) หมายเลขบนหน฾าลูกบาศกแที่หงายขึ้นเป็นเลข 5 
4) หมายเลขบนหน฾าลูกบาศกแที่หงายขึ้นเป็นจํานวนที่น฾อยกว฽า 7 

2.  มีบัตรตัวเลข 4 ใบ ซึ่งเขียนตัวเลข 1 , 2 , 2 และ 3 กํากับไว฾อย฽างละใบ นําบัตรตัวเลขทั้ง 4 ใบ   
    มาเรียงสลับที่ และมีข฾อกําหนดดังต฽อไปนี้ 
 ก.  ได฾หมายเลขท่ีมี 1 เป็นเลขโดดในหลักพัน 
 ข.  ได฾หมายเลขท่ีมี 2 เป็นเลขโดดในหลักพัน 
 ค.  ได฾หมายเลขท่ีมี 3 เป็นเลขโดดในหลักพัน 
    จงเปรียบเทียบโอกาสของเหตุการณแต฽อไปนี้ 

1) เหตุการณแ ก. กับเหตุการณแ ข. 
2) เหตุการณแ ก. กับเหตุการณแ ค. 
3) เหตุการณแ ข. กับเหตุการณแ ค. 

3.  ฟูาใสซื้อดินสอและปากกาเป็นเงิน 23 บาท เธอจ฽ายเงินเหรียญทั้งหมดโดยไม฽มีการทอน 
     จงตอบคําถามต฽อไปนี้ 

1) ถ฾าใช฾จํานวนเหรียญน฾อยที่สุดจะต฾องเป็นเหรียญชนิดใดบ฾าง 
2) ถ฾าใช฾จํานวนเหรียญมากที่สุดจะต฾องเป็นเหรียญชนิดใดบ฾าง 
3) ถ฾าฟูาใสใช฾เหรียญทั้งหมด 6 เหรียญ อยากทราบว฽าจะเป็นไปได฾หรือไม฽ ถ฾าเป็นไปได฾จะ

เป็นเหรียญใดได฾บ฾าง 
4) ถ฾าฟูาใสบอกว฽า เธอใช฾เหรียญทั้งหมด 8 เหรียญ อยากทราบว฽าจะเป็นไปได฾หรือไม฽ 

เพราะเหตุใด 
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ตัวช้ีวัดชั้นปี  ม.3/1    

หาความน฽าจะเป็นของเหตุการณแจากการทดลองสุ฽มที่ผลแต฽ละตัวมีโอกาสเกิดข้ึนเท฽าๆ กัน 
และใช฾ความรู฾เกี่ยวกับความน฽าจะเป็นในการคาดการณแได฾อย฽างสมเหตุสมผล 

สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 

1. ความน่าจะเป็น  คือ  จํานวนที่บอกให฾ทราบว฽าเหตุการณแท่ีเราสนใจ  มีโอกาสเกิดขึ้นมาก
น฾อยเพียงใด 
  เมื่อ S  แทนแซมเปิลสเปซ 
   E แทนเหตุการณแใด ๆ 

2. ค่าความน่าจะเป็นหาจาก   P(E)     =  

  เมื่อ P ( E ) คือ  ความน฽าจะของเหตุการณแ 
   n ( S ) คือ  จํานวนของเหตุการณแท้ังหมด 
   n ( E ) คือ  จํานวนของเหตุการณแท่ีเราสนใจ 

3. คุณสมบัติของความน่าจะเป็น 
a.  0 ≤ P (E) ≤ 1 
b.  P (E)  =  1   หมายความว฽า เหตุการณแนั้น ๆ มีโอกาสเกิดขึ้นแน฽นอน 
c.  P (E)  =  0   หมายความว฽า เหตุการณแนั้น ๆ ไม฽มีโอกาสเกิดขึ้นแน฽นอน 

4. เทคนิคคิดเร็วโดยการใช้สูตร  
หา  n (S)   =      เมื่อ  n  คือ  จํานวนเหรียญหรือจํานวนครั้งที่โยน 

   เช฽น 1  เหรียญ  n (S)   =     =     =   2 

    2  เหรียญ  n (S)   =     =     =   4 

3  เหรียญ  n (S)   =     =     =   8 

5. เทคนิคคิดเร็วโดยการใช้สูตร  
หา  n (S)   =      เมื่อ  n  คือ  จํานวนลูกเตเาหรือจํานวนครั้งที่โยน 

   เช฽น 1  ลูก  n (S)   =     =     =   6 

    2  ลูก  n (S)   =     =     =   36 

    3  ลูก  n (S)   =     =     =   216 
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6. กฎเกี่ยวกับความน่าจะเป็นที่ควรรู้ 
6.1  กฎการคูณ คือ เมื่อมีเหตุการณแตั้งแต฽ 2 เหตุการณแข้ึนไปกระทําต฽อเนื่องกัน    

 ให฾นําความน฽าจะเป็นของแต฽ละเหตุการณแมาคูณกัน 
6.2  กฎการบวก คือ เมื่อมีเหตุการณแตั้งแต฽ 2 เหตุการณแข้ึนไปกระทําไม฽ต฽อเนื่องกัน  

 ให฾นําความน฽าจะเป็นของแต฽ละเหตุการณแมาคูณกัน 
6.3  กฎการจัดหมู่ ถ฾ามีสิ่งของ n สิ่ง แต฽เลือกมาทีละ r  สิ่งจะได฾จํานวนวิธีในการ

เลือกทั้งหมด 

คือ    

โจทย์ตัวอย่าง  

ซื้อสลากกินแบ฽งรัฐบาลไว฾ 2 ฉบับ  โอกาสที่จะถูกเลขท฾าย 3 ตัวเป็นเท฽าไร 

 แนวคิด  S  =  { 000, 001, 002,…, 999}    n (S)  =  1000 

   E  =  { ถูกหนึ่งฉบับ, ถูกสองฉบับ }    n (E)  =  2 

        P (E)  =       =     =      
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แบบฝึกหัด ชุดที่ 8 (ค 5.2 ม.3/1)  

จงเลือกค าตอบที่ถูกที่สุดเพียงค าตอบเดียว 

1.  นักกีฬายิงปืนคนหนึ่งฝึกยิงปืนเข฾าเปูา โดยยิงจํานวน 3 นัด ในแต฽ละนัดคาดว฽าจะยิงถูกเปูาหรือ  
     พลาดเปูาโอกาสที่นักกีฬาคนนี้จะยิงถูกเปูา 2 ครั้ง มีค฽าตรงกับข฾อใด 

ก.             ค.            

ข.                ง.            

2.  ในการทอดลูกเตเา 2 ลูก พร฾อมกัน ความน฽าจะเป็นที่ทอดได฾แต฾มรวมกันเป็นเลขคี่ที่ไม฽เกิน 10    
    คือข฾อใด 

ก.             ค.            

ข.                ง.            

3.  ในการโยนเหรียญ 4 เหรียญหนึ่งครั้งความน฽าจะเป็นที่เหรียญทั้ง 4 จะข้ึนหน฾าเหมือนกันเท฽ากับ 
    ข฾อใด 

ก.             ค.            

ข.                   ง.            

4.  เลือกเลขจํานวนหนึ่งจากเลข 1, 2, 3,…, 30  ความน฽าจะเป็นที่จะได฾จํานวนเลข 4 หรือ 6  
    หารลงตัวเท฽ากับข฾อใด 

ก.             ค.            

ข.                   ง.            

5.  โยนลูกเตเา 2 ลูกพร฾อมกัน จงหาความน฽าจะเป็นที่ลูกเตเาลูกแรกให฾แต฾มมากกว฽าหรือเท฽ากับลูกที่ 2 

ก.             ค.            

ข.                   ง.            
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มาตรฐาน  ค 5.3   ใช้ความรู้เกี่ยวกับสถิติและความน่าจะเป็นช่วยในการตัดสินใจและแก้ปัญหา 
 
ตัวช้ีวัดชั้นปี  ม.3/1    

ใช฾ความรู฾เกี่ยวกับสถิติและความน฽าจะเป็นประกอบการตัดสินใจในสถานการณแต฽างๆ         

สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 
 1.  ค฽ากลางของข฾อมูล 

  1.1  ค฽าเฉลี่ยเลขคณิต       =     

  1.2  ค฽าเฉลี่ยเลขคณิตถ฽วงน้ําหนัก  คือ  ค฽าเฉลี่ยเลขคณิตของข฾อมูลซึ่งมีความสําคัญ
ไม฽เท฽ากัน 

      ค฽าเฉลี่ยเลขคณิตถ฽วงน้ําหนัก    =     

 1.3  ค฽าเฉลี่ยเลขคณิตรวม คือ ค฽าเฉลี่ยเลขคณิตของข฾อมูลหลายกลุ฽ม ซึ่งแต฽ละกลุ฽ม
มีค฽าเฉลี่ยเลขคณิตหรือจํานวนข฾อมูลไม฽เท฽ากัน 

       ค฽าเฉลี่ยเลขคณิตรวม    =    

1.4  ค฽ามัธยฐาน  คือ  ข฾อมูลซึ่งอยู฽ในตําแหน฽งกลางเมื่อทําการเรียงข฾อมูลจากมาก 
ไปหาน฾อยหรือจากน฾อยไปหามาก 

1.5  ฐานนิยม  คือ ข฾อมูลที่มีความถี่สูงสุด หรือ ข฾อมูลที่ซ้ํากันมากที่สุด ถ฾าข฾อมูลที่มี 
ความถีม่ากท่ีสุดมี 2 จํานวน ให฾ตอบ 2 จํานวน แต฽ถ฾ามากกว฽า 2 จํานวน ให฾ถือว฽าข฾อมูลชุดนั้นไม฽มี
ฐานนิยม   

 2.  ค฽าความน฽าจะเป็นหาได฾จาก  P(E)     =  

   เมื่อ P( E ) คือ  ความน฽าจะของเหตุการณแ 
    n( S ) คือ  จํานวนของเหตุการณแท้ังหมด 
    n( E ) คือ  จํานวนของเหตุการณแท่ีเราสนใจ 

 3.  ค฽าคาดหมาย     =    (ผลตอบแทน ความน฽าจะเป็นที่จะเกิดเหตุการณแ) + 
             (ผลตอบแทน ความน฽าจะเป็นที่จะไม฽เกิดเหตุการณแ) 
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โจทย์ตัวอย่าง 
 
ตัวอย่างที่ 1  เงินเก็บในรอบสัปดาหแเป็น  6, 9, 13, 15, 7, 2  และ X  บาท  ตามลําดับ  สัปดาหแนั้น          
                 ค฽าเฉลี่ยเลขคณิตของเงินเก็บเท฽ากับ 11  บาท  X  เท฽ากับกี่บาท 

       แนวคิด   ค฽าเฉลี่ยเลขคณิต      =     

                11      =     

                11      =    

           52 + X      =     77 

                  X      =     25 

                    ตอบ    X  เท฽ากับ  25  บาท 

ตัวอย่างที ่2   ผลสอบและจํานวนหน฽วยกิตเป็นดังนี้ 
วิชา ผลสอบ หน฽วยกิต 

คณิตศาสตรแ 3 3 
ภาษาไทย 2 1 

วิทยาศาสตรแ 4 2 
ภาษาอังกฤษ 4 1.5 

         คะแนนเฉลี่ยเป็นเท฽าไร 
แนวคิด   
เนื่องจากหน฽วยกิตของแต฽ละวิชาไม฽เท฽ากัน   
ดังนั้นคะแนนเฉลี่ยจึงเป็นค฽าเฉลี่ยเลขคณิตถ฽วงน้ําหนัก 

                  ค฽าเฉลี่ยเลขคณิตถ฽วงน้ําหนัก      =    

        =       

                          =    

                          =     3.33 
ตอบ    คะแนนเฉลี่ยเท฽ากับ  3.33 
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ตัวอย่างที่ 3  เจ฾าของที่ดินสามรายมีที่ดินเฉลี่ย 36 ไร฽ เจ฾าของที่ดินรายแรกมีที่ดิน 22 แปลง  
                 พ้ืนที่เฉลี่ยแปลงละ 20 ไร฽ เจ฾าของที่ดินรายที่สองมีที่ดิน 18 แปลง พ้ืนที่เฉลี่ยแปลงละ    
                 80 ไร฽ เจ฾าของที่ดินรายที่สามมีที่ดิน 40 แปลง พ้ืนที่เฉลี่ยแปลงละกี่ไร฽ 

       แนวคิด   

36   =    

  36   =    

  2,880   =   1,880 +  

                               =    1,000 

       พ้ืนที่เฉลี่ย     =     25 

       ตอบ  เจ฾าของที่ดินรายที่สามมีพ้ืนที่เฉลี่ยแปลงละ  25  ไร฽ 

ตัวอย่างที่ 4  ข฾อมูลชุดหนึ่งเรียงจากน฾อยไปมาก  ดังนี้  10 , 20 , 30 , a , b , 60 , 90 , 120   
                 ถ฾าฐานนิยมมีเพียงค฽าเดียวเป็น 30  และมัธยฐานเป็น 35 แล฾วค฽าเฉลี่ยเลขคณิต         
                 ของข฾อมูล 21 , 22 , 33 , 34 , a + 5 , b + 6 , 67 , 68 , 69 , 150   
                 มีค฽าเท฽าใด 
                แนวคิด  

     จากข฾อมูล  ฐานนิยมมีค฽าเดียวเป็น  30     ฉะนั้น           a    =    30 

         มัธยฐานเป็น  35     จะได฾           =    35 

                             30 +  b      =    70 

                                      b      =     40 

       ค฽าเฉลี่ยของข฾อมูล    =     

                                                   =      

                       =     54.5     

       ตอบ    มีค฽าเฉลี่ยเท฽ากับ  54.5 
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ตัวอย่างที่ 5  โยนเหรียญ 1 เหรียญ ถ฾าออกหัวจะได฾เงิน 1 บาท ออกก฾อยจะเสียเงิน 2 บาท นากเอ      
                 เลือกออกหัวซึ่งมีค฽าคาดหมายเท฽าไร 
        แนวคิด 

          ความน฽าจะเป็นที่จะออกหัว  
2

1  ผลตอบแทนเป็น  +1  บาท 

   ความน฽าจะเป็นที่จะออกหัว  
2

1  ผลตอบแทนเป็น  -2  บาท 

   ค฽าคาดหมาย  =  5.0
2

1
2

2

1
1 

















  บาท 

   ดังนั้น  ค฽าคาดหมายที่จะได฾เงินรางวัลเป็น  -0.5  บาท 
   ตอบ  การโยนเหรียญแต฽ละครั้งจะเสียเงิน  0.5  บาท 
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แบบฝึกหัด ชุดที่ 9 (ค 5.3 ม.3/1)  

ตอนที่ 1  จงเลือกค าตอบที่ถูกที่สุดเพียงค าตอบเดียว 

1.  ข฾อมูลชุดหนึ่งคือ 5, 8, x, 8, 7, 14  ถ฾าค฽าเฉลี่ยเลขคณิตเท฽ากับ 9  แล฾ว x มีค฽าเท฽ากับข฾อใด 
ก.         8     ค.           9 
ข.         10        ง.           12 

2.  นักเรียนห฾อง 1 มีจํานวน 25  คน ค฽าเฉลี่ยคะแนนสอบวิชาคณิตศาสตรแเป็น 30 คะแนน          
    ส฽วนนักเรียนห฾อง 2 มีจํานวน 35 คน มีค฽าเฉลี่ยเป็น 40 คะแนน จงหาค฽าเฉลี่ยของคะแนนสอบ 
    วิชาคณิตศาสตรแของนักเรียนทั้ง 2 ห฾องเป็นเท฽าไร 

ก.         33.35     ค.           35 : 83 
ข.         37.05       ง.            39 : 08 

3.  คนกลุ฽มหนึ่งเป็นชาย 6 คน หญิง 4 คน ถ฾าผู฾ชายทุกคนมีอายุ 30 ปี เท฽ากันหมด และผู฾หญิงมีอายุ  
    25 ปีเท฽ากัน ถามว฽าอายุเฉลี่ยของคนกลุ฽มนี้เป็นเท฽าใด 

ก.          28     ค.           26 
ข.          25        ง.           30 

4.  ห฾องเรียนห฾องหนึ่งมีนักเรียนชายสูงโดยเฉลี่ย 172 เซนติเมตร ส฽วนนักเรียนหญิงเฉลี่ยสูง          
    152 เซนติเมตร ถ฾านักเรียนห฾องนี้เฉลี่ยสูง 160 เซนติเมตร อัตราส฽วนจํานวนนักเรียนชายต฽อ 
    จํานวนนักเรียนหญิงเป็นเท฽าใด 

ก.         2 : 3     ค.           3 : 2 
ข.         1 : 2         ง.           1 :  3 

5.  นักเรียนคนหนึ่งสอบคณิตศาสตรแครั้งที่ 1 ได฾ 40 คะแนน ครั้งที่ 2 ได฾ 45 คะแนน จะต฾องสอบ  
    ครั้งที่ 3 ให฾ได฾กี่คะแนนจึงจะได฾ค฽าเฉลี่ยเลขคณิตของคะแนนสอบเป็น 42 คะแนน 

ก.       41   คะแนน    ค.           42   คะแนน 
ข.       43   คะแนน       ง.           44   คะแนน 

6.  คะแนนสอบคณิตศาสตรแ 10 คน เป็นดังนี้ 15, 18, 10, 12, 15, 14, 2, 8, 12, 14  
    ข฾อใดต฽อไปนี้ถูกต฾อง 

ก.      ค฽าเฉลี่ยเลขคณิต คือ 12   ค.           ฐานนิยม คือ 12 
ข.      ค฽ามัธยฐาน คือ 12      ง.           ถูกทุกข฾อ 
 
 
 



                        คณิตพิชิต O-NET               ช่วงช้ันที่ 3 198 

7.  ถ฾ามีข฾อมูล 8, 2a, 12, 14, 2b, 20 มีค฽าเฉลี่ยเลขคณิตเท฽ากับ 14 และมีฐานนิยมเท฽ากับ 
    ค฽าเฉลี่ยเลขคณิต แล฾วจงหาค฽าเฉลี่ยของ a และ b 

ก.         7.0     ค.           7.5 
ข.         8.0        ง.            8.5 

8.  เด็กกลุ฽มหนึ่งอายุ 9, 12, 10, 14 ปี และมีแฝดอีก 3 คนรวมอยู฽ด฾วย อายุเฉลี่ยเด็กกลุ฽มนี้ 12 ปี  
    เด็กแฝดอายุคนละกี่ปี 

ก.         11  ปี     ค.           12  ปี 
ข.         13  ปี       ง.            14  ปี 

9.  น้ําหนักเฉลี่ยของเด็กกลุ฽มหนึ่งซึ่งมี 5 คน เป็น 30 กิโลกรัม แล฾วเมื่อนําเด็กอีกคนมาเพ่ิมทําให฾ 
    ค฽าเฉลี่ยของน้ําหนักเฉลี่ยของเด็กกลุ฽มนี้เป็น 40 กิโลกรัม แล฾วนําหนักของเด็กท่ีมาเพ่ิมหนักเท฽าไร 

ก.         75  กิโลกรัม    ค.           80  กิโลกรัม 
ข.         85  กิโลกรัม       ง.           90  กิโลกรัม 

10.  นักเรียนกลุ฽มแรกจํานวน 5 คน มีเงินเก็บเฉลี่ย 12 บาท นักเรียนกลุ฽มสองจํานวน 8 คน  
      มีเงินเก็บเฉลี่ย 20 บาท นักเรียนกลุ฽มที่สามจํานวน 6 คนมีเงินเก็บเฉลี่ย 14 บาท  
      นักเรียนทั้งหมดมีเงินเก็บเฉลี่ยกี่บาท 

ก.         15   บาท    ค.           15.5   บาท 
ข.         16   บาท       ง.           16.5   บาท 

ตอนที่  2  จงตอบค าถามต่อไปนี้ 
1.  เกมสแปาเปูาวงล฾อภาษาอังกฤษ  A – Z  กําหนดเงื่อนไขดังนี้ 
  1)  ปาถูกตัวอักษรไม฽ได฾เงินรางวัล 
  2)  ปาถูกตัวสระได฾เงิน  10  บาท 
    การปาเปูาแต฽ละครั้งเสียเงิน  2  บาท  ควรเล฽นเกมสแนี้หรือไม฽ 

2.  การทําธุรกิจมีโอกาสประสบความสําเร็จ  0.65  ถ฾าประสบความสําเร็จจะได฾กําไร  400,000  บาท       
    ถ฾าประสบความล฾มเหลวจะขาดทุน  550,000  บาท  ควรทําธุรกิจนั้นหรือไม฽ เพราะอะไร 

3.  นาย ก มีลูก  3 คน  เล฽นพนันกับนาย ข  ดังนี้ 
   -  ถ฾านาย ก  มีลูกชาย 3 คน ได฾เงิน  10,000  บาท 
  -  ถ฾านาย ก  มีลูกชาย 2 คน ได฾เงิน  4,000  บาท 
  -  ถ฾านาย ก  มีลูกชาย 1 คน ได฾เงิน  2,000  บาท 
  -  ถ฾านาย ก  ไม฽มีลูกชาย เสียเงิน  12,000  บาท 
     นาย ข  ควรจะรับพนันนาย ก  หรือไม฽  เพราะเหตุใด 
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ตัวช้ีวัดชั้นปี ม.3/2    

อภิปรายถึงความคลาดเคลื่อนที่อาจเกิดข้ึนได฾ จากการนําเสนอข฾อมูลทางสถิติ 

สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 

 1.  ความคลาดเคลื่อนในการใช฾สถิติอาจเกิดขึ้นได฾ในทุกข้ันตอนของการดําเนินการทางสถิติ 
เริ่มตั้งแต฽การเก็บรวบรวมข฾อมูล การนําเสนอข฾อมูล การวิเคราะหแข฾อมูล ตลอดจนถึงการแปล 
ความหมาย 
 2.  การเก็บรวบรวมข฾อมูล อาจได฾ข฾อมูลที่ไม฽ตรงกับข฾อเท็จจริง มีความลําเอียงในการเก็บ
รวบรวมข฾อมูล หรือมีข฾อผิดพลาดในการบันทึกข฾อมูล 
 3.  การนําเสนอข฾อมูล อาจมีการนําเสนอข฾อมูลผิดความเป็นจริงหรือนําเสนอข฾อมูลแล฾วทําให฾
ผู฾ใช฾เกิดการเข฾าใจผิด 
 4.  การวิเคราะหแข฾อมูล อาจมีการใช฾สถิติท่ีไม฽เหมาะสมกับข฾อมูล เช฽น ในชุดของข฾อมูลที่ควร
ใช฾มัธยฐานเพื่อบอกค฽ากลาง แต฽กลับใช฾ค฽าเฉลี่ยเลขคณิต 
 5.  การแปลความหมาย อาจมีการอ฽านข฾อมูลที่นําเสนอผิดความจริงหรือมีการตีความเกิน
ความเป็นจริง 

โจทย์ตัวอย่าง 

 ให฾นักเรียนพิจารณาสถานการณแต฽อไปนี้ แล฾วอธิบายว฽า ข฾อมูลจากแต฽ละสถานการณแมีความ
น฽าเชื่อถือมากน฾อยเพียงไร 

สถานการณ์ 1  สถาบันแห฽งหนึ่งต฾องการตรวจสอบว฽ายาสีฟันที่บริษัทแห฽งหนึ่งผลิตจําหน฽าย 
                   ช฽วยปูองกันฟันผุได฾จริงหรือไม฽ จึงทําการสํารวจโดยสอบถามจากผู฾ใช฾ยาสีฟันนี้  
                   1,000 คน ว฽าหลังใช฾ยาสีฟันแล฾วมีฟันผุหรือไม฽ 

แนวการตอบ   ไม฽น฽าเชื่อถือ เนื่องจาก การกําหนดและเลือกกลุ฽มตัวอย฽างยังไม฽ชัดเจน 
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แบบฝึกหัด ชุดที่ 10 (ค 5.3 ม.3/2) 

ค าชี้แจง     ให฾นักเรียนพิจารณาสถานการณแต฽อไปนี้ แล฾วอธิบายว฽า ข฾อมูลจากแต฽ละสถานการณแ 
                มีความน฽าเชื่อถือมากน฾อยเพียงไร 

สถานการณ์ 1 
บริษัทผลิตแชมพูสระผมยี่ห฾อหนึ่ง ต฾องการโฆษณาเพ่ือให฾ผู฾บริโภคเชื่อว฽า แชมพูท่ีตนผลิต 
ทําให฾ผมนุ฽ม สลวย สวยงาม จึงจัดให฾มีการประกวดและทดสอบผมของหญิงสาวที่ใช฾แชมพู
ยี่ห฾อต฽าง ๆ ด฾วยการให฾ชายหนุ฽มใช฾มือสัมผัสว฽าผมนุ฽ม สลวย สวยงามเพียงใด แล฾วอ฾างว฽า 
ผู฾ชนะใช฾แชมพูท่ีตนผลิต 

ตอบ   ………………………………………………………………….. 

สถานการณ์ 2   
สถาบันทางการศึกษาแห฽งหนึ่งต฾องการตรวจสอบความเห็นของประชาชนเกี่ยวกับปัญหา
มอเตอรแไซคแซิ่ง จึงทําการสํารวจโดยให฾นักศึกษาไปสุ฽มสัมภาษณแความเห็นของคนท่ัวไปที่รู฾จัก 
โดยใช฾แบบสอบถามชนิดเลือกคําตอบจากข฾อความท่ีกําหนดให฾ 

ตอบ   …………………………………………………………………. 

สถานการณ์ 3   
คณะกรรมการอาหารและยา กระทรวงสาธารณสุขได฾สุ฽มเก็บข฾อมูลการใช฾สารฟอกขาว 
ในอาหารที่คนบริโภคในตลาดสดและร฾านค฾าทั่วไป พบว฽ามีอาหารหลายชนิด เช฽น หน฽อไม฾ 
เห็ดหูหนูขาวและน้ําตาลมะพร฾าว มีปริมาณสารฟอกขาวเกินกําหนดที่ประกาศอนุญาตไว฾ 

ตอบ   …………………………………………………………………   

สถานการณ์ 4   
บริษัทผลิตรถยนตแแห฽งหนึ่ง ต฾องการโฆษณาให฾ประชาชนเชื่อว฽ารถยนตแที่บริษัทผลิตประหยัด
น้ํามัน จึงจัดให฾มีการทดสอบขับรถยนตแจากจังหวัดสงขลาถึงจังหวัดเชียงราย แล฾วอ฾างว฽า 
เติมน้ํามันเต็มถังเพียงครั้งเดียวจะสามารถแล฽นได฾ตลอดเส฾นทาง 

ตอบ   ………………………………………………………………… 
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สาระที่ 6  ทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์ 

 
 
มาตรฐาน ค 6.1  มีความสามารถในการแก้ปัญหา การให้เหตุผล การสื่อสาร การสื่อความหมาย 

  ทางคณิตศาสตร์และการน าเสนอ การเชื่อมโยงความรู้ต่าง ๆ ทางคณิตศาสตร์ 
  และเชื่อมโยงคณิตศาสตร์กับศาสตร์อื่น ๆ และมีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์ 

 

ตัวชี้วัดชั้นป ี

1.  ใช฾วิธีการที่หลากหลายแก฾ปัญหา (ค 6.1 ม.3/1) 

2.  ใช฾ความรู฾ ทักษะ และกระบวนการทางคณิตศาสตรแและเทคโนโลยีในการแก฾ปัญหา       
ในสถานการณแต฽าง ๆ ได฾อย฽างเหมาะสม (ค 6.1 ม.3/2) 

3.  ให฾เหตผุลประกอบการตัดสินใจ และสรุปผลได฾อย฽างเหมาะสม (ค 6.1 ม.3/3) 

4.  ใช฾ภาษาและสัญลักษณแทางคณติศาสตรแในการสื่อสาร การสื่อความหมาย และการ 

นําเสนอได฾อย฽างถูกต฾องและชัดเจน (ค 6.1 ม.3/4) 

5.  เชื่อมโยงความรู฾ต฽าง ๆ ในคณติศาสตรแและนําความรู฾ หลักการ กระบวนการทาง 

คณิตศาสตรแไปเชื่อมโยงกับศาสตรแอื่น ๆ (ค 6.1 ม.3/5) 

  6.  มีความคิดริเริ่มสร฾างสรรคแ (ค 6.1 ม.3/6) 
 
สิ่งท่ีนักเรียนต้องรู้ 

1.  สมบัติของรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก (Property of the right triangle)  
  ถ฾าABC เป็นรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก โดยมีมุม A เป็นมุมฉาก ดังรูป  
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  จะได฾ว฽า   a2 = b2+ c2 

  และเม่ือกําหนด B เป็นมุมใดๆ  
  เรียก    a  ว฽าด฾านตรงข฾ามมุมฉาก  
  เรียก    b  ว฽าด฾านตรงข฾ามมุม  
  เรียก    c  ว฽าด฾านประชิดมุม  

2.  ความคล้าย (Similarity)  
  รูปสามเหลี่ยมสองรูปคล฾ายกัน ก็ต฽อเมื่อ สามเหลี่ยมสองรูปนั้นมีขนาดของมุมเท฽ากัน เป็น
คู฽ๆ สามคู฽ เขียนแทนด฾วยสัญลักษณแ   

สมบัติของสามเหลี่ยมที่คล฾ายกัน  
 
 
 
 
 
 
  1)  สามเหลี่ยมสองรูปคล฾ายกัน จะมีด฾านที่สมนัยกันเป็นสัดส฽วนกัน  
   จากรูป ถ฾าABCDEF แล฾ว  

  2)  สามเหลี่ยมสองรูปคล฾ายกันจะมีมุมที่สมนัยกันมีขนาดเท฽ากัน  
   จากรูป  , ,  

3.  ความรู้เกี่ยวกับตรีโกณมิติ  
 
 
 
 

 กําหนดให฾ ABC เป็นรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก มี  = 90o 

   ไซนแของ A (sin A ) =   =  

 
   โคไซนแของ A (cos A ) =   =  
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   ไซนแของ A (sin A ) =   =  

การหาฟังก์ช่ันของมุม 30o, 45o, 60o 

 
 
 
  
 
 
 

  
 
 กําหนดให฾ ABC เป็น ด฾านเท฽า ซึ่งมีความยาวด฾านละ 2 หน฽วย ลากเส฾นแบ฽งครึ่ง  
มุมยอด A มาตั้งฉากกับฐาน BC จะได฾ABD เป็น มุมฉากที่มี  เป็นมุมฉาก และมี  

AB = 2 หน฽วย , BD= 1 หน฽วย 
 จากสมบัติของสามเหลี่ยมมุมฉาก 
  AD2  = AB2 – BD2 

   = 22 -12 
   = 3 

    AD =   หน฽วย 

จากรูป = 30o ,  = 60o ,  = 90o 

ดังนั้น  sin     = sin 30o  =  =  

          cos  = cos 30o  =  =  

tan  = tan 30o  =  =   =  

sin    = sin 60o  =  =  

          cos  = cos 60o  =  =  

tan  = tan 60o  =  =   =  
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กําหนดให฾ ABC เป็นหน฾าจั่วมี  = 90o ดังนั้น  =     =  45o   

และถ฾า BC = BA = 1 หน฽วย แล฾ว     AC2     = BC2 + BA2 
             = 12 +12 
            = 2 

               AC   =       หน฽วย 

ดังนั้น  sin     = sin 45o  =  =  =  

          cos  = cos 45o  =  =  =  

tan  = tan 45o  =  =   = 1 

4.  มุมเงย และมุมก้ม 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
มุมเงย (angle of elevation) หมายถึง มุมที่วัดจากแนวระดับ (สายตา) ขึ้นไป คือ  
มุมก฾ม (angle of depresion) หมายถึง มุมที่วัดจากแนวระดับ (สายตา) ลงไป คือ  
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5.  สูตรตรีโกณมิติ 
cosec A =     

sec A  =     

cot A  =     

tan A  =  

cot A  =   

sin2A + cos2A  = 1 
sec2A – tan2A  = 1 
cosec2 A –cot2A = 1 

   sinA  cosec A  = 1 

   cosA  sec A  = 1 
   tanA  cot A  = 1 
 
โจทย์ตัวอย่าง 
ตัวอย่างที่ 1  กําหนดให฾ cos A =   จงหา sin A และ tan A 

แนวคิด    จาก  cos A  =      

 
 
 
 
 
 
 

   
  CB2    =    AC2 – AB2 
    =    52 - 32 
    =    25 – 9 
    =     16 

  CB  =    4 
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  ตอบ  sinA       =   =  

    tanA      =   =    

ตัวอย่างที่ 2  ถ฾า 3tanA = 4 จงหาค฽าของ 2cotA – 5cosA + sinA 

แนวคิด  3tanA = 4   tanA =  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
   AC2       =   AB2 + BC2 
              =   32+ 42 
              =   9+16 
              =   25 
   AC       =   5 
2cotA – 5cosA + sinA = 2*  - 5cosA + sinA 

             = 2*  - 5*  +  

             = 2*  - 5*  +  

             =  - 3 +  

             =  

            =   

  ตอบ       
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ตัวอย่างที่ 3  จงหาค฽าของ tan245 * sin60o * tan30o * tan260o 

แนวคิด    tan245 * sin60o * tan30o * tan260o  
     =    12 *    *  *   

     =    1 *  * 3 

     =       

  ตอบ       

ตัวอย่างที่ 4  จงหาค฽าของ cos60o – tan245o +  tan230o + cos230o – sin30o 

แนวคิด        cos60o – tan245o +  tan230o + cos230o – sin30o  

     =     12 + +  -  

     =     1 +   +  -  

     =      

     =      

     =     0      
  ตอบ     0 

ตัวอย่างที่ 5  จงหาค฽าของ x จากสมการ cos x =  เมื่อ 0o< x < 90o 

แนวคิด  cos x    =   

  cos x    = cos 30o 

  x        = 30o  

  ตอบ     30o  
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ตัวอย่างที่ 6  ชาย 2 คนอยู฽ห฽างจากตึกหลังหนึ่งซึ่งสูง 97 ฟุต ทั้งสองวัดมุมเงยของตึกได฾ 30o  
          และ 45o ตามลําดับ ชาย 2 คนนี้อยู฽ห฽างกันก่ีฟุต 

แนวคิด  
 
 
 
 
 
 

   tan 30o   =    

       =     

   DB    =   97 x   

       =    97 x 1.732 
       =   168  ฟุต 
 
   tan 45o   =     

   1    =     

   CB    =   97  ฟุต 

  ดังนั้น  DC   = 168 – 97 
       = 71  ฟุต   
ตอบ  ชายทั้งสองคนอยู฽ห฽างกัน  71 ฟุต 
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แบบฝึกหัด  

จงตอบค าถามต่อไปนี้ 

1.  นายกล฾าหาญ ยืนห฽างจากตึกหลังหนึ่ง 165 เมตร สังเกตเห็นยอดตึกเป็นมุมเงย 30° เมื่อเขาเดิน 
    ไปอีกระยะหนึ่งแล฾วสังเกตเห็นยอดตึกหลังเดิมเป็นมุมเงย 45° อยากทราบว฽า เขาเดินเข฾าไปอีก  
    ประมาณก่ีเมตร (กําหนดให฾     0.577)   

 ตอบ   ……………………………………………………………………. 

2.  นายศักดิ์ชาย สูง 5 ฟุต ยืนอยู฽ห฽างเสาโทรเลข 14 ฟุต มองดูยอดเสาโทรเลขเป็นมุมเงย 72°  
    เสาโทรเลขสูงกี่เมตร (กําหนดให฾ tan 72° = 3.078)   

ตอบ   ……………………………………………………………………. 

3.  นายภักด ียืนอยู฽กลางสนาม สังเกตเห็นยอดเสาธงเป็นมุมเงย 30° ถ฾าเขาเดินไปหาเสาธงอีก  
    50 เมตร เขาสังเกตเห็นยอดเสาธงเป็นมุมเงย 45° ถ฾า นายภักดีสูง 160 เซนติเมตร เสาธง 
    สูงกี่เมตร (กําหนดให฾    1.732)   

ตอบ   ……………………………………………………………………. 

4.  เงาของเสาโทรเลขต฾นหนึ่ง ยาว 15 ฟุต เมื่อมุมเงยของดวงอาทิตยแเป็น 58° จงหาความยาวของ   
    เงาเสาโทรเลขตนนี้ เมื่อมุมเงยเป็น 27° (กําหนดให฾ tan 58° = 1.6 และ tan 27° = 0.5)  

 ตอบ   ……………………………………………………………………. 

5.  เสาไฟฟูาสองต฾นสูงเท฽ากัน อยู฽ห฽างกัน 100 ฟุต ชายคนหนึ่งยืนอยู฽ ณ จุดหนึ่งระหว฽างเสาไฟ      
    สองต฾นนี้ บนแนวเสาต฾นเดียวกันกับโคนเสาไฟฟูาทั้งสองต฾น เขามองดูยอดเสาไฟฟูาเป็นมุมเงย 30°   
    และ 60° จงหาว฽าเขายืนอยู฽ห฽างจากเสาไฟฟูาต฾นแรกก่ีฟุต  

 ตอบ   ……………………………………………………………………. 
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กิจกรรมพัฒนาทักษะกระบวนการทางคณิตศาสตร์ 

การสร฾างองคแความรู฾ทางคณิตศาสตรแจําเป็นต฾องอาศัยทักษะกระบวนการทางคณิตศาสตรแ
ด฾านต฽าง ๆ ได฾แก฽ การแก฾ปัญหา การให฾เหตุผล การสื่อความหมายทางคณิตศาสตรแ การนําเสนอ  
การเชื่อมโยงและความคิดริเริ่มสร฾างสรรคแ เพ่ือให฾นักเรียนได฾เห็นกระบวนการทางคณิตศาสตรแ 
อย฽างชัดเจน จึงจําเป็นต฾องให฾นักเรียนได฾เรียนรู฾และฝึกฝนการใช฾ทักษะกระบวนการทางคณิตศาสตรแ
ด฾านต฽าง ๆ ผ฽านการแก฾ปัญหาที่หลากหลาย อันจะทําให฾เกิดความคิดสร฾างสรรคแและสามารถนําไป
ประยุกตแใช฾ได฾ดียิ่งขึ้น 

 

 

กิจกรรมชุดที่ 1 
 
วรพลมีดินสออยู฽จํานวนหนึ่ง ที่จะนําไปแจกให฾เด็ก ๆ ถ฾าแจก
ให฾เด็กคนละ 3 แท฽ง จะเหลือดินสออยู฽ 1 แท฽ง ถ฾าแจกให฾เด็ก
คนละ 4 แท฽ง จะเหลือดินสออยู฽ 3 แท฽งและ ถ฾าแจกให฾เด็กคน
ละ 5 แท฽ง จะเหลือดินสออยู฽ 4 แท฽งจงหาว฽าบวรมีดินสออยู฽
อย฽างน฾อยกี่แท฽ง ? 

 
ให้นักเรียนพิจารณาปัญหาข้างต้นแล้วตอบค าถามต่อไปนี้ 

1. จากเงื่อนไขในโจทยแ นักเรียนคิดว฽าควรเริ่มพิจารณาจากดินสอกี่แท฽ง เพราะเหตุใด ? 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

2. นักเรียนคิดว฽าจะต฾องใช฾ความรู฾เรื่องใดในการแก฾ปัญหานี้ ? 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

3. นักเรียนมีแนวคิดและมีรูปแบบการนําเสนอให฾เห็นกระบวนการแก฾ปัญหานี้อย฽างไร ? 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

มอียู่เท่าไร . . . ? 
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นักเรียนอาจหาคําตอบของปัญหาข฾างต฾นได฾จากหลายแนวคิด ต฽อไปนี้เป็นแนวคิดหนึ่งที่แก฾ปัญหาโดย
ใช฾วิธีการแจงนับและใช฾ความรู฾เกี่ยวกับการหาร 
 
4. ให฾นักเรียนทํากิจกรรมและตอบคําถามต฽อไปนี้ 

1) เขียนจํานวนดินสอเริ่มจาก 9 แท฽ง แล฾วเพ่ิมขึ้นทีละ 1 แท฽ง และหารแต฽ละจํานวนที่ได฾ด฾วย 3, 4 
และ 5 ตามลําดับ แล฾วบันทึกคําตอบลงในตารางต฽อไปนี้ จนได฾จํานวนดินสอที่เป็น คําตอบของปัญหา 

 

จ านวนดินสอ (แท่ง) 
เศษท่ีได้จากการหารจ านวนดินสอด้วยตัวหาร 

ตัวหาร 3 ตัวหาร 4 ตัวหาร 5 
9 0 1 4 

    
    
    
 
2) จากตาราง วรพลจะต฾องมีดินสออย฽างน฾อยกี่แท฽ง ? 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

3) นักเรียนตรวจสอบได฾อย฽างไรว฽า คําตอบในข฾อ 2) เป็นจริง จงอธิบาย 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 
 
5. เพ่ือเป็นการปรับปรุงแนวคิดการแก฾ปัญหาในข฾อ 4 ให฾นักเรียนตอบคําถามต฽อไปนี้ 

1) จากเงื่อนไขท่ีว฽า “ถ฾าแจกให฾เด็กคนละ 3 แท฽ง จะเหลือดินสออยู฽ 1 แท฽ง” นักเรียนคิดว฽าวรพลจะมี
จํานวนดินสอเป็นจํานวนคู฽ได฾หรือไม฽ เป็นจํานวนคี่ได฾หรือไม฽ เพราะเหตุใด ? 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

 



                        คณิตพิชิต O-NET               ช่วงช้ันที่ 3 212 

2) จากเงื่อนไขท่ีว฽า “ถ฾าแจกให฾เด็กคนละ 4 แท฽ง จะเหลือดินสออยู฽ 3 แท฽ง” นักเรียนคิดว฽าวรพลจะมี
จํานวนดินสอเป็นจํานวนคู฽ได฾หรือไม฽ เป็นจํานวนคี่ได฾หรือไม฽ เพราะเหตุใด ? 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

3) จากเงื่อนไขท่ีว฽า “ถ฾าแจกให฾เด็กคนละ 5 แท฽ง จะเหลือดินสออยู฽ 4 แท฽ง” นักเรียนคิดว฽าวรพล 
จะมีจํานวนดินสอเป็นจํานวนคู฽ได฾หรือไม฽ เป็นจํานวนคี่ได฾หรือไม฽ เพราะเหตุใด ? 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 
4 ) จากคําตอบในข฾อ 1) ถึง 3) นักเรียนคิดว฽า วรพลจะมีดินสอเป็นจํานวนคี่ใช฽หรือไม฽ เพราะเหตุใด ? 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

5) ให฾นักเรียนเติมจํานวนดินสอในตารางดังตัวอย฽าง จนได฾จํานวนดินสอที่เป็นคําตอบของปัญหา 

 

จ านวนดินสอ (แท่ง) 
เศษท่ีได้จากการหารจ านวนดินสอด้วยตัวหาร 

ตัวหาร 3 ตัวหาร 4 ตัวหาร 5 
9 0 1 4 

    
    
    
 
6) บวรมีดินสออย฽างน฾อยกี่แท฽ง ? 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 
จากกิจกรรมข฾างต฾น จะทราบว฽า บวรมีดินสออย฽างน฾อย………………แท฽ง และสามารถตรวจคําตอบได฾
ว฽า เป็นจริงตามเงื่อนไขโจทยแ ดังนี้ 
………… ÷ 3 ได฾ผลหารเป็น…………เศษ 1 
………… ÷ 4 ได฾ผลหารเป็น…………เศษ 3 
………… ÷ 5 ได฾ผลหารเป็น…………เศษ 4 
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กิจกรรมชุดที่ 2 

ให฾นักเรียนพิจารณาปัญหาต฽อไปนี้ 
 

 
 
เพื่อให้ได้แนวคิดในการแก้ปัญหา จงตอบค าถามต่อไปนี้ 

1) เลขโดดในหลักพันมีได฾กี่ตัว อะไรบ฾าง จงอธิบาย 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

2) เลขโดดในหลักร฾อยมีได฾กี่ตัว อะไรบ฾าง จงอธิบาย 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

3) ถ฾าเลขโดดในหลักร฾อยเป็น 5 เลขโดดในหลักสิบ จะเป็นอะไรได฾บ฾าง จงอธิบาย 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

4) ถ฾าเลขโดดในหลักสิบเป็น 6 เลขโดดในหลักหน฽วย จะเป็นอะไรได฾บ฾าง จงอธิบาย 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

มีอยู่กี่จ านวน . . . ? 
 

ในระหว฽าง 4,000 กับ 5,000 จงหาว฽า มีจํานวนนับอยู฽กี่จํานวน อะไรบ฾าง ที่เลขโดดใน หลักพันน฾อย
กว฽าเลขโดดในหลักร฾อย เลขโดดในหลักร฾อยน฾อยกว฽าเลขโดดในหลักสิบ และเลขโดดในหลักสิบน฾อยกว฽าเลขโดด
ในหลักหน฽วยเช฽น 4,589 มี 4 < 5, 5 < 8 และ 8 < 9 
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5) ให฾นักเรียนเติมตัวเลข และทําแผนภาพต฾นไม฾ต฽อไปนี้ให฾สมบูรณแ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
6) คําตอบของปัญหานี้คืออะไร ให฾นักเรียนตรวจสอบว฽า คําตอบที่ได฾สอดคล฾องกับเงื่อนไขหรือไม฽ ? 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
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กิจกรรมชุดที่ 3 

ค าชี้แจง  จงหาคําตอบของโจทยแที่กําหนดให฾และ ถอดรหัสปริศนาภาษา โดย หาตัวอักษร 
             ภาษาอังกฤษลําดับที่ตรงกับคํา ตอบของโจทยแนั่นคือ A = 1, B = 2, C = 3, …, Z = 26  
             แล฾วเขียนตัวอักษรที่หาได฾ทั้งหมดเป็นประโยค พร฾อมแปลเป็นภาษาไทย 
 

โจทยแ ค าตอบ ตัวอักษร 
11 ÷  22 V 

100% ของ 1 1 A 
 x 9 12 L 

 5 E 
8 – (-2) + 2 – (-2) 14 N 

(4 x 52) ÷ 5 20 T 
(9 x 55) – (9 x 54) 9 I 

0.014 ÷ 0.001 14 N 
5 x 120 5 E 

(444x444) ÷ (444x111) 4 D 
(987654321)0 1 A 

( )2 25 Y 
 
ประโยคที่ได฾ คือ…………………………………………………………………………….………… 

แปลเป็นภาษาไทย คือ……………………………………………………………………………… 

ถอดรหัสปริศนาภาษา 
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กิจกรรมชุดที่ 4 

ค าชี้แจง ให฾นักเรียนแก฾ปัญหาโจทยแต฽อไปนี้ 

ตาชั่ง 1 และ 2 เป็นตาชั่งที่สมดุล อยากทราบว฽า จะต฾องใช฾รูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสกี่รูป จึงจะทําให฾ตาชั่ง  
3 สมดุล 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
วิธีท า ให฾ ……………แทน ……………แทน   ……………แทน 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

ปริศนาตาชั่ง 
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กิจกรรมชุดที่ 5 

กําหนดให฾รูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสขนาด 4×4 ที่ได฾มาจากรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสขนาด 1×1 ต฽อกันดังรูป 
 
 
 
 
 
 

1. มีรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสขนาด 1×1 ซ฾อนอยู฽ในรูปที่กําหนดให฾ทั้งหมดก่ีรูป 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
2. จงเขียนแผนภาพแสดงการแจงนับรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสขนาด 2×2 ทั้งหมดท่ีซ฾อนอยู฽ในรูปที่กําหนดให฾
โดยการระบายสี 

 

นับได้เท่าไร ? 
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3. ให฾นักเรียนแจงนับรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสขนาดต฽าง ๆ ที่ซ฾อนอยู฽ในรูปที่กําหนดให฾ และบันทึกผลที่ได฾ 
ลงในตารางให฾สมบูรณแ 
 

ขนาด จ านวนรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส 
1×1  
2×2  

  
  

รวม  
 
4. ถ฾ามีรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสขนาด 10×10 ที่ได฾มาจากรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสขนาด 1×1 ต฽อกัน นักเรียนคิดว฽า
จะมีรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสขนาดต฽าง ๆ ซ฾อนอยู฽ในรูปที่กําหนดให฾ทั้งหมดก่ีรูป 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 

5. ถ฾ามีรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสขนาด n×n ที่ได฾มาจากรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสขนาด 1×1 ต฽อกัน นักเรียนคิดว฽า 
จะมีรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสขนาดต฽าง ๆ ซ฾อนอยู฽ในรูปที่กําหนดให฾ทั้งหมดก่ีรูป 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
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กิจกรรมชุดที่ 6 
 

ออมและนุ฽นไปเที่ยวสวนสัตวแเบตง ซึ่งสวนสัตวแแห฽งนี้เลี้ยงม฾าลายและนกกระจอกเทศในรั้ว
เดียวกัน ออมและนุ฽นอยากทราบว฽ามีม฾าลายและนกกระจอกเทศอย฽างละกี่ตัว จึงได฾พยายามช฽วยกัน
นับจํานวนสัตวแทั้งสองชนิด แต฽ทั้งม฾าลายและนกกระจอกเทศไม฽ยอมอยู฽นิ่งให฾นับ ออมและนุ฽น 
จึงสอบถามจากนายสัตวแพทยแที่กําลังดูแลสัตวแอยู฽บริเวณนั้น 

ออม : ในรั้วมีม฾าลายและนกกระจอกเทศอย฽างละกี่ตัวคะ 

นายสัตวแพทย์ : ถ฾าหนูอยากรู฾ต฾องหาคําตอบเองนะ ในรั้วมีม฾าลายและนกกระจอกเทศรวมกัน 47 
ตัว ถ฾านับขาของม฾าลายและขาของนกกระจอกเทศรวมกันได฾ 118 ขา 

นุ่น : ไม฽ยากเลยค฽ะ เดี๋ยวหนูช฽วยกันหาคําตอบได฾ 

นายสัตวแพทย์ : ถ฾าหนูได฾คําตอบแล฾ว ขอดูวิธีคิดของหนูด฾วยนะครับ 
นุ฽นเลือกใช฾วิธีเขียนรูปแทนตัวสัตวแเพ่ือนับตัวและขาของสัตวแทั้งสองชนิดโดยใช฾รูป 

แทนนกกระจอกเทศ 1 ตัว และรูป แทนม฾าลาย 1 ตัว 

เริ่มต฾น นุ฽นเขียนรูป  ทั้งหมด 47 ตัวดังรูป 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

กี่ตัวกันแน่ ! 
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ให฾นักเรียนช฽วยนุ฽นหาคําตอบตามวิธีคิดของนุ฽นโดยวาดขาเพ่ิมภาพละ 2 ขา เพ่ือแทนม฾าลาย 1 ตัว  
จนนับจํานวนขาได฾ครบตามท่ีกําหนดให฾ นักเรียนหาคําตอบได฾เป็นอย฽างไร 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

สําหรับออมคิดว฽าน฽าจะใช฾วิธีวเิคราะหแประกอบการเดาคําตอบและตรวจสอบโดยตั้งคําถาม 
กับตัวเองก฽อน เพ่ือการเดามีประสิทธิภาพที่จะทําให฾ได฾คําตอบเร็วขึ้น ออมจึงตั้งคําถามกับตัวเองว฽า 
“เป็นไปได฾หรือไม฽ที่จะมีม฾าลาย 30 ตัว” หลังจากตอบคําถามตัวเองได฾แล฾ว ออมจึงเริ่มเดาครั้งแรกโดย
คิดจํานวนม฾าลายเป็น 20 ตัว และนกกระจอกเทศเป็น 27 ตัว พร฾อมทั้งบันทึกข฾อมูลการเปลี่ยนแปลง
จํานวนตัวสัตวแและจํานวนขาของสัตวแทั้งสองชนิดไปเรื่อย ๆ จนได฾คําตอบโดยใช฾ตารางช฽วยดังนี้ 
 

เดาครั้งท่ี ม฾าลา(ตัว) 
นกกระจอกเทศ 

(ตัว) 
ขาม฾าลาย 

ขา
นกกระจอกเทศ 

รวมขา
ทั้งหมด 

ผลสรุป 

1 20 27 20x4=80 27x2=54 134 x 
2       
3       
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นักเรียนคิดว฽า เพราะเหตุใดออมจึงเริ่มตั้งคําถามกับตัวเองถึงความเป็นไปได฾ของการมีม฾าลาย 30 ตัว 
แล฾วกลับมาเริ่มเดาที่ 20 ตัว จงอธิบาย 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

ถ฾าออมจะวิเคราะหแโดยพิจารณาจํานวนนกกระจอกเทศก฽อน นักเรียนคิดว฽าจะหาคําตอบได฾หรือไม฽  
จงอธิบาย 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

จากผลในตารางจะได฾คําตอบของออมตั้งกับคําตอบของนุ฽น ทั้งสองคนต฽างนําวิธีคิดและ
คําตอบไปให฾นายสัตวแพทยแดู ทั้งสองคนได฾รับคําชมว฽าวิธีคิดใช฾ได฾ และคําตอบได฾ก็ถูกต฾อง คือ มี  
ม฾าลาย………ตัว และมีนกกระจอกเทศ………ตัว นายสัตวแพทยแได฾แนะนําออมและนุ฽นอีกว฽า ถ฾าเรา 
มีความรู฾เกี่ยวกับสมการ เราอาจใช฾สมการมาช฽วยหาคําตอบได฾อีกวิธีหนึ่งด฾วย 

ให้นักเรียนช่วยออมและนุ่นแก้ปัญหาอีกครั้งโดยใช้สมการ 

วิธีที่ 1 ใช้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 

ให฾จํานวนม฾าลายมี x ตัว 
จํานวนนกกระจอกเทศมี y ตัว 
จะได฾ระบบสมการเชิงเส฾นเป็น 

x + y = 47   (1) 
…………………………………… (2) 

แก฾ระบบสมการ ดังนั้น 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
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ตรวจสอบค าตอบ ดังนี้ 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 
ดังนั้น มีจํานวนม฾าลาย………ตัว และจํานวนนกกระจอกเทศ………ตัว 

วิธีที่ 2 ใช้สมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว 

ให฾จํานวนม฾าลายมี x ตัว 
จะได฾จํานวนนกกระจอกเทศ…………………ตัว 
และจะได฾สมการเชิงเส฾นตัวแปรเดียว เป็น 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

แก฾ระบบสมการ ดังนั้น 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

ตรวจสอบคําตอบ ดังนี้ 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 
ดังนั้น มีจํานวนม฾าลาย………ตัว และจํานวนนกกระจอกเทศ………ตัว 
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ลองท ากิจกรรมดู แล้วคุณจะรู้ 

 

 

 

 

 

 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ใน “จัตุรัสกล…กับคนเก่ง” ต฽อไปนี้ ผลบวกของจํานวนในแต฽ละแถว ผลบวกของจํานวนในแต฽ละ
หลัก ผลบวกของจํานวนในแต฽ละแนวเส฾นทแยงเท฽ากันหมด คือเท฽ากับ 27 แต฽จัตุรัสนี้ยังไม฽สมบูรณแ
ต฾องการคนเก฽งมาช฽วยเติมหน฽อย เพราะยังไม฽ได฾หาค฽าของ x และบางช฽องยังไม฽มีจํานวนปรากฏอยู฽ 
ใครเป็นคนเก฽งช฽วยเติมจัตุรัสกลให฾สมบูรณแด฾วยนะครับ  
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ภาคผนวก ก 
เฉลยแบบฝึกหัด 
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เฉลยแบบฝึกหัด 
 

สาระ/มาตรฐาน 
สาระท่ี 1 จ านวนและการด าเนินการ 
มาตรฐาน ค 1.1 ม. 1/1 
แบบฝึกหัดชุดที่ 1 

ข้อที ่ ต าตอบ 

1 ค 
2 ข 
3 ก 
4 ง 
5 ง 

 

สาระ/มาตรฐาน 
สาระท่ี 1 จ านวนและการด าเนินการ 
มาตรฐาน ค 1.1 ม. 1/2 
แบบฝึกหัดชุดที่ 2 

ข้อที ่ ต าตอบ 

1 ก 
2 ข 
3 ง 
4 ข 
5 ค 

 

 

 

 

 

 

สาระ/มาตรฐาน 
สาระท่ี 1 จ านวนและการด าเนินการ 
มาตรฐาน ค 1.1 ม. 2/1 
แบบฝึกหัดชุดที่ 3 

ข้อที ่ ต าตอบ 

1 2.5 
2 4.666… 
3   

4 
 

5 
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สาระ/มาตรฐาน 
สาระท่ี 1 จ านวนและการด าเนินการ 
มาตรฐาน ค 1.1 ม. 2/2 
แบบฝึกหัดชุดที่ 4 

ข้อที ่ ต าตอบ 

1 ตรรกยะ 
2 ตรรกยะ 
3 อตรรกยะ 

4 ตรรกยะ 

5 อตรรกยะ 

สาระ/มาตรฐาน 
สาระท่ี 1 จ านวนและการด าเนินการ 
มาตรฐาน ค 1.1 ม. 2/3 
แบบฝึกหัดชุดที่ 5 

ข้อที่ ต าตอบ 

1 4 
2 3 

3 3

7
 

4 4

5
 

5 0.1 

สาระ/มาตรฐาน 
สาระท่ี 1 จ านวนและการด าเนินการ 
มาตรฐาน ค 1.1 ม. 2/4   
แบบฝึกหัดชุดที่ 6 
 

ข้อที่ ต าตอบ 
ตอนที่ 1  

1 ข 
2 ง 
3 ข 

ตอนที่ 2 
1 

ไนโตเจน = 100 กก. 
โพแทสเชียม = 100 กก. 
ฟอสฟอรัล = 200 กก. 
อ่ืน ๆ = 600 กก. 

2 20,000  บาท 
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สาระ/มาตรฐาน 
สาระที่ 1 จ านวนและการด าเนินการ 

มาตรฐาน ค 1.2 ม. 1/1 

แบบฝึกหัดชุดที่ 7 

ข้อที ่ ต าตอบ 
  

1 10 
2 11 
3 13 
4 13 
5 18 

 

สาระ/มาตรฐาน 
สาระที่ 1 จ านวนและการด าเนินการ 

มาตรฐาน ค 1.2 ม. 1/2 

แบบฝึกหัดชุดที่ 8 

ข้อที่ ต าตอบ 
  

1 -0.2 
2 4.76 
3 -85.64 
4 

 

5 10 
6 875 ตัว 

 

สาระ/มาตรฐาน 
สาระที่ 1 จ านวนและการด าเนินการ 

มาตรฐาน ค 1.2 ม. 1/3 

แบบฝึกหัดชุดที่ 9 

ข้อที่ ต าตอบ 
  

1 
 

2 
 

3 
 

4 
 

5 
 

6 
 

7 
 

8 
 

9 
 

10 
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สาระ/มาตรฐาน 
สาระที่ 1 จ านวนและการด าเนินการ 

มาตรฐาน ค 1.2 ม. 1/4 

แบบฝึกหัดชุดที่ 10 

ข้อที ่ ต าตอบ 
 

1  1)   
 

 2)   
 

 3)   

 4)   
2 1 
3 1.728    ตัว 

 

 

สาระ/มาตรฐาน 
สาระที่ 1 จ านวนและการด าเนินการ 

มาตรฐาน ค 1.2 ม. 2/1 

แบบฝึกหัดชุดที่ 11 

ข้อที ่ ต าตอบ 
  

1  5, -5 

2 -6 

3 

 

4 
 

5 140 ซม. 

6 7 ซม. 

 

 

สาระ/มาตรฐาน 
สาระที่ 1 จ านวนและการด าเนินการ 

มาตรฐาน ค 1.2 ม. 2/2 

แบบฝึกหัดชุดที่ 12 

ข้อที ่ ต าตอบ 
  

1   +  

2 5 
3 7 
4 196 
5 9 
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สาระ/มาตรฐาน 
สาระที่ 1 จ านวนและการด าเนินการ 

มาตรฐาน ค 1.3 ม. 1/1 

แบบฝึกหัดชุดที่ 13 

ข้อที ่ ต าตอบ 
  

1  100 
2 1 
3 6,570  บาท 
4 25 เซนติเมตร 
5 150 กิโลเมตร 

 

สาระ/มาตรฐาน 
สาระที่ 1 จ านวนและการด าเนินการ 

มาตรฐาน ค 1.3 ม. 2/1 

แบบฝึกหัดชุดที่ 14 

ข้อที่ ต าตอบ 
  

1  3.74 
2 4.47 
3 -5.00 
4 -5.92 
5 8.51 

 

สาระ/มาตรฐาน 
สาระที่ 1 จ านวนและการด าเนินการ 

มาตรฐาน ค 1.4 ม. 1/1 

แบบฝึกหัดชุดที่ 15 

ข้อที่ ต าตอบ 
1  
1)  2 
2) -93 
3) 28 
4) 25 
5) 9 
6) 3 
7) 875 
8) -113 
9) 0 
10) -2735 
2  

2.1 ก 
2.2 ค 
3 ข 
4 ค 
5 ค 
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สาระ/มาตรฐาน 
สาระที่ 1 จ านวนและการด าเนินการ 

มาตรฐาน ค 1.4 ม. 2/1 

แบบฝึกหัดชุดที่ 16 

ข้อที ่ ต าตอบ 
  

1 
 

2 
 

3 
 

4 
 

5 
 

 

สาระ/มาตรฐาน 
สาระที่ 2 การวัด 

มาตรฐาน ค 2.1 ม. 2/1 

แบบฝึกหัดชุดที่ 1 

ข้อที ่ ต าตอบ 
  

1 6.15 
2 21.1 
3 58 
4 0.84 
5 320 

 

สาระ/มาตรฐาน 
สาระที่ 2 การวัด 

มาตรฐาน ค 2.1 ม. 2/2
แบบฝึกหัดชุดที่ 2 

ข้อที ่ ต าตอบ 
  

1 ไม่เหมาะสม เพราะถ้าเอกต้องใช้เวลาในการ
ช่วยแม่มากกว่า 3 ชั่วโมงเล็กน้อย   แม้เพียง 
10 นาที เอกก็จะอาบน้ าแต่งตัวเพ่ือไปงานไม่
ทันในเวลา 5 นาที หรือนักเรียนอาจตอบว่า 
เหมาะสมเพราะเทียบกันตนเองที่ใช้เวลาในการ
อาบน้ าแต่งตัวไม่เกิน 5 นาท ี

 
2 เหมาะสม เพราะจิตราใช้เวลาเดินทาง 35 นาที 
3 เหมาะสม เพราะครั้งแรกแม่ค้าใช้เวลาเจียวไข่ 

5 นาที เนื่องจากส าลีเป็นลูกค้าคนแรก กระทะ
ที่ใช้เจียวไข่ยังไม่ร้อน จึงต้องใช้เวลานาน แต่สี
ดาสั่งไข่เจียวต่อจากส าลีในขณะที่กระทะยังคง
ร้อนอยู่ 
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สาระ/มาตรฐาน 
สาระที่ 2 การวัด 

มาตรฐาน ค 2.1 ม. 2/3 

แบบฝึกหัดชุดที่ 3 

ข้อที ่ ต าตอบ 
  

1 2,430 บาท 
2 240 แผ฽น 
3 ไปบ฾านเพื่อน 
4 16  แปลง 
5 สมพรขายที่ดินได฾มากกว฽าสมชาย 60,000 บาท 

 

สาระ/มาตรฐาน 
สาระที่ 2 การวัด 

มาตรฐาน ค 2.1 ม. 3/1 

แบบฝึกหัดชุดที่ 4 

ข้อที ่ ต าตอบ 
  

1 6.21 ตารางเมตร 
2 35.2 ตารางเมตร 
3 1,440 ตารางเซนติเมตร 
4 6,600 ตารางเซนติเมตร 
5 60 ตารางเซนติเมตร 

 

สาระ/มาตรฐาน 
สาระที่ 2 การวัด 

มาตรฐาน ค 2.1 ม. 3/2 

แบบฝึกหัดชุดที่ 5 

ข้อที ่ ต าตอบ 
  

1 1,125 ลูกบาศกแเซนติเมตร 
2 180 ลิตร 
3 36 ลูกบาศกแเมตร 
4 3,215.36 ลูกบาศกแเซนติเมตร 
5 5 เซนติเมตร 

 

สาระ/มาตรฐาน 
สาระที่ 2 การวัด 

มาตรฐาน ค 2.1 ม. 3/3 

แบบฝึกหัดชุดที่ 6 

ข้อที ่ ต าตอบ 
  

1 37,680 ลิตร 
2 210 ลิตร 
3 113,040 ลิตร 
4 502.4 ลูกบาศกแเซนติเมตร 
5 5 เมตร 
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สาระ/มาตรฐาน 
สาระที่ 2 การวัด 

มาตรฐาน ค 2.1 ม. 3/4 

แบบฝึกหัดชุดที่ 7 

ข้อที ่ ต าตอบ 
  

1 ควรชื้อน้ําส฾มเขียวหวานคั้น
สําเร็จรูป 100 % 

 

สาระ/มาตรฐาน 
สาระที่ 2 การวัด 

มาตรฐาน ค 2.2 ม. 2/1 

แบบฝึกหัดชุดที่ 8 

ข้อที ่ ต าตอบ 
  

1 นิรันทรแ 
2 5,600 บาท 
3 200 เมตร 
4 9.6 ตารางเมตร 
5 9 กระป฻อง 

 

สาระ/มาตรฐาน 
สาระที่ 2 การวัด 

มาตรฐาน ค 2.2 ม. 3/1 

แบบฝึกหัดชุดที่ 9 

ข้อที ่ ต าตอบ 
  

1 3,850 ครั้ง 
2 14 ชิ้น 
3 37,500 ลูกบาศกแเซนติเมตร 
4 832 บาท 
5 12 เซนติเมตร 
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สาระที่ 3 เรขาคณิต 

มาตรฐาน ค 3.1 ม. 1/1 

เฉลยแบบฝึกหัดที่ 1 (ค 3.1 ม.1/1) 

1.  กําหนด a และ b แทนความยาวของส฽วนของเส฾นตรงสองเส฾นดังรูป 

     

      a        b 

จงสร฾างส฽วนของเส฾นตรงเส฾นหนึ่งให฾มีความยาวเท฽ากับ a + b และ a – b  

  1) ส฽วนของเส฾นตรงที่มีความยาวเท฽ากับ a + b 

   วิธีสร้าง  

    (1) ลาก 

AD  

    (2) ใช฾ A เป็นจุดศูนยแกลางรัศมียาวเท฽ากับ a เขียนส฽วนโค฾งให฾ตัด 

AD  ที่จุด B 

    (3) ใช฾ B เป็นจุดศูนยแกลางรัศมียาวเท฽ากับ b เขียนส฽วนโค฾งให฾ตัด 

BD  ที่จุด C 

     จะได฾  AC  ยาวเท฽ากับ a + b    

  2) ส฽วนของเส฾นตรงที่มีความยาวเท฽ากับ a - b 

 

 

   วิธีสร้าง  

    (1) ลาก 

OR  

    (2) ใช฾ O เป็นจุดศูนยแกลางรัศมียาวเท฽ากับ a เขียนส฽วนโค฾งตัด 

OR  ที่จุด P 

    (3) ใช฾ O เป็นจุดศูนยแกลางรัศมียาวเท฽ากับ b เขียนส฽วนโค฾งตัด 

OR  ที่จุด Q 
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     จะได฾ QP ยาวเท฽ากับ a – b 

2.  จงสร฾าง 
ABC  ให฾มีขนาดเท฽ากับขนาดของมุมกลับที่กําหนดให฾ 

 

 

  

 วิธีสร้าง   ให฾มุมท่ีกําหนดให฾ คือ 


XYZ  

  

 

 

 

     

     

    (1) ลาก 

BC  

    (2) ใช฾ Y เป็นจุดศูนยแกลาง รัศมียาวพอสมควร เขียนส฽วนโค฾งตัด 

XY และ 


YZ            

 
     ที่จุด S และจุด T ตามลําดับ 

    (3) ใช฾ B เป็นจุดศูนยแกลาง  รัศมียาวเท฽ากับ YT เขียนส฽วนโค฾ง MN ให฾ตัด 

BC  

     ที่จุด N 

     (4) ใช฾  N  เป็นจุดศนูยแกลาง  รัศมีเท฽ากับ   TS  เขียนส฽วนโค฾งให฾ตัดส฽วนโค฾ง MN  

     ที่จุด A  ลาก 

BA จะได฾ มุมกลับ 


ABC  ที่มีขนาดเท฽ากับมุมกลับที่กําหนดให฾ 
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3.  จงสร฾าง 
ABC  ให฾มีขนาดน฾อยกว฽า 180 องศา 

   1) จงสร฾างเส฾นแบ฽งครึ่งมุม ABC 

   2) จงสร฾างเส฾นแบ฽งครึ่งมุมกลับ ABC 

   3) เส฾นแบ฽งครึ่งมุมในข฾อ 1) และ 2) เกี่ยวข฾องกันอย฽างไร 

  

 วิธีสร้าง 

 

 

 

 

 

 

 

   1) สร฾างมุม 

ABC  ให฾มีขนาดน฾อยกว฽า 180 องศา แล฾วสร฾างเส฾นแบ฽งครึ่ง 


ABC  

    (1) ใช฾ B เป็นจุดศูนยแกลาง รัศมียาวพอสมควรเขียนส฽วนโค฾งตัด 

BA  และ 


BC   

     ที่จุด P  และจุด Q ตามลําดับ 

    (2) ใช฾ P และ Q เป็นจุดศูนยแกลาง รัศมียาวเท฽ากันเขียนส฽วนโค฾งตัดกันที่จุด D  

     ลาก 

BD  จะได฾ 


BD  เป็นเส฾นแบ฽งครึ่ง 


ABC  

   2) สร฾างเส฾นแบ฽งครึ่งมุมกลับ ABC เช฽นเดียวกับข฾อ (1) ได฾ 

BE  เป็นเส฾นแบ฽งครึ่งมุม 

    กลับ ABC 

   3) เส฾นแบ฽งครึ่งมุมในข฾อ 1) และ 2) เป็นเส฾นตรงเดียวกัน 
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มาตรฐาน ค 3.1 ม. 1/2 

เฉลยแบบฝึกหัดที่ 2 (ค 3.1 ม.1/2) 

 1. จงสร฾างรูปสามเหลี่ยม MON ให฾มีด฾าน ON ยาว 5 เซนติเมตร มุม MON มีขนาด 60  ํ และ
มุม MNO มีขนาด 45  ํ 

           

 

  

 

 

 

 

 วิธีสร้าง (1) สร฾าง 

AB  และสร฾าง ON  บน 


AB  ให฾ ON    =  5  เซนติเมตร 

  (2) ใช฾ O เป็นจุดศูนยแกลาง รัศมียาวพอสมควร เขียนส฽วนโค฾งตัด AB  ที่จุด X  

   และจุด Y 

  (3) ใช฾ Y เป็นจุดศูนยแกลาง รัศมีเท฽ากับ OY เขียนส฽วนโค฾งตัดส฽วนโค฾ง XY ที่จุด C 

  (4) ลาก 

OC  จะได฾ 


OCY  หรือ 


CON  มีขนาด 60  ํ 

  (5) ที่จุด N สร฾าง 

ND  ให฾ตั้งฉากกับ ON  จะได฾ m( 


OND )  = 90  ํ 

  (6) สร฾าง 

NM  ให฾แบ฽งครึ่งมุมฉาก OND และให฾ 


NM  ตัดกับ OC  ที่จุด M จะได฾ m( 


MNO ) = 45  ํ และจะได฾รูปสามเหลี่ยม MON ที่มีด฾าน ON ยาว 5 เซนติเมตร   

   มุม MON มีขนาด 60  ํ และ มุม MNO มีขนาด 45  ํ ตามต฾องการ 
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2. จงสร฾างส฽วนสูงของรูปสามเหลี่ยม PQR ทั้ง 3 เส฾น 

 

 

 

    

 

 

 

   PS  เป็นส่วนสูงเม่ือ QR  เป็นฐาน           
ของ  PQR 

   QT  เป็นส่วนสูงเม่ือ PR  เป็นฐาน          
ของ  PQR 

   RO  เป็นส่วนสูงเม่ือ PQ  เป็นฐาน 

                                                           ของ  PQR 

  

วิธีสร้าง 

  (1) สร฾างส฽วนสูงที่ลากจากจุด P มาตั้งฉากกับส฽วนต฽อของ QR  โดยใช฾ P เป็นจุดศูนยแกลาง 
รัศมียาวพอสมควรเขียนส฽วนโค฾งตัด QR  และส฽วนต฽อของ QR  ที่จุด A และจุด B แล฾ว
ใช฾ A และ B เป็นจุดศูนยแกลาง รัศมีเท฽ากัน เขียนส฽วนโค฾งตัดกันที่จุด X ลาก FX ตัด
ส฽วนต฽อของ RQ ที่จุด S จะได฾ PS เป็นส฽วนสูงของรูปสามเหลี่ยม PQR ที่ลากจากจุด P 
มายังส฽วนต฽อของฐาน RQ  

  (2) สร฾างส฽วนสูง QT  ที่ลากจากจุดยอด Q ไปยังฐาน PR  โดยใช฾วิธีการเช฽นเดียวกับข฾อ (1) 

    (3) สร฾างส฽วนสูง RO  ที่ลากจากจุดยอด R ไปยังส฽วนต฽อของฐาน PQ  โดยวิธีการ  

           เช฽นเดียวกับข฾อ (1) 
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3. จงสร฾างรูปสามเหลี่ยม ABC ให฾ด฾าน BC ยาว 6 เซนติเมตร ด฾าน AB ยาว 4 เซนติเมตร  

 และมุม ABC มีขนาด 105  ํ แล฾วลากเส฾นตรงเชื่อมจุดกึ่งกลางของด฾านทั้งสามของรูป 

 สามเหลี่ยม ABC 

 

 

 

 

 

 

 

 

 วิธีสร้าง  

   (1) สร฾าง BC   ให฾  BC   =   6  เซนติเมตร 

   (2) สร฾าง 

BD  ตั้งฉากกับ BC  ที่จุด B  จะได฾    


DBC   =   90  ํ 

   (3) สร฾าง 

EBC  ให฾มีขนาด 120  ํ  จะได฾  


EBD   =  30  ํ 

   (4) สร฾าง 

BF แบ฽งครึ่ง แบ฽งครึ่ง 


EBD  จะได฾  


FBD   =  15  ํ 

                       ดังนั้น 

FBC  มีขนาด  90  ํ+ 15  ํ =  105  ํ 

   (5) สร฾าง AB บน FB  ให฾   AB   =  4  เซนติเมตร 

  (6) ลาก AC จะได฾รูปสามเหลี่ยม ABC ที่มีด฾าน AC ยาว 6 เซนติเมตร ด฾าน AB  

   ยาว   4 เซนติเมตร และมุม ABC มีขนาด 105  ํ 

   (7) แบ฽งครึ่ง AB  ที่ X แบ฽งครึ่ง BC ที่จุด Y และแบ฽งครึ่ง AC  ที่จุด Z 

  (8) ลาก XY , YZ และ ZX  จะได฾เส฾นตรงที่เช่ือมจดุกึ่งกลางของด฾านทั้งสามของ 

                       รูปสามเหลี่ยม  ABC 
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มาตรฐาน ค 3.1 ม. 1/3 

เฉลยแบบฝึกหัดที่ 2 (ค 3.1 ม.1/3) 

 1. รูปสามเหลี่ยม ABC 

 2. รูปวงรี 

 3. รูปสามเหลี่ยม ABC 

 

มาตรฐาน ค 3.1 ม. 1/4 

เฉลยแบบฝึกหัดที่ 4 (ค 3.1 ม.1/4) 

 

ค าชี้แจง  บอกชื่อรูปเรขาคณิตสามมิติที่กําหนดให฾ในแต฽ละข฾อต฽อไปนี้  

  

             1)                                       2)                           3) 

                       

        

...........................................     ...............................................     ......................... ...................... 

 

 

 

 ทรงสี่เหลี่ยมมุมฉาก                    ปริซึมฐานสามเหลี่ยม                ทรงกระบอก 
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                            4)                        5)                                   6) 

                                                      

 

...........................................     ...............................................     ......................... ...................... 

 

7)                                              8)                                       9) 

                                                                                     

 

  ...........................................     ................................. ..............     ............................................ 

 

                                

    พีระมิดฐานสามเหลี่ยม        พีระมิดฐานสี่เหลี่ยมจัตรุัส                             กรวย 

ทรงหกหน้า                          ทรงแปดหน้า                           ทรงสิบสองหน้า 
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มาตรฐาน ค 3.1 ม. 1/5 

เฉลยแบบฝึกหัดที่ 5 (ค 3.1 ม.1/5)  

 

1) ค  2)   ข  3)   จ  4)   ง 
 
 

มาตรฐาน ค 3.1 ม. 1/6 

เฉลยแบบฝึกหัดที่ 6 (ค 3.1 ม.1/6) 

 

 

 

 

 

จะได฾รูปเรขาคณิตสามมิติแสดงการจัดเรียงของลูกบาศกแ ดังนี้ 

 

 

 

 

 

 

 

 

ด฾านข฾าง ด฾านหน฾า ด฾านบน 
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มาตรฐาน ค 3.1 ม. 3/1 

เฉลยแบบฝึกหัดที่ 7 (ค 3.1 ม.3/1) 

1. รูปคลี่ที่กําหนดให฾ เป็นรูปเรขาคณิตสามมิติชนิดใด 

            

    

 

        ตอบ   ทรงสี่เหลี่ยมมุมฉาก           

2.   ถ฾าใช฾ระนาบตัดกรวยในแนวตั้งฉากกับฐานโดยตัดผ฽านจุดยอดกรวยจะได฾หน฾าตัดเป็นรูปเรขาคณิต 

 ชนิดใด 

 ตอบ   รูปสามเหลี่ยม            

3. ถ฾าใช฾ระนาบตัดทรงสี่เหลี่ยมมุมฉากตามแนวเส฾นทแยงมุม และให฾ระนาบตั้งฉากกับฐาน หน฾าตัด 
   จะเป็นรูปเรขาคณิตชนิดใด 

 ตอบ   รูปสี่เหลี่ยมมุมฉาก        

4. ถ฾าใช฾ระนาบตัดมุมของทรงสี่เหลี่ยมมุมฉากออก จะได฾หน฾าตัดเป็นรูปเรขาคณิตชนิดใด 

 ตอบ    รูปสี่เหลี่ยมคางหมู         

5. ถ฾าใช฾ระนาบตัดทรงกระบอกในแนวที่ตั้งฉากกับฐานจะได฾หน฾าตัดเป็นรูปเรขาคณิต ชนิดใด 

        ตอบ    รูปสี่เหลี่ยมมุมฉาก        

6. ถ฾าใช฾ระนาบตัดทรงกลม จะได฾หน฾าตัดเป็นรูปเรขาคณิตชนิดใด 

        ตอบ     รูปวงกลม          
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มาตรฐาน ค 3.2  ม. 2/1 

เฉลยแบบฝึกหัด ชุดที่ 8 (ค 3.2 ม.2/1)   

ค าชี้แจง  ให฾นักเรียนแสดงเหตุผลว฽า ข฾อความที่กําหนดให฾เป็นจริงหรือไม฽ 

1. แสดงเหตุผลให฾เห็นว฽า  “ถ฾ามุมของรูปสามเหลี่ยมสองรูปใดๆ มีขนาดเท฽ากันสองคู฽แล฾ว มุมคู฽ที่สาม
จะมีขนาดเท฽ากันด฾วย”  เป็นความจริง 

      

                    

                 

 

                                         

                                                          

 

D 

F E 

n 

y x 

A 

B C 

x y 

m 

จากรูป      ABC  ,  180myx    (ขนาดของมุมทั้งสามของรูปสามเหลี่ยม) 

     DEF  ,  180nyx      (ขนาดของมุมทั้งสามของรูปสามเหลีย่ม) 

   nyxmyx           (จากข้อ 1 และข้อ 2 ต่างเท่ากับ 108
๐
) 

    nx              (สมบัติของการเท่ากัน) 

ดังนั้น ถ้ามุมของรูปสามเหลี่ยมสองรูปใดๆ  มีขนาดเท่ากันสองคู่แล้ว มุมคู่ที่สามจะมีขนาดเท่ากันด้วย 
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2. แสดงเหตุผลให้เห็นว่า  “ ถ้าต่อด้านใดด้านหนึ่งของรูปสามเหลี่ยมออกไป มุมภายนอกที่
เกิดขึ้น จะมีขนาดเท่ากับผลบวกของขนาดของมุมภายในที่ไม่ใช่มุมประชิดของมุมภายนอกนั้น 
เป็นความจริง 

 

 

         

 

 

 

 

 

 
 
3. แสดงเหตุผลให฾เห็นว฽า  “ถ฾ารูปสามเหลี่ยมสองรูปมีขนาดของมุมเท฽ากันสองคู฽ และมีด฾านที่อยู฽ตรง

ข฾ามกับมุมคู฽ที่มีขนาดเท฽ากันคู฽หนึ่งแล฾วรูปสามเหลี่ยมสองรูปนี้จะเท฽ากันทุกประการ” 
เป็นความจริง 

            

 
 

 

 

 

  

 

 

 

A 

B C D 

A 

B C 

D 

F E 

       
 

180DCABCA 


  (ขนาดของมุมตรง) 

  
180CABCBABCA 


 (ขนาดของมุมทั้งสามของรูปสามเหลี่ยม รวมกันได้ 180 องศา) 

ดงันัน้  CABCBADCA


  (สมบตัิของการเท่ากัน) 

CABCBABCADCABCA


   (ต่างก็เท่ากับ 180 องศา) 

................................................................................................................................................... 

................................................................................................................................................... 

................................................................................................................................................... 

........................................................................................................................................................

.................................. 

 

FEDCBA


      (โจทย์ก าหนดให)้ 

 FDECAB


    (โจทย์ก าหนดให)้ 

EFBC       (โจทย์ก าหนดให)้ 

ดังนั้น          ABC         DEF  แบบ ม.ม.ด. 
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มาตรฐาน ค 3.2  ม. 2/2 

เฉลยแบบฝึกหัด ชุดที่ 9 (ค 3.2 ม.2/2)   

ค าชี้แจง แสดงวิธีทําโจทยแปัญหาต฽อไปนี้ 

1.  กําหนดกล฽องทรงสี่เหลี่ยมมุมฉาก ดังรูป มีด฾าน  ยาว 12 เซนติเมตร ด฾าน  ยาว 9 

เซนติเมตร และด฾าน  ยาว 8 เซนติเมตร จงหาความยาวของ   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

วิธีท า        จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก ABC ซึ่งมี CBA


 เป็นมุมฉาก 

                จะได้   222 BCABAC   

    จากรูป  ACH เป็นรูปสามเหลีย่มมุมฉากท่ีมี HCA


 เป็นมุมฉาก 

    จะได ้  222 CHACAH   

    ดังนั้น    222 CHBCABAH   

               222 8912   

             6481144   

289AH 2   

  289AH   

                17AH   

ดังนั้น  AH  มีความยาวเท่ากับ 17 เซนติเมตร 

 

A B 

C D 

E 

F 
G 

H 

8 ซม. 

12 ซม. 

9 ซม. 
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2. เรือเดินทะเลลําหนึ่งแล฽นไปทางทิศเหนือ 20 ไมลแ แล฾วแล฽นไปทางทิศตะวันตก 2 ไมลแ จึงจอดเรือ
เพ่ือหยุด พักเครื่อง แล฾วแล฽นต฽อไปทางทิศเหนืออีก 20 ไมลแ และแล฽นไปทางทิศตะวันออกอีก 11 ไมลแ 
เรือลํานี้อยู฽ ห฽างจากจุดเริ่มต฾นกี่ไมลแ 

  วิธีท า............................................................................................................................. .................. 

............................................................................ .................................................................................  

............................................................................................................................. ................................ 

............................................................................................................................................. ............... 

................................................................................................................... .......................................... 

............................................................................................................................. ................................ 

.............................................................................................................................................................  

............................................................................................................................. ................................ 

............................................................................................................................. ................................ 

............................................................................................ ................................................................ 

............................................................................................................................. ................................ 

.............................................................................................................................................................  

............................................................................................................................. ................................ 

............................................................................................................................. ................................ 

....................................................................... ......................................................................................  

  

 

 

 

 

 

 

ให้   A   แทน  จุดที่เรือเดินทะเลเริม่ตน้ออกเดินทาง 

 AB  แทน  ระยะทางที่เรือแล่นไปทางทิศเหนือ 20 ไมล ์

 BC  แทน  ระยะที่เรือแล่นไปทางทิศตะวันตก 2 ไมล ์

 CD  แทน  ระยะทางที่เรือแล่นไปทางทิศเหนืออีก 20 ไมล ์

 DE  แทน  ระยะทางที่เรือแล่นไปทางทิศตะวันออก 11  ไมล ์

 AE  แทน  ระยะทางที่เรืออยู่ห่างจากจุดเริ่มต้น 

 ลาก  AF  ขนานกับ  DE   แล้วลาก  EF   ขนานกับ  DC  

 จะได้  AEF  เป็นรูปสามเหลี่ยมมมุฉากท่ีมี  EFA


 เป็นมุมฉาก 

 โดย   AF    ยาว   9211    ไมล ์

 และ  EF   ยาว  402020   ไมล ์

 จะได้ว่า     222 EFAFAE   

22 409   

600,181  

    681,1AE2   

     681,1AE  , 41AE   

 ดังนั้น  เรืออยู่ห่างจากจุดเริม่ต้น 41 ไมล ์
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3.  จากรูป กําหนดให฾ RQP


 เป็นมุมฉาก  QS  ตั้งฉากกับ  PR  ตัวเลขท่ีกํากับด฾านมหีน฽วยเป็นหน฽วย

 ความยาว จงหา  QS 

 

 

   

   วิธีท า 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

P S R 

Q 

60 
11 

เนื่องจาก  PQR  เป็นรูปสามเหลีย่มมุมฉาก ท่ีมี PQR   เป็นมุมฉาก 

  จะได ้  222 6011PR   

              600,3121  

721,3PR2   

   721,3PR   

       61PR   

พื้นที่ของรูปสามเหลี่ยม QRPQ
2

1
PQR   

         6011
2

1
  

         330    ตารางหน่วย 

เนื่องจาก  PRQS    จะได้ว่าQS   เป็นความสงูของ   PQR    

เมื่อ   PR   เป็นฐานของรูปสามเหลี่ยม 

พื้นที่ของรูปสามเหลี่ยม    QSPR
2

1
PQR   

           QS61
2

1
330   

    
61

2330
QS


  

     82.10QS   

ดังนั้น   QS  ยาวประมาณ  10.82   หน่วย 
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มาตรฐาน ค 3.2  ม. 2/3 

เฉลยแบบฝึกหัด ชุดที่ 10 (ค 3.2 ม.2/3) 

1.  ข 
2. ง 
3. ข 
4. ง 
5. ข   

 
มาตรฐาน ค 3.2  ม. 2/4 

เฉลยแบบฝึกหัด ชุดที่ 11 (ค 3.2 ม.2/4) 

1.   การเลื่อนขนาน 

2.   การสะท฾อน 

3.   การเลื่อนขนาน   การหมุน   การเลื่อนขนาน 

4.   การหมุน   การสะท฾อน   การเลื่อนขนาน 

5.   การหมุน 2 ครั้ง   การเลื่อนขนาน 

 

มาตรฐาน ค 3.2  ม. 3/1 

เฉลยแบบฝึกหัด ชุดที่ 12 (ค 3.2 ม.3/1) 

 1.   50  เมตร     
 2.   0.75  เมตร  
 3.  2 : 3 
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1 2 3 4 5 6 7 8 

สาระที่ 4 พีชคณิต 

มาตรฐาน ค 4.1  ม. 1/1 

     เฉลยแบบฝึกหัดชุดที่  1 (ค 4.1 ม.1/1) 

 

ค าชี้แจง จงเติมจํานวนลงในช฽องว฽างให฾ถูกต฾องพร฾อมทั้งแสดงวิธีการคิดหรือแนวคิด 

ข้อ 1.   10,  11, 13,  16,  20,  25,  … ,  ......, 46 

แนวคิด  : เปลี่ยนแบบใหม฽เป็นการเพ่ิมอย฽างเป็นระบบแต฽ไม฽คงตัว              

พิจารณา  10  11  13  16  20  25  ..31… 38...  46 

     

       

 ข้อ 2.   จงหาค่า  X    

 

 

 

  

 

 
 

 

 

 

 

แนวคิด  : ตัวเลขที่ต฽อจาก 5 จะบวกด฾วย 2 ยกกําลังหนึ่ง ถึง  2 ยกกําลัง 5 

เริ่ม        5 +  2
1   =  5  +  2    =  7          19  +  2

4   =  19  +  16   =  35 

             7 +  2
2   =  7  +  4    =  11        35  + 2

5    =  35  +  32   =  67 

          11  +  2
3   =  11  + 8   =  19             

           

           

 

X 7 

11 

19 

35 

5 2
1

 

2
2

 

2
3

 
2

4

 

2
5

 

 ดังนั้น  X = 67 
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ข฾อ 3. ค าชี้แจง จงเติมจํานวนลงในช฽องว฽างให฾ถูกต฾องพร฾อมทั้งแสดงแนวคิด 
35,  31,  27,   23,   19, .... ,   11,  ….. ,   3 

อธิบายแนวคิด :  เปลี่ยนแบบใหม฽เป็นการลดลงทีละเท฽า ๆ กัน โดยลดลงทีละ 4 เท฽า ๆ กัน 
 จะได้   35,  31,  27,   23,  19,  ...15..,   11, …7.., 3 

  เริ่มพิจารณาจาก        35      =     35 - 0 
       31  =     35 – 4 – 0  
        27 =     35  – 4 – 4 - 0 
        23  =     35 –  4 – 4 – 4 - 0 
        19 =     35 –  4 – 4 – 4 - 4 - 0  
        15 =     35 – 4 – 4 – 4 – 4 – 4 -  0 
        11  =     35 – 4 – 4 – 4 -  4 - 4 – 4- 0  
        7  =     35 – 4 – 4 – 4 – 4 – 4 – 4  - 4 - 0  
        3  =     35 – 4 – 4 – 4 – 4 - 4 –  4 - 4 – 4 - 0  

  

ข้อ  4.   ค าชี้แจง จงเติมจํานวนลงในช฽องว฽างให฾ถูกต฾องพร฾อมท้ังแสดงแนวคิด 

56,    50,  44,  38,  32,  ...,  20 

อธิบายแนวคิด : เปลี่ยนแบบใหม฽เป็นการลดลงทีละเท฽า ๆ กัน โดยลดลงทลีะ 6 เท฽า ๆ กัน 

56,    50,  44,  38,  32,  .. 26..,  20 

  เริ่มพิจารณาจาก         56   =    56 - 0 

         50   =     56 – 6 – 0  

         44   =     56  – 6 – 6 - 0 

         38         =     56 –  6 –6 – 6 - 0 

         32   =     56 –  6 – 6 –6 - 6 - 0  

         26   =     56 –  6 – 6 – 6– 6 – 6 -  0 

         20   =     56 – 6 – 6 – 6 -  6 - 6 – 6- 0  
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ข้อ  5.   ค าชี้แจง จงเติมจํานวนลงในช฽องว฽างให฾ถูกต฾องพร฾อมท้ังแสดงแนวคิด 

11,     14,    17,    20,    23,  ....,  ......,    32,  35 

อธิบายแนวคิด : เปลี่ยนแบบใหม฽เป็นการลดลงทีละเท฽า ๆ กัน โดยลดลงทลีะ 3 เท฽าๆกัน 

11,     14,   17,     20,  23,  ..26..,  ...29...,    32,  35 

เริ่มพิจารณาจาก              11  =     11 + 0 

       14  =     11 + 3 + 0 

        17  =     11 + 3 + 3 + 0  

        20  =     11 + 3 + 3 + 3 + 0 

        23  =     11 + 3 + 3 + 3 + 3 + 0  

        26 =     11 + 3 + 3 + 3 + 3 +3 + 0 

        29  =     11 + 3 +3 + 3 + 3 + 3 + 3 +0  

        32  =     11 + 3 + 3 + 3 + 3 +3 +3 +3 +0  

        35  =     11 + 3 + 3 + 3+ 3 + 3+ 3 +3 +3 + 0  

        38  =     11 + 3 + 3+ 3 +3 + 3 + 3 + 3 + 3 +3 +0  
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มาตรฐาน ค 4.2  ม. 1/1 

เฉลยแบบฝึกหดั ชุดที่ 2 (ค 4.2 ม.1/1) 

 

1.  x + 58 = 99 
     แนวคิด  :   นํา -58 มาบวกเข฾าทั้งสองข฾างของสมการ (สมบัติการบวก) 

จะได฾ x + 58 – 58  = 99 – 58 
 x  = 41  

 ตรวจสอบ 
แทน  x  = 41 ในสมการ x  + 58  = 99 

จะได฾  41 + 58  = 99 
99 = 99 เป็นสมการที่เป็นจริง 

ดังนั้น 41 เป็นคําตอบของสมการ x  + 58  = 99 
 

2. b – 2.6 = 1.2 
      แนวคิด  :  นํา 2.6 มาบวกท้ังสองข฾างของสมการ (สมบัติการบวก) 

จะได฾ b – 2.6 + 2.6   = 1.2 +2.6 
  b  = 3.8  

 ตรวจสอบ 
แทน b  = 3.8 ในสมการ b - 2.6  = 1.2 

จะได฾  3.8 - 2.6  = 1.2 
1.2 = 1.2 เป็นสมการที่เป็นจริง 

ดังนั้น 3.8 เป็นคําตอบของสมการ b – 2.6 = 1.2 
 

3. y - 
3

5  = 
3

7  

แนวคิด :   นํา 
3

5 มาบวกทั้งสองข฾างของสมการ (สมบัติการบวก) 

จะได฾ y - 
3

5  + 
3

5 = 
3

7 +
3

5  

            y = 
3

12         y = 4 

 ตรวจสอบ     แทน  y  = 4 ในสมการ    y - 
3

5   = 
3

7  

          จะได฾   4 - 
3

5   = 
3

7  

               
3

7  = 
3

7      เป็นสมการที่เป็นจริง 

ดังนั้น 4 เป็นคําตอบของสมการ  y - 
3

5   = 
3

7  
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4. – 0.3a = 2.4 
แนวคิด : นํา 

3.0

1  มาคูณเข฾าทั้งสองข฾างของสมการ (สมบัติการคูณ) 

  จะได฾  
3.0

1 x (-0.3a)  =    2.4 x  
3.0

1   

                     a       =   
3.0

4.2  

                    a      =    -8 
  ตรวจสอบ      แทน a = -8       ในสมการ   –0.3a = 2.4 

             จะได฾ –0.3 x (-8) = 2.4 
                    2.4 = 2.4       เป็นสมการที่เป็นจริง 

                 ดังนั้น -8  เป็นคําตอบของสมการ  –0.3a  =  2.4 
 
 

5.  
3

c   =  -14 

         แนวคิด :  นํา 3 มาคูณท้ังสองข฾างของสมการ (สมบัติการคูณ) 
จะได฾    3

3


c     = -14 x 3 

                    c  =  -42 
  ตรวจสอบ    แทน c =  -42      ในสมการ 

3

c    =   -14 

                จะได฾ 
3

42   =   -14 

             -14   =   -14    เป็นสมการที่เป็นจริง 
ดังนั้น  -42    เป็นคําตอบของสมการ  

3

c    =   -14 

 

มาตรฐาน ค 4.2 ม. 1/2 

เฉลยแบบฝึกหดั ชุดที่ 3   ค 4.2  ม.1/2 

 
 
 

 

 
 
 
 
 

 

(1)     
7

3 x  - 
5

4    x  = 15                 (2)   
5

4 x – 2 = 19 

(3)   2x + (2x+2) = 58   (4)  12x – 33 = 3 

(5)      
2

1 x – 11 = 18   (6)  15 - 2x = 3 

 (7)     2 )3
4

3
( x  = 96 
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มาตรฐาน ค 4.1  ม. 1/1 

เฉลยแบบฝึกหดั ชุดที่ 4   ค 4.2  ม.1/3 

      ข้อ 1.  พ฽อค฾าคนหนึ่งซื้อข฾าวกล฾องและข฾าวมันปูเพ่ือนํามาผสมกันให฾ได฾ 100 กิโลกรัม 

เขาซื้อข฾าวมันปู กิโลกรัมละ 20 บาท  ซื้อข฾าวกล฾องกิโลกรัมละ 18  บาท เมื่อนํามาผสมกันแล฾ว             
เขาขายไปได฾กําไร 40% คิดเป็นกําไร  776  บาท อยากทราบว฽า พ฽อค฾าซื้อข฾าวแต฽ละชนิดอย฽างละ              
กี่กิโลกรัม 

      วิธีท า  ขั้นที่ 1  สิ่งที่โจทยแกําหนด และสิ่งที่โจทยแต฾องการทราบ 

    สิ่งที่กําหนดให฾ คือ พ฽อค฾าซื้อข฾าวกล฾องและข฾าวมันปูผสมกัน ให฾ได฾ 100 กิโลกรัม 

     ซื้อข฾าวมันปู กิโลกรัมละ 20 บาท  ซื้อข฾าวกล฾อง กิโลกรัมละ  18  บาท                          

เมื่อนํามาผสมกันแล฾ว เขาขายไปได฾กําไร 40%  คิดเป็นกําไร  776  บาท 

      สิ่งที่โจทยแถาม คือ พ฽อค฾าซื้อข฾าวแต฽ละชนิดอย฽างละกี่กิโลกรัม 

 ขั้นที่ 2  วางแผนการแก฾โจทยแปัญหา   กําหนดให฾  พ฽อค฾าซื้อข฾าวกล฾อง   x  กิโลกรัม 

    และ ซื้อข฾าวมันปู   x100 -  กิโลกรัม 

 ขั้นที่ 3  อธิบายขั้นตอนการแก฾โจทยแปัญหาตามแผนที่วางไว฾ 

    ซื้อข฾าวกล฾อง กิโลกรัมละ 18 บาท  คิดเป็นเงิน  18x   บาท 

    ซื้อข฾าวมันปู กิโลกรัมละ 20 บาท คิดเป็นเงิน ( )x10020 -   บาท 

    ขายข฾าวผสมได฾กําไร  40%  คิดเป็นเงิน  776  บาท 

    จะได฾สมการ       776-1002018
100

40
 xx  

     7762-000,218
5

2
 xx  

     7762-000,2
5

2
x  

   
2

5
7762-000,2 x  

   940,1=x2000,2 -          

จะได฾          000,2-940,12- x  

             60-2- x            

            30x  
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ขั้นที่ 4  ตรวจสอบคําตอบด฾วยวิธีที่หลากหลายและรวดเร็ว 

    ถ฾าพ฽อค฾าซื้อข฾าวกล฾อง 30 กิโลกรัม จะซ้ือข฾าวมันปู 70=30100 -  กิโลกรัม 

    ซื้อข฾าวกล฾อง 30 กิโลกรัม  คิดเป็นเงิน  540=30×18   บาท 

    ซื้อข฾าวมันปู  70  กิโลกรัม คิดเป็นเงิน  400,1=70×20   บาท 

    จะได฾กําไร  ( ) 776=945,1×
5
2

=400,1+540
100
40

  บาท 

    ดังนั้น ซื้อข฾าวกล฾อง 30 กิโลกรัม และซ้ือข฾าวมันปู 70  กิโลกรัม 

 
ข้อ 2   ปัจจุบันเต฾ยอายุมากกว฽าเตเา 6 ปี อีก 14 ปีข฾างหน฾า อัตราส฽วนอายุของเต฾ยต฽ออายุของ 
เตเาเป็น 5 : 4  ปัจจุบันเต฾ยและเตเาอายุเท฽าไร 

 วิธีท า  
    ขั้นที่ 1  สิ่งที่โจทยแกําหนด และสิ่งที่โจทยแต฾องการทราบ 
       สิ่งที่กําหนดให฾ คือ  ปัจจุบันเต฾ยอายุมากกว฽าเตเา 6 ปี อีก 14 ปีข฾างหน฾า 

อัตราส฽วนของอายุของเต฾ยต฽ออายุของเตเาเป็น 5 : 4 
           สิ่งที่โจทยแถาม คือ  ปัจจุบันเต฾ยและเตเาอายุเท฽าไร       
   ขั้นที่ 2  วางแผนการแก฾โจทยแปัญหา 
    สมมุติให฾  ปัจจุบันเต฾ยมีอายุ  x   ปี 
      จะได฾ว฽า เตเามีอายุ      x - 6  ป ี
 
   ขั้นที่ 3 อธิบายขั้นตอนการแก฾โจทยแปัญหาตามแผนที่วางไว฾ 
    อีก 14 ปีข฾างหน฾า เต฾ยจะมีอายุ    14x  ปี     
    อีก 14 ปีข฾างหน฾า เตเาจะมีอายุ     8146-  xx   ปี 
    เนื่องจาก  อีก 14 ปีข฾างหน฾า อายุของเต฾ยต฽ออายุของเตเา เป็น  5 : 4 

    ดังนั้น จึงเขียนเป็นสัดส฽วน       
4

5

8

14






x

x  

            เมื่อใช฾การคูณไขว฾ จะได฾สมการเป็น      58414  xx            
                40+x5=56+x4  

          56-405-4 xx  

                      16-- x  ,        16x  

 



                        คณิตพิชิต O-NET               ช่วงช้ันที่ 3 258 

      ขั้นที่ 4   ตรวจสอบคําตอบด฾วยวิธีที่หลากหลายและรวดเร็ว 
          ถ฾า  16 ปี  เตเาจะมีอายุ  10=616-   ป ี

   อีก  14 ปีข฾างหน฾า เต฾ยจะมีอายุ  30=14+16  ปีและ เตเาจะมีอายุ  24=14+10  ป ี

   อัตราส฽วนอายุของเต฾ย ต฽อ อายุของเตเาเป็น  30 : 24  ซึ่งเท฽ากับ  5 : 4 
 และเป็นจริงตามเงื่อนไขในโจทยแดังนั้น  ปัจจุบันเต฾ยมีอายุ  16  ปี  และเตเามีอายุ  10  ปี 
 

 ข้อ 3. เมื่อ 3 ปีที่แล฾วบุตรมีอายุเป็นหนึ่งในหกของอายุของบิดาถ฾าปัจจุบันบุตรมีอายุ 8 ปี  
        จงหาอายุปัจจุบันของบิดา 
 วิธีท า ให฾อายุปัจจุบันของบิดา  x  ปี     ถ฾าปัจจุบันบุตรมีอายุ   8  ปี 
   เมื่อสามปีที่แล฾วบุตรมีอายุเป็นหนึ่งในหกของอายุของบิดา  
   เมื่อ 3 ปีที่แล฾วบุตรมีอายุ  8 - 3 = 5  ปี 
   และเม่ือ 3 ปีที่แล฾ว บิดามีอายุ  x - 3  ปี 
   ดังนั้น    5  =  6

1 (x - 3)   หรือ      6
1 (x - 3)  =  5 

   นํา 6 มาคูณทั้งสองข฾างของสมการ จะได฾        x - 3  =  30 
   นํา 3 มาบวกทั้งสองข฾างของสมการ  จะได฾     x  =  30 + 3 
                                              x  =  33 
   ตรวจสอบ เมื่อ 3 ปีที่แล฾วบุตรมีอายุ     8 - 3  = 5  ปี 
                    เมื่อ 3 ปีที่แล฾วบิดามีอายุ   33 - 3  =  30  ปี 

  ดังนั้น เมื่อ 3 ปีทีแ่ล฾ว บุตรมีอายุเป็น   30
5

=  6
1

   ของอายุบิดา ซึ่งเป็นจริง 
                ตอบ      อายุปัจจุบันของบิดา             =  33  ปี 
 
ข฾อ 4  โรงเรียนแห฽งหนึ่งจัดงานสังสรรคแศิษยแเก฽า แต฽มีนักเรียนปัจจุบันไปร฽วมงาน    

7

3  ของผู฾ร฽วมงาน

ทั้งหมด ถ฾านักเรียนปัจจุบันไปร฽วมงาน 420 คน ผู฾ร฽วมงานทั้งหมดมีก่ีคน 
        วิธีท า  มีนักเรียนปัจจุบันไปร฽วมงานสังสรรคแศิษยแเก฽า 

7

3  ของผู฾ร฽วมงานทั้งหมด 

ถ฾านักเรียนปัจจุบันไปร฽วมงาน 420 คน 
สิ่งที่โจทยแถาม  ผู฾ร฽วมงานทั้งหมดมีกี่คน  (ให฾ x แทนจํานวนผู฾ร฽วมงานทั้งหมด) 
นักเรียนปัจจุบันไปร฽วมงาน 

7

3  ของ x เท฽ากับ 420 คน 

      สมการที่ได฾ คือ          
7

3  x = 420                      

นํา 
7

3 มาคูณทั้งสองข฾างของสมการ(สมบัติการคูณ) จะได฾  (
3

7  )   (
7

3 ) x = 
3

7   420 

                                                        x = 980 
ตรวจสอบ นักเรียนปัจจุบันไปร฽วมงาน

7

3  ของผู฾ร฽วมงานทั้งหมดเท฽ากับ  
7

3 980 = 420  

ดังนั้น ผู฾ร฽วมงานทั้งหมด 980 คน  
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ข฾อ 5  สามในสี่ของรายได฾ของนาย ก น฾อยกว฽านายรายได฾ของนาย ข อยู฽  500 บาท ถ฾านาย ข   มี
รายได฾ 2,600  บาท จงหารายได฾ของนาย ก 

 วิธีทํา       ให฾รายได฾ของนาย ก เป็น    x     บาท   

   ดังนั้น สามในสี่ของรายได฾ของนาย ข เท฽ากับ 
4

3 x     บาท 

 
4

3 x  บาท    น฾อยกว฽ารายได฾ของนาย  ข    อยู฽              500   บาท  

  ดังนั้น รายได฾ของนาย ข เท฽ากับ        
4

3 x     +    500   บาท 

            แต฽รายได฾ของนาย  ข  เท฽ากับ                     2,600          บาท 

ดังนั้น                                     
4

3 x     +    500   =      2,600          บาท 

นํา – 500 มาบวกเข฾าทั้งสองข฾างของสมการ จะได฾ 
4

3 x     +    500 – 500   =      2,600 – 500    

                             
4

3 x      =      2,100    

นํา 
4

3 มาคูณเข฾าท้ังสองข฾างของสมการ        จะได฾                      
4

3   
4

3    =  
4

3   2,100   

                                   x    =  2,800    บาท 

ตรวจสอบ  สามในสี่ของรายได฾ของนาย ก น฾อยกว฽ารายได฾ของนาย ข    คิดเป็นเงิน 

                2,600 -  (
4

3 2,800 )    =   2,600 -  2,100       =   500  บาท    สมการเป็นจริง 

            ตอบ   รายได฾ของนาย ก     2,800    บาท 
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มาตรฐาน ค 4.2  ม. 1/4 

          เฉลยแบบฝึกหดั ชุดที่ 5   ค 4.2  ม.1/4 

 
ข้อ 1. จากตารางต฽อไปนี้ จงเขียนกราฟแสดงความสัมพันธแระหว฽างข฾อมูลสองกลุ฽มท่ีกําหนดให฾ 
 

เวลา(นาที) 0 1 2 3 4 
ระยะทาง(เมตร) 0 10 20 30 40 

 
                                             
                                                                                    

 
                                                                         
                                                                        
                                                                    

                                                                                                                                                                

 

 ข้อ 2.  จากตารางต฽อไปนี้ จงเขียนกราฟแสดงความสัมพันธแระหว฽างข฾อมูลสองกลุ฽มที่กําหนดให฾ 

 
จ านวนดินสอ (แท่ง) 1 2 3 4 5 

ราคา (บาท) 5 10 15 20 25 
 
 
                                                                                           + 
                                                                                    
                                                                               + 
 
 
 
                           
 
 
 

Y      ระยะทาง (เมตร) 
40                                                      + 
30                                      + 
20                       + 
10        + 
0   

 

 

 

 

 

 

       1   2 3 4 5 

X   เวลา(นาที) 

Y      ราคา (บาท) 
25 

20                              
15                            
                               + 
10                    + 
  5       + 
 

 

 

 

 

 

        

 0  1 2 3 4    

  

X   จ านวนดินสอ(แทง่) 
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ข้อ 3 จากตารางต฽อไปนี้ จงเขียนกราฟแสดงความสัมพันธแระหว฽างข฾อมูลสองกลุ฽มท่ีกําหนดให฾ 
 
 

ปริมาณข้าวสาร (กิโลกรัม) 1 2 3 4 5 
ราคา (บาท) 25 50 75 100 125 

 
 

 
                                                                                            
                                                                      
 
 

                        
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 

       
 
 
 
 
 
 
 
 

Y       ราคา (บาท) 
125                                                                   + 
100                                                      +                                                              
75                                       + 
50                             +                
25               + 
 

 

 

 

 

 

          0          1       2    3        4       5 

      X    

ปริมาณข้าวสาร

(กิโลกรัม) 
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มาตรฐาน ค 4.2  ม. 1/5 

                                                    เฉลยแบบฝึกหัด ชดุที่ 6   ค 4.2  ม.1/5 

 

ข้อ 1.  เมื่อปล฽อยวัตถุเป็นเนื้อเหล็กให฾ตกลงจากที่สูง ระยะทางที่วัตถุตกจะเปลี่ยนแปลงไปตามเวลา
ดังกราฟ ที่แสดงความสัมพันธแระหว฽างเวลาและระยะทางในลักษณะที่ต฽อเนื่องกัน เป็นส฽วนของเส฾น
โค฾งดังรูป 
 
จงตอบค าถามต่อไปนี้ 
 

(1) เมื่อเวลาผ฽านไป 3 วินาที วัตถุตกลงมาได฾ประมาณกี่เมตร 
  ตอบ 70 เมตร 

(2) เมื่อเวลาผ฽านไป 6 วินาที วัตถุตกลงมาได฾ประมาณกี่เมตร 
ตอบ  215 เมตร 

(3) ถ฾าวัตถุตกลงมาได฾ 90 เมตร เวลาผ฽านไปประมาณก่ีวินาที 
ตอบ 3.5 วินาที 

(4) ถ฾าวัตถุตกลงมาได฾ 180 เมตร เวลาผ฽านไปประมาณก่ีวินาที  ตอบ 5.5 วินาที 
(5) วัตถุตกลงมาที่พิกัด (5, 160) หมายความว฽าอย฽างไร 

   ตอบ เมื่อเวลาผ฽านไป 5 วินาที วัตถุตกลงมาได฾ประมาณ 10 เมตร 
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ข้อ 2.  จงใช฾กราฟ รูปนี้  ตอบคําถามต฽อไปนี้ 
  กราฟแสดงความสัมพันธแระหว฽างเวลาและระยะทางที่วัตถุตกจากที่สูง 
 
 
            

 

 

 

 

 

 

 

 

      

  1. เมื่อเวลาผ฽านไป 4.5 วินาที วัตถุตกลงมาได฾ประมาณก่ีเมตร  
                        ตอบ 100 เมตร 
               2. ถ฾าวัตถุตกลงมาได฾ประมาณ 120 เมตร เวลาผ฽านไปประมาณก่ีวินาที  
                        ตอบ  5 วินาที  
 

 

 

                                            

 

 

 

http://www.google.co.th/imgres?hl=th&biw=1024&bih=567&tbm=isch&tbnid=YpHh_0Qs-M8-jM:&imgrefurl=http://topicstock.pantip.com/chalermkrung/topicstock/2010/06/C9331098/C9331098.html&docid=7aZZ0zg33OVRpM&imgurl=http://topicstock.pantip.com/chalermkrung/topicstock/2010/06/C9331098/C9331098-7.jpg&w=394&h=246&ei=wcL5T52WGYunrAeo5v3XBg&zoom=1&iact=hc&vpx=481&vpy=228&dur=1375&hovh=177&hovw=284&tx=141&ty=111&sig=115790107984946305812&page=2&tbnh=163&tbnw=247&start=21&ndsp=14&ved=1t:429,r:2,s:21,i:142
http://www.google.co.th/imgres?hl=th&biw=1024&bih=567&tbm=isch&tbnid=YpHh_0Qs-M8-jM:&imgrefurl=http://topicstock.pantip.com/chalermkrung/topicstock/2010/06/C9331098/C9331098.html&docid=7aZZ0zg33OVRpM&imgurl=http://topicstock.pantip.com/chalermkrung/topicstock/2010/06/C9331098/C9331098-7.jpg&w=394&h=246&ei=wcL5T52WGYunrAeo5v3XBg&zoom=1&iact=hc&vpx=481&vpy=228&dur=1375&hovh=177&hovw=284&tx=141&ty=111&sig=115790107984946305812&page=2&tbnh=163&tbnw=247&start=21&ndsp=14&ved=1t:429,r:2,s:21,i:142
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มาตรฐาน ค 4.2  ม. 2/1 
                                                เฉลยแบบฝึกหดั ชุดที่ 7   ค 4.2  ม.2/1 

ข้อ 1. ในกระปุกออมสินของมานี มีเงินเหรียญห฾าบาทและเหรียญสิบบาท รวมกัน  25 เหรียญ      
คิดเป็นเงินทั้งสิ้น 185  บาท  จงหาว฽ามานีมีเงินเหรียญห฾าบาทและเหรียญสิบบาทอย฽างละก่ีเหรียญ 
แนวคิด/   วิธีท า  
 ขั้นที่ 1 สิ่งที่โจทยแกําหนด และสิ่งที่โจทยแต฾องการทราบสิ่งที่กําหนดให฾ คือ กระปุกออม
สินของมานี มีเงินเหรียญห฾าบาทและเหรียญสิบบาท รวมกัน 25 เหรียญ คิดเป็นเงินทั้งสิ้น 185  บาท 
สิ่งที่โจทยแถาม คือ มานีมีเงินเหรียญห฾าบาทและเหรียญสิบบาทอย฽างละกี่เหรียญ 

 ขั้นที่ 2  วางแผนการแก฾โจทยแปัญหา 
    กําหนดให฾  มานีมีเงินเหรียญห฾าบาท จํานวน  x  เหรียญ 
         จะได฾ว฽า  มานีมีเงินเหรียญสิบบาท จํานวน  x25-   เหรียญ 
 ขั้นที่ 3  อธิบายขั้นตอนการแก฾โจทยแปัญหาตามแผนที่วางไว฾ 
    เหรียญห฾าบาท 1 เหรียญ  คิดเป็นเงิน  5   บาท 
    เหรียญห฾าบาท x  เหรียญ  คิดเป็นเงิน  5x  บาท 
    เหรียญสิบบาท 1  เหรียญ  คดิเป็นเงิน  10  บาท 
    เหรียญสิบบาท 25 - x  เหรียญ คิดเป็นเงิน  ( )x2510 -   บาท 
    เนื่องจาก  เงินเหรียญห฾าบาทและเหรียญสิบบาท รวมกัน 25 เหรียญ คิดเป็นเงิน 

  ทั้งสิ้น 185  บาท เขียนเป็นสมการ จะได฾ดังนี้ 
     ( ) 185=x2510+x5 -  

                     18510-2505  xx  
                                     250-1855- x  

               
5-

65-
x  

                               13=x  

   ดังนั้น  มานีมีเหรียญห฾าบาท จํานวน  13  เหรียญ 
          เหรียญสิบบาท จํานวน  1213-25    เหรียญ 
ขั้นที่ 4  ตรวจสอบคําตอบด฾วยวิธีที่หลากหลายและรวดเร็ว 
    นําค฽า  13x   แทนในสมการ   185-25105  xx  
        18513-2510135   
          185130-25065   

                         185=185   สมการเป็นจริง 
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ข้อ 2. แม฽ค฾าขายมะนาว จัดแบ฽งมะนาวเป็นกองเล็กและกองใหญ฽ โดยกองเล็กมีมะนาว กองละ 5 ผล 
และกองใหญ฽มีมะนาว กองละ 10 ผล ถ฾ามะนาวทั้งกองเล็กและกองใหญ฽มีทั้งหมด  30  กอง รวมเป็น
มะนาว 280 ผล  อยากทราบว฽ามีมะนาว กองเล็กและกองใหญ฽อย฽างละกี่กอง       

แนวคิด / วิธีท า  
  ขั้นที่ 1 สิ่งที่โจทยแกําหนด และสิ่งที่โจทยแต฾องการทราบสิ่งที่กําหนดให฾ คือ  มะนาวกองเล็ก 

กองละ 5  ผล  มะนาวกองใหญ฽ กองละ  10  ผล  
               มะนาวกองเล็กและกองใหญ฽ มีจํานวน  30  กอง คิดเป็นมะนาว    280  ผล 
         สิ่งที่โจทยแถาม คือ มีมะนาวกองเล็กและมะนาวกองใหญ฽อย฽างละกี่กอง      
  ขั้นที่ 2 วางแผนการแก฾โจทยแปัญหา 
    สมมุติให฾  มีมะนาวกองเล็ก  x  กอง 
      จะได฾ว฽า มีมะนาวกองใหญ฽  30 - x  กอง 
  ขั้นที่ 3 อธิบายขั้นตอนการแก฾โจทยแปัญหาตามแผนที่วางไว฾ 
   มะนาวกองเล็ก x กอง กองละ  5  ผล  รวมเป็นมะนาว  5x  ผล                       
      มะนาวกองใหญ฽ 30 - x กอง กองละ 10 ผล  รวมเป็นมะนาว   x-3010   ผล 
                    มะนาวทั้งหมดรวมกัน  280  ผล  
เขียนเป็นสมการ ได฾ดังนี้ 
      280-30105  xx     
                          28010-3005  xx  
                 20-5- x  
                              4x  
  ตอบ  ดังนั้น มีมะนาวกองเล็ก  4  กอง  และมะนาวกองใหญ฽  26  กอง 
  ขั้นที่ 4 ตรวจสอบคําตอบด฾วยวิธีที่หลากหลายและรวดเร็ว 
    นําค฽า  4x   แทนในสมการ ( ) 280=x3010+x5 -  

                      ( ) ( ) 280=43010+45 -  
                                   280=40300+20 -  

                                              280280    สมการเป็นจริง 
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ข้อ 3    แม฽ค฾าซื้อไข฽มาจํานวนหนึ่งราคาฟองละ 2.75  บาท  แล฾วขายไข฽ไปฟองละ 3.25  บาท  แบ฽ง
ให฾เพ่ือนบ฾านไป 12 ฟอง ขายไข฽ท่ีเหลือทั้งหมดยังได฾กําไรอีก 111  บาท จงหาว฽าแม฽ค฾าซื้อไข฽มา
ทั้งหมดก่ีฟอง 

       วิธีทํา    แม฽ค฾าซ้ือไข฽มา  x  ฟอง   

    ซื้อไข฽ราคาฟองละ 2.75  บาท  คิดเป็นเงิน  2.75 x   บาท 

    แบ฽งให฾เพ่ือนบ฾านไป 12 ฟอง  จึงเหลือไข฽สําหรับขาย  x – 12 ฟอง 

   ขายไข฽ x – 12  ฟอง  ฟองละ 3.25  บาท คิดเป็นเงิน 3.25 ( x -12) บาท 

      ขายไข฽ได฾กําไร   111  บาท 

                 จะได฾สมการ   3.25 ( x -12 ) – 2.75x  =   111 

          3.25 x -39 – 2.75x  =   111 

                                     (3.25 x - 2.75x) -39   =   111 

           0.5 x – 39          =   111 

                                              0.5x          =   150 

                    X      =    300 

ตรวจสอบ   ถ฾าแม฽ค฾าซื้อไข฽มาทั้งหมด 300 ฟอง  ฟองละ 2.75  บาท 

   คิดเป็นเงิน 2.45(300)  = 825  บาท 

 ขายไข฽ 300  – 12 = 288 ฟอง ฟองละ    3.25   บาท คิดเป็นเงิน 3.25(288) = 936 บาท 

 ขายไข฽ได฾กําไร 936 – 825 = 111  บาท ซึ่งเป็นจริงตามเงื่อนไขในโจทยแ 

            ตอบ ดังนั้น แม฽ค฾าซ้ือไข฽มาทั้งหมด 300 ฟอง 
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ข฾อ 4  มานะมีขนมอยู฽หนึ่ง แบ฽งให฾มานี 
3

1  ของจํานวนขนมในถุงนั้น ปรากฏว฽ามานีได฾ขนมไป 6 ชิ้น 

จงหาว฽าเดิมมานะมีขนมอยู฽กี่ชิ้น 

 วิธีทํา         ให฾เดิมมานะมีขนมอยู฽   x  ชิ้น  

  แบ฽งให฾มานี 
3

1  ของจํานวนขนมในถุง เทากับ   
3

1 x    

                     จะได฾สมการ   
3

1 x    =   6 

  นํา 3 มาคูณทั้งสองข฾างของสมการ จะได฾ 
3

1 x   3 = 6 3 

              x     =  18 

ตรวจสอบ แบ฽งให฾มานี 
3

1  ของจํานวนขนมในถุง เทากับ   
3

1 18 = 6   ซึ่งเป็นจริงตามโจทยแ   

   ตอบ ดั้งนั้น เดิมมานะมีขนมอยู฽  18   ชิ้น 
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มาตรฐาน ค 4.2  ม. 2/2 

เฉลยแบบฝึกหัด ชุดที่ 8 (ค 4.2  ม.2/2) 
 

ข้อ 1.  กําหนดให฾รูปสี่เหลี่ยม ABCD มีพิกัด ดังนี้  A (-6,1) , B (-2,1) , C (-1,3) และ 

 D (-5,3)  จงสร฾างต฽อไปนี้ 

 1)  รูปที่เกิดจากการเลื่อนขนานของรูปสี่เหลี่ยม ABCD ขนานกับแกน X ไปทางซ฾าย             
5 หน฽วย พร฾อมทั้งหา จุดพิกัด 

    2)  รูปที่เกิดจากการเลื่อนขนานรูปสี่เหลี่ยม ABCD ขนานกับแกน Y ลงมาด฾านล฽าง                    
4 หน฽วย พร฾อมท้ังหาจุดพิกัด 

 

 

  

ตอบ        

 

 

 

 

ข้อ 1)  จุดพิกัด A' (-11,1) B' ( -7,1) C' (-6,3) D' (-10,3) 

ข้อ 2)  จุดพิกัด A'' (-6,-3) B'' (-2,-3) C'' (-1,-1) D'' (-5,-1)       

 

A'' 

A' 

D' C' 

B' 

B'' 

C'' D'' 

Y 

X 
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ข้อ 2.  จงหาพิกัดของจุดบนรูปที่ได฾จากการสะท฾อนของรูปต฾นแบบที่กําหนดให฾ใน 

แต฽ละข฾อ โดยมีแกน Y   เป็นเส฾นของการสะท฾อน     

     
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
พิกัดของ  N' .......................    D' ............................   L' ..........................   M' ................. 
 

ข้อ 3. ให฾นักเรียนสร฾างรูปสามเหลี่ยม ABC และให฾ P เป็นจุดหมุน และหมุนตามเข็มนาฬิกาเป็น  
90 องศา  ตามภาพ ดังนี้  

 

 

ตอบ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

X 

Y 

(0,4) (5,0) (0,-2) (-2,0) 
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มาตรฐาน ค 4.2  ม. 3/1 

                  เฉลยแบบฝึกหัด ชุดที่ 9   ค 4.2  ม.3/1 
 

1.  จงแก฾อสมการ       5x  +  6   <   7x  +  8 

             วิธีท า            5x   +   6  <   7x   +   8 
                        5x  +   6   -  5x   <    7x   +   8   -   5x 
                                            6   <   2x    +   8 
                                     6  -  8   <   2x   +   8    -   8 
                                         -2     <   2x 
                                         -1     <   x 

                      ตอบ คําตอบของอสมการ คือ   จํานวนทุกจํานวนที่มากกว฽า    -1   

   

 

2.     จงแก฾อสมการ          -8x   +   7   <    -15    +    6x 

            วิธีท า                             -8x   +   7   <     -15    +   6x 
                                                 -8x  -  6x    <     -15   -   7 
                                                       -14x    <     -22 

                                                           x     >    
14

22



  

                                                           x     >    
7

11  หรือ  1. 51 

           ตอบ คําตอบขอสมการคือ   จํานวนทุกจํานวนที่มากกว฽า    
7

11            

                  

 

 

 

 

-5  -4 -3  -2  -1  0  1   2  3  3    

4  

-5  -4 -3  -2  -1  0  1   2  3  3    

4  
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3.     จงแก฾อสมการ    -4x +  1      9 

               วิธีท า                                                 -4x +  1      9 
               นํา  -1  บวกท้ังสองข฾าง จะได฾         -4x +  1   +  (-1)       9   +  (-1) 
                                                                            -4x         8 

                นํา  -
4

1  คูณทั้งสองข฾าง จะได฾              -
4

1  (  -4x )          -
4

1 ( 8 ) 

                                                                                  x       -2 
         ตอบ แสดงว฽า  คําตอบของอสมการคือ จํานวนจริงทุกจํานวนที่น฾อยกว฽าหรือเท฽ากับ  -2      
    

  กราฟแสดงค าตอบ 

                                   

 

4.   จงหาแก฾อสมการ     5
5

3x
2

5

4


x  

       วิธีท า        หาคําตอบของอสมการ                  2
5

4

55

3




xx  

                                                                       7
5


x  

                                                                          35x  

ตอบ  คําตอบของอสมการ คือ  จํานวนทุกจํานวนยกเว฾น  -35    

                

   กราฟแสดงคําตอบ                                     

 

 

 

 

 -4   -3   -2  -1   0    1   2    3    4  

   -35 
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5.   จงแก฾อสมการ                        พร฾อมเขียนกราฟแสดงคําตอบ 

วิธีท า 

 

  
 
 
 
                                          
                       

 

6.      จงแก฾อสมการ                        พร฾อมเขียนกราฟแสดงคําตอบ      

              วิธีท า 

 
 
     
 
  
   

 
 
 
 
 
 

 
 
 

1         2 
 

12 
 

http://www.google.co.th/imgres?hl=th&biw=1024&bih=567&tbm=isch&tbnid=YpHh_0Qs-M8-jM:&imgrefurl=http://topicstock.pantip.com/chalermkrung/topicstock/2010/06/C9331098/C9331098.html&docid=7aZZ0zg33OVRpM&imgurl=http://topicstock.pantip.com/chalermkrung/topicstock/2010/06/C9331098/C9331098-7.jpg&w=394&h=246&ei=wcL5T52WGYunrAeo5v3XBg&zoom=1&iact=hc&vpx=481&vpy=228&dur=1375&hovh=177&hovw=284&tx=141&ty=111&sig=115790107984946305812&page=2&tbnh=163&tbnw=247&start=21&ndsp=14&ved=1t:429,r:2,s:21,i:142
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7.  เด็กชายแสนดีได฾รับเงินจากพ฽อและแม฽เป็นจํานวนเท฽า ๆ กัน เพื่อเป็นค฽าใช฾จ฽ายประจําสัปดาหแ  
เมื่อสิ้นสัปดาหแเขารวมรายจ฽ายแล฾วพบว฽าได฾ใช฾เงินไปทั้งสิ้น  310   บาท  และฝากธนาคารออมสินไว฾  
100  บาท  เมื่อนับเงินที่เหลือแล฾วปรากฏว฽าเหลือไม฽ถึง  50  บาท   จงหาว฽าเด็กชายแสนดีได฾รับเงิน
จากพ฽อเท฽าไร 

 วิธีท า      สมมติว฽าพ฽อให฾เงินเด็กชายแสนดี                          x                    บาท 

          ดังนั้น   เด็กชายแสนดีได฾รับเงินทั้งหมด               2x                    บาท 

      เมื่อหักสวนที่นําไปฝากธนาคาร และค฽าใช฾จ฽ายแล฾วจะเหลือ   2x  -  310     บาท 

               ดังนั้น                                    2x    -   310    <    50 

                  แก฾อสมการได฾ดังนี้                             2x     <    360 

                                                                    x      <     180  ……………………..(1) 

        แต฽จํานวนเงินที่เด็กชายแสนดีได฾รับทั้งสิ้นต฾องมากกว฽า    310    บาท 

              นั้นคือ                                                   2x   >   310 

                                                                          x   >    155   ……………….(2) 

    จาก  (1) และ (2)   

  ตอบ ดังนั้นเด็กชายแสนดีได฾รับเงินจากพ฽อมากกว฽า  155  บาท แต฽ไม฽ถึง  180  บาท 

 

 

 

 

 

http://www.google.co.th/imgres?hl=th&biw=1024&bih=567&tbm=isch&tbnid=YpHh_0Qs-M8-jM:&imgrefurl=http://topicstock.pantip.com/chalermkrung/topicstock/2010/06/C9331098/C9331098.html&docid=7aZZ0zg33OVRpM&imgurl=http://topicstock.pantip.com/chalermkrung/topicstock/2010/06/C9331098/C9331098-7.jpg&w=394&h=246&ei=wcL5T52WGYunrAeo5v3XBg&zoom=1&iact=hc&vpx=481&vpy=228&dur=1375&hovh=177&hovw=284&tx=141&ty=111&sig=115790107984946305812&page=2&tbnh=163&tbnw=247&start=21&ndsp=14&ved=1t:429,r:2,s:21,i:142
http://www.google.co.th/imgres?hl=th&biw=1024&bih=567&tbm=isch&tbnid=YpHh_0Qs-M8-jM:&imgrefurl=http://topicstock.pantip.com/chalermkrung/topicstock/2010/06/C9331098/C9331098.html&docid=7aZZ0zg33OVRpM&imgurl=http://topicstock.pantip.com/chalermkrung/topicstock/2010/06/C9331098/C9331098-7.jpg&w=394&h=246&ei=wcL5T52WGYunrAeo5v3XBg&zoom=1&iact=hc&vpx=481&vpy=228&dur=1375&hovh=177&hovw=284&tx=141&ty=111&sig=115790107984946305812&page=2&tbnh=163&tbnw=247&start=21&ndsp=14&ved=1t:429,r:2,s:21,i:142
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มาตรฐาน ค 4.2  ม. 3/2 

เฉลยแบบฝึกหัด ชุดที่ 10   ค 4.2  ม.3/2 

1. จงเขยีนกราฟของสมการต฽อไปนี้โดยใช฾แกนคู฽เดียวกัน  เส฾นตรงเหล฽านี้ตัดแกน y ที่จุดใด 
1.1   y   =   -2x 

X -2 -1 0 1 2 3 

y 4 2 0 -2 -4 -6 

        1.2   y =  -x 

X -2 -1 0 1 2 3 

y 2 1 0 -1 -2 -3 

                                                  

 

                                      

                                            

                               

                        

 

 

 

 

 

 

    

 

 

                            

Y 

4 

3 

2 

1 

0 

-1 

-2 

-3 

-4 

-5 

-6 

    -4      -3      -2      -1                1      2      3      4      5       6         x 

 

+ 

+ 

+ 

+ 

+ 

y   =   -2x 

+ 
+ 

+ 
+ 

+ 

y =  -x 
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2. จงเขียนกราฟของสมการต฽อไปนี้โดยใช฾แกนคู฽เดียวกัน  เส฾นตรงเหล฽านี้ตัดแกน y ท่ีจุดใด 

   2.1    y   =   -x  +  1 

X -2 -1 0 1 2 3 

y 3 2 1 0 -1 -2 

                 

2.2   y =  -2x   +  1 

X -2 -1 0 1 2 3 

y 5 3 1 -1 -3 -5 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 y                           

5 

4 

3 

2 

1 

0 

-1 

-2 

-3 

-4 

-5 

-6 

    -4      -3      -2      -1                1      2      3      4      5       6         x 
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+ 
+ 

+ 

+ 

y   =   -x+ 1 

+ 

+ 

+ 
+ 

+ 

 

y   =   -2x+ 1 
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มาตรฐาน ค 4.2  ม. 3/3 

 เฉลยแบบฝึกหัด ชุดที่ 11   ค 4.2  ม.3/3 

  ข้อ 1.     จงแก฾ระบบสมการ         x  +  y  =  4  ……………………(1) 

                                        x  -   y  =  2 ……………………..(2) 

            วิธีทํา                               x  +  y  =  4  ……………………(1) 

                                       x  -   y  =  2 ……………………..(2) 

นําสมการที่  (1)  +  (2)  ,    (   x + y ) + (  x  -  y  )   =     4+2 

                                             x  +  y  +  x  -  y  =  6 

                                                                  2x  =  6 

                                                                    x  =  3 

นําสมการที่  (1) - (2) ,         (   x + y ) -  (  x  -  y  )   =     4  -   2 

                                            x  +  y  -  x  +  y  =  2 

                                                               2y  =  2 

                                                                 y  =  1 

ตรวจคําตอบ        แทนค฽า   x  ,  y  ในสมการที่   (1)  และ  (2) 

                                x  =    3  ,  y  =  1   จะได฾ประโยคที่เป็นจริงสองประโยคดังนี้ 

                                                3  + 1  =  4 

3 -  1  =  2 
                         สรุปได฾ว฽า     (  3  ,  1  )   เป็นคําตบของระบบสมการ     ตอบ 
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ข้อ 2.  จงแก฾ระบบสมการ  x  +  y  =  8  และ  x  -  y  =  2  เขียนกราฟลงบนแกนคู฽เดียวกัน 

                                      

 

 

                                                                   (5,3)                       x-y= 2                                      

                                                       

                   x+y = 8 

 

ดังนั้น  กราฟเส฾นตรง  x  +  y  =  8   และ  x -  y  =  2  ตัดกันที่จุด  ( 5  , 3 )   

เรียก ( 5, 3 )  ว฽าคําตอบของระบบสมการ   x  +  y  =  8  และ  x -  y  =  2 

ข้อ 3   จงแก฾ระบบสมการ         2a  -  b   =  3  ………………….(1) 

                                        a  +  2b  =  4  ………………….(2) 

          วิธีทํา                         2a  -  b   =  3  ………………….(1) 

                                        a  +  2b  =  4  ………………….(2) 

                       นําสมการ  (1)  x  2  จะได฾      4a  -  2b  =  6  ………………(3) 

                       นําสมการ (2)  +  (3)  ,   ( a + 2b )  + ( 4a - 2b )  =  4 + 6 

                                                                      a + 2b + 4a - 2b  =  10 

                                                                                             2a = 10 

                                                                                               a = 2 

                   

    

                            

Y 

8 

6 

4 

2 

0 

-2 

-4 

-6 

-8 

-8     -6     -4        -2          2       4       6       8        x 
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y 

8 

6 

4 

2 

0 

-2 

-4 

-6 

-8 

 แทนค฽า      a  =  2  ใน   (1) 

                                                  2(2)  -  b  =  3 

4  -  b  =  3 
        - b   =  3  -  4 

          -b  =  -1 

            b  =  1 

                                   คําตอบของระบบสมการ   คือ  (  2  ,  1  )          ตอบ 

 

ข฾อ 4. จงแก฾ระบบสมการ   4x  -  3y  =  12  และ   8x  -  6y   -  24  =  0 

 

                                       

                                                                            4x-3y= 12                                      

                                                                              8x- 6y-24=0               

    

 

 

 

 

ดังนั้น     จากสมการ    4x  - 3y = 12     และ     8x - 6y - 24 = 0    เมื่อนํามาเขียน
กราฟเราจะได฾ เส฾นตรงสองเส฾นทับกัน แสดงว฽า   ทุกคู฽อันดับที่แทนจุดบนเส฾นตรงที่ได฾ คือ 
คําตอบของระบบสมการที่กําหนดให฾ 

 

-8     -6     -4      -2          2       4       6       8        x 
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มาตรฐาน ค 4.2  ม. 3/4 

                             เฉลยแบบฝึกหัด ชุดที่ 12   ค 4.2  ม.3/4 

 

ค าสั่ง  จงหาค าตอบของระบบสมการต่อไปนี้  โดยวิธีเขียนกราฟ 

1. 2x  +  3y  - 9 =    0 …………………..(1) 
 x  -   y  +  8  =   0  ……………………(2) 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

 

 

          
                ตอบ ( -3, 5) 
 
 
 
 
 
 
 

วิธีทํา  จาก 2x  +  3y  - 9 =    0 …………………..(1)                 จาก   x – y + 8 = 0  ………………………..(2) 
จะได฾                        3y  =    -2x + 9                                      จะได฾   – y  = - x - 8 
                                y   =    3

3

2



x                                             y  =  x + 8 

 

y 

8 

7 

6 

5 

4 

3 

2 

1 

0 

-1 

-2 

-3 

-4 

-5 

-8     -7     -6     -5     -4       -3      -2       -1             1       2       3        4        5       x 

  (-3,5) 

x – y + 8 = 0   

2x  +  3y  - 9 =    0 
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2. -4y  - 6 = - 2x    …………………….(1) 
         -2y  – 3 =  -x     ..……………………(2) 

               

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ตอบ  คําตอบของระบบสมการนี้คือจุดทุกจุดบนเส฾นตรงคือ ( x , 
2

3x ) 

 

 

 

 

วิธีทํา  จาก    -4y  - 6 = - 2x                         จาก      -2y  – 3 =  -x      
จะได฾           -2y  - 3 = - x                           จะได฾     -2y   =  -x + 3                           
                     -2y   = - x +3                             

                       y   = 
2

x - 
2

3                                      y   = 
2

x - 
2

3                            

y 

6 

5 

4 

3 

2 

1 

0 

-1 

-2 

-3 

-4 

-5 

   -8     -7     -6     -5     -4       -3      -2       -1             1       2       3        4        5      x 

-4y-6 = -2x 

-2y-3 = -x 
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มาตรฐาน ค 4.2  ม. 3/5 

เฉลยแบบฝึกหัด ชุดที่ 13   ค 4.2  ม.3/5 
 

ข้อ 1. จงหาค฽า  x และ ค฽า y  จากระบบสมการ 9x+y=2 และ 4x+y=2   

         ตอบ  ( 0,2 ) หรือ    ( x = 0, y = 2 ) 

ข้อ 2. จงแก฾ระบบสมการ           x  +  y  =  8   และ    x  -   y  =  6   

        แนวคิด/วิธีท า 
 

x + y = 8   …………………… (1) 
x  - y = 6  ……………………. (2) 

นําสมการที่  (1)  +  (2)  ,    (   x + y ) + (  x  -  y  )   =     8+6 
                                              x  +  y  +  x  -  y  =  14 
                                                                 2x  =  14 
                                                                       x  =  7 
นําสมการที่  (1) - (2) ,         (   x + y ) -  (  x  -  y  )   =     8  -   6 
                                                 x  +  y  -  x  +  y  =  2 
                                                                    2y  =  2 
                                                                     y  =  1 
 
            ตรวจค าตอบ        แทนค฽า   x  ,  y  ในสมการที่   (1)  และ  (2) 

                                     x  =    7 ,  y  =  1   จะได฾ประโยคที่เป็นจริงสองประโยคดังนี้                                 

                                                  7  +  1   =  8 

                                                  7   -   1   =  6 

     ตอบ  สรุปได฾ว฽า     (  7  ,  1  )   เป็นคําตอบของระบบสมการ                   
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ข้อ 3.  จงแก฾ระบบสมการ         2a  -  b   =  3  และ    a  +  2b  =  4  

             แนวคิด/วิธีท า                        2a  -  b   =  3  ………………….(1) 

                                                     a  +  2b  =  4  ………………….(2) 

           นําสมการ  (1)  x  2  จะได฾        4a  -  2b  =  6  …………………..(3) 

           นําสมการ (2)  +  (3)  ,   ( a + 2b )  + ( 4a - 2b )  =  4 + 6 

                                                   a + 2b + 4a - 2b  =  10 

                                                                       2a = 10 

                                                                     a = 2 

            แทนค่า      a  =  2  ใน      2a  -  b   =  3  ………………….(1)      

                             (2)  (2) -  b  =  3 

           4 -  b  =  3 

             - b   =  3  -  4  

               -b  =  -1 

                   b  =  1 

          ตอบ  คําตอบของระบบสมการ   คือ  (  2  ,  1  )     
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ข฾อ 4 จงหาคําตอบของระบบสมการ 3x- 2y=6  และ -5x+6y=30   

          แนวคิด/วิธีท า                        3x- 2y=6      ………………….(1) 

                                                     -5x+6y=30  ………………….(2) 

           นํา 3   (1)  จะได฾             9x – 6y  = 18      ………………….(3) 

           นําสมการ (2)  +  (3)  ,   (-5x  + 9x )  + (6y - 6y)  = 30 + 18 

                                                                       4x  =  48 

                                                                       x  =  
4

48  

                                                                     x = 12 

            แทนค่า      นํา  x   =  12  แทนค฽าใน      3x- 2y=6    ……………….(1)      

                             3(12) -  2y  =  6 

           36 -  2y  =  6 

             - 2y   =  6  -  36  

               -2y  =  -30 

                   y  =  15 

          ตอบ  คําตอบของระบบสมการ   คือ  (  12  ,  15  )   
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ข้อ 5. จงเขียนกราฟของสมการ  2x + y    = 0  และ  กราฟของสมการ 2x + y + 3  = 0 
       จากสมการ   2x + y    =  0                            และ จากสมการ  x + y +3  =  0   
      จะได฾                 y    =  - 2x                                จะได฾                 y   =  - 2x - 3 
                     สมการ  y  =  - 2x                                              สมการ  y =  - 2x – 3    

 

สมการ  2x + y    = 0   2x + y + 3  = 0 

x y = - 2x y ( x,y ) x y = - 2x - 3 y ( x,y ) 

- 1 y =  - 2(-1 ) 2 (-1, 2) - 1 y = - 2( -1 ) - 3 -1 (-1,-1) 

0 y =  - 2(0) 0 (0,0) 0 y = - 2 (0) - 3 -3 (0,-3) 

1 y =   -2(1) - 2 (1,- 2) 1 y = - 2(1) - 3 -5 (1,-5) 

 

 

 

 

 

  

 

 
 
 
 

 

 

x 
2 1 4 3 

1 

2 

3 

-1 

-2 

-3 

- 4 

-1 -2 -3 - 4 

2x + y + 3 = 0 

2x + y = 0 

- 5 
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สาระ/มาตรฐาน 
สาระที่ 5 การวิเคราะห์ข้อมูลและความน่าจะ
เป็น 

มาตรฐาน ค 5.1 ม. 2/1 

แบบฝึกหัดชุดที่ 1 

ข้อที ่ ต าตอบ 
  

1 ก 
2 ง 
3 ข 
4 ข 
5 ก 

 

สาระ/มาตรฐาน 
สาระที่ 5 การวิเคราะห์ข้อมูลและความน่าจะเปน็ 

มาตรฐาน ค 5.1 ม. 3/1 

แบบฝึกหัดชุดที่ 2 

ข้อที ่ ต าตอบ 
  

1 อยู฽ในดุลยพินิจของครูผู฾สอน 
2 อยู฽ในดุลยพินิจของครูผู฾สอน 

 

สาระ/มาตรฐาน 
สาระที่ 5 การวิเคราะห์ข้อมูลและความน่าจะเปน็ 

มาตรฐาน ค 5.1 ม. 3/2 

แบบฝึกหัดชุดที ่3 

ข้อที ่ ต าตอบ 
  

1 ไม฽ต฽างกัน 
2 9 
3 14 
4 15 
5 9 

 

สาระ/มาตรฐาน 
สาระที่ 5 การวิเคราะห์ข้อมูลและความน่าจะเปน็ 

มาตรฐาน ค 5.1 ม. 3/3 

แบบฝึกหัดชุดที่ 4 

ข้อที ่ ต าตอบ 
  

1 ข 
2 ง 
3 ก 
4 ก 
5 ค 
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สาระ/มาตรฐาน 
สาระที่ 5 การวิเคราะห์ข้อมูลและความน่าจะเปน็ 

มาตรฐาน ค 5.1 ม. 3/4 

แบบฝึกหัดชุดที่ 5 

ข้อที ่ ต าตอบ 
  

1 8 
2 8,100 บาท 
3 9 
4 6 
5 27 

 

สาระ/มาตรฐาน 
สาระที่ 5 การวิเคราะห์ข้อมูลและความน่าจะเป็น 

มาตรฐาน ค 5.2 ม. 1/1 

แบบฝึกหัดชุดที่ 6 

ข้อที ่ ต าตอบ 
  

1 ลูกบอลสีขาวได฾มากกว฽ากัน 
2 สีแดง 
3 เอ้ือย 

 

สาระ/มาตรฐาน 
สาระที่ 5 การวิเคราะห์ข้อมูลและความน่าจะเปน็ 

มาตรฐาน ค 5.2 ม. 2/1 

แบบฝึกหัดชุดที่ 7 

ข้อที ่ ต าตอบ 
  

1 1)  ไม฽มีโอกาสเกิดข้ึน 
 2)  มีโอกาสเกิดข้ึนอย฽างแน฽นอน 
 3)  มีโอกาสเกิดข้ึนอย฽างแน฽นอน 
 4)  ไม฽มีโอกาสเกิดข้ึน 
2 1)  โอกาสเหตุการณแ ก น฾อยกว฽า

โอกาสเหตุการณแ ข 
 2)  โอกาสเหตุการณแ ก เท฽ากับโอกาส

เหตุการณแ ค 
 3)  โอกาสเหตุการณแ ข มากกว฽าโอกาส

เหตุการณแ ค 
3 1)  เหรียญ 10 บาท 
 2)  เหรียญบาท 
 3)  เหรียญสิบจํานวน 1 เหรียญ

เหรียญห฾าจํานวน 2 เหรียญเหรียญ
บาทจํานวน 3 เหรียญ 

 4)  เป็นไปไม฽ได฾ 
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สาระ/มาตรฐาน 
สาระที่ 5 การวิเคราะห์ข้อมูลและความน่าจะเปน็ 

มาตรฐาน ค 5.2 ม. 3/1 

แบบฝึกหัดชุดที่ 8 

ข้อที ่ ต าตอบ 
  

1 ง 
2 ง 
3 ข 
4 ก 
5 ก 

 

สาระ/มาตรฐาน 
สาระที่ 5 การวิเคราะห์ข้อมูลและความน่าจะเปน็ 

มาตรฐาน ค 5.3 ม. 3/1 

แบบฝึกหัดชุดที่ 9 

ข้อที ่ ต าตอบ 
ตอนที่ 1  

1 ง 
2 ค 
3 ก 
4 ก 
5 ก 
6 ก 
7 ค 
8 ข 
9 ง 
10 ค 

ตอนที่ 2  
1 ไม฽ควรเล฽น เพราะเล฽นแต฽ละครั้ง

จะต฾องเสียเงิน 0.08 บาท 
2 ควรทําธุรกิจ เพราะได฾กําไร ครั้ง

ละ 67,500 บาท 
3 ไม฽ควรรับเพราะเสียเปรียบ 50 

บาท 
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สาระ/มาตรฐาน 
สาระที่ 5 การวิเคราะห์ข้อมูลและความน่าจะเปน็ 

มาตรฐาน ค 5.3 ม. 3/2 

แบบฝึกหัดชุดที่ 10 

ข้อที ่ ต าตอบ 
  

1 อยู฽ในดุลยพินิจของครูผู฾สอน 
2 อยู฽ในดุลยพินิจของครูผู฾สอน 
3 อยู฽ในดุลยพินิจของครูผู฾สอน 
4 อยู฽ในดุลยพินิจของครูผู฾สอน 

 

สาระ/มาตรฐาน 
สาระที่ 6 ทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์ 

มาตรฐาน ค 6.1  
แบบฝึกหัด 

ข้อที ่ ต าตอบ 
  

1 70 เมตร 
2 12.93 เมตร 
3 69.9 เมตร 
4 48 ฟุต 
5 25 ฟุต 
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ภาคผนวก ข 
ตัวอย่างข้อสอบ O – NET  ทุกสาระ 
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ตัวอย่างข้อสอบ  O-NET  คณิตศาสตร์ ม.3 

สาระท่ี 1  จ านวนและการด าเนินการ 
มาตรฐาน  ค 1.1 เข้าใจถึงความหลากหลายของการแสดงจ านวนและการใช้จ านวนในชีวิตจริง 

1.  ข฾อใดถูกต฾อง  (ปี 2550) 
 ก.  มีจํานวนเต็มบวกท่ีน฾อยกว฽า  1    
 ข.  มีจํานวนเต็มลบที่มากกว฽า  0 

ค.  มีจํานวนเต็มที่น฾อยที่สุดแต฽มากกว฽า  -3     
ง.  มีจํานวนตรรกยะที่น฾อยที่สุดแต฽มากกว฽า  5 

2.  ข฾อใดเป็นจํานวนอตรรกยะทุกจํานวน   (ปี 2550) 
ก.  521.3,5,2     ค.  ,9,7  

 ข.  4,10,8     ง.  ...,12112.2,5  
3.  จงพิจารณาข฾อความต฽อไปนี้ ว฽าข฾อใดเป็นจริง   (ปี 2553) 
 ก.  จํานวนจริงที่เป็นจํานวนตรรกยะมีบางจํานวนที่เป็นจํานวนอตรรกยะ 
 ข.  จํานวนเต็ม 0 เป็นจํานวนจริงเพียงจํานวนเดียวที่คูณกับจํานวนตรรกยะใดๆ แล฾วได฾ผล 
               คูณเป็นจํานวนตรรกยะ 
 ค.  จํานวนจริงที่เขียนได฾ในรูปทศนิยมท่ีไม฽ซ้ํากันเป็นจํานวนอตรรกยะและเขียนเป็นรูป 
               เศษส฽วนที่มีเศษและส฽วนเป็นจํานวนเต็มไม฽ได฾ 
 ง.  จํานวนเต็มเป็นจํานวนจริงที่ประกอบด฾วยจํานวนเต็มลบและจํานวนเต็มบวกเท฽านั้น 
4.  ข฾อใดต฽อไปนี้เป็นจริง   (ปี 2553) 
 ก.  ถ฾า  a  เป็นจํานวนจริง  แล฾ว  a2  >  a  เสมอ 
 ข.  ให฾  a , b , c  เป็นจํานวนอตรรกยะ  ถ฾า  a  >  b  แล฾ว  c - a  >  c – b 
 ค.  ให฾  x  เป็นจํานวนตรรกยะ  ถ฾า  x2  >  4  แล฾ว  x  >  2 
 ง.  ให฾  y  เป็นจํานวนเต็ม  ถ฾า  y   >  1  แล฾ว  y  >  1 

5.  ถ฾าเขียนเศษส฽วน 
7

1  ในรูปทศนิยมซ้ํา  จะได฾ทศนิยมในตําแหน฽งที่ 37 เป็นเท฽าไร (ปี 2553) 

 ก.  1    ค.  7  
ข.  5    ง.  8 

6.  ถ฾า  (3x - 3) : (x + 3)  =  3 : 5  แล฾ว  x  มีค฽าเท฽ากับข฾อใด (ปี 2550) 
 ก.  -6    ค.  2    

ข.  -2    ง.  6 
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7.  ก , ข  และ  ค  มีเงินเป็นอัตราส฽วน  4 : 5 : 7  ถ฾า  ค  มีเงินมากกว฽า  ข  40  บาท  ข฾อความใด 
    ถูกต฾อง  (ปี 2550) 
 ก.  ก  มีเงินคิดเป็น  80 %  ของเงินของ  ข 

 ข.  ข  มีเงิน 
4

1 เท฽าของเงินทั้งหมด 

 ค.  ก , ข  และ ค มีเงินรวมกัน  640  บาท 
 ง.  ค  มีเงินเป็น 70 %  ของ  ก  และ  ข  รวมกัน 

8.  พ฽อค฾าคนหนึ่งซื้อส฾มมา 10  กิโลกรัม  ราคากิโลกรัมละ  40  บาท  ถ฾าต฾องการขายให฾ได฾กําไร 5 % 
    จากต฾นทุน  จะต฾องขายส฾มกิโลกรัมละกี่บาท  และได฾กําไรทั้งหมดก่ีบาท (ปี 2552) 
 ก.  กิโลกรัมละ  50  บาท  กําไร  100  บาท 
 ข.  กิโลกรัมละ  45  บาท  กําไร  50  บาท  
 ค.  กิโลกรัมละ  48  บาท  กําไร  80  บาท 
 ง.  กิโลกรัมละ  42  บาท  กําไร  20  บาท 
9. ภาสกร สอบวิชาต฽างๆ ได฾คะแนนดังนี้  คณิตศาสตรแ : ภาษาอังกฤษ  ได฾คะแนนเป็น 5 : 3  
    ภาษาอังกฤษ : วิทยาศาสตรแ  ได฾คะแนนเป็น  4 : 7  ถ฾าแต฽ละวิชาคะแนนเต็ม  50 คะแนน  และ 
    เขาสอบวิชาคณิตศาสตรแได฾  40 คะแนน  ถามว฽า  เขาสอบวิชาวิทยาศาสตรแได฾ร฾อยละเท฽าไร  
   (ปี 2553) 
 ก.  84    ค.  60   

ข.  80    ง.  48 
10.  ถ฾า  A  = 0.0000065  และ  B  =  0.0000095  แล฾ว  A + B  เท฽ากับข฾อใด  (ปี 2550) 

 ก.  12106.1     ค.  6106.1     

ข.  7106.1      ง.  5106.1   

11. ถ฾าให฾ A ตัวหารร฽วมมากของ 36 และ 54 และ B เป็นตัวคูณร฽วมน฾อยของ 36 และ 54 แล฾ว BA 
     จะมีค฽าเป็นเท฽าไร (ปี 2554) 

ก.  2     ค.  4 
ข. 3     ง.  6 
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12.  พิจารณาข฾อความต฽อไปนี้ 
 1)  รากที่สองของ  169  มี  2  ค฽าคือ  13 , -13 
 2)  รากที่สามของ  -64  มี  2  ค฽าคือ  4 , -4 
 3)  รากที่สองของ  -16  มี  1  ค฽าคือ  -4 
 4)  รากที่สามของ  -27  มี  1  ค฽าคือ  -3 
       มีข฾อความที่เป็นจริงกี่ข฾อ 

ก. 1  ข฾อ    ค. 3  ข฾อ 
ข. 2  ข฾อ    ง. 4  ข฾อ 

13. อัตราส฽วนค฽าจ฾างรายวันของ ฉลาม เฉลิม เฉลียว เป็น 2 : 1 : 3  ถ฾า ฉลาดและเฉลิม ได฾รับค฽าจ฾าง  
     รายวันรวมกัน 900 บาท ต฽อไปนี้ข฾อใดผิด 

ก. เฉลียวได฾ค฽าจ฾างวันละ  900 บาท 
ข. เฉลิมได฾ค฽าจ฾างวันละ  300 บาท 
ค. ฉลามได฾ค฽าจ฾างวันละ  600 บาท 
ง. ฉลามได฾ค฽าจ฾างมากกว฽าเฉลิมวันละ  200 บาท 

 
มาตรฐาน  ค 1.2 เข้าใจถึงผลที่เกิดขึ้นจากการด าเนินการของจ านวนและความสัมพันธ์ระหว่าง   
                         การด าเนินการต่างๆ และใช้การด าเนินการ 
                         ในการแก้ปัญหา 

1.  ข฾อใดต฽อไปนี้ไม่จริง  (ปี 2550) 

 ก.   
2

2
381 







   
ค.  632 22   

 ข.  555253     ง.  027283 33   
2.   3 278372    มีค฽าเท฽ากับข฾อใด  (ปี 2550) 

 ก.  27     ค.  11 
 ข.  21     ง.  3 

3.  ถ฾า  12n   แล฾ว  
3

2

n
  มีค฽าเท฽าใด  (ปี 2550) 

 ก.  
33

1     ค.  
63

1  

 ข.  
3

1      ง.  
9

1  
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4.  ถ฾า  A และ  B  เป็นจํานวนเต็มแล฾วข฾อใด  เป็นเท็จ  (ปี 2550) 
 ก.  ถ฾า     30.333.003.030.0  A   แล฾ว  9A  

 ข.  ถ฾า  
155

3 A
   <  1  แล฾ว  A  <  6 

 ค.  ถ฾า  A  <  0   แล฾ว  
A

2  > 
A

3  

 ง.  ถ฾า  A  >  0   แล฾ว  
B

A


 >  0 

5.  จํานวนใดไม฽ใช฽รากท่ีสองของ  841  (ปี 2552) 

 ก.  229     ค.  29  และ  -29 

 ข.  229     ง.  229   และ   2
29  

6. จงหาผลบวกของจํานวนเต็มทั้งหมดที่มีค฽าอยู฽ระหว฽าง -7 กับ 15 และหารด฾วย 3 ลงตัว ว฽ามีค฽า 
    เท฽าใด (ปี 2552) 
 ก.  7     ค.  21 
 ข.  15     ง.  36 

7.  ถ฾า   1250532418382 2

1

2

1

2

1

2

1






























 a   แล฾ว  a   มีค฽าเท฽าใด (ปี 

2552) 
 ก.  22     ค.  33 
 ข.  21     ง.  32 

8.  นักเรียนห฾องหนึ่งเป็นนักเรียนชาย 
9

5  ของนักเรียนทั้งห฾องมีนักเรียนหญิงที่เป็นนักกรีฑา 

    อยู฽ 5.0     ของนักเรียนหญิง ถ฾านักเรียนหญิงในห฾องนี้เป็นนักกรีฑา 8 คน จะมีนักเรียนชาย 
    ในห฾องนี้กี่คน (ปี 2553) 
 ก.  18     ค.  22 
 ข.  20     ง.  24 

9.    
5

3
553

02    มีค฽าเท฽ากับข฾อใด  (ปี 2550) 

 ก.  -90     ค.  75 
 ข.  -75     ง.  90 
10.  จงหาค฽าของ  161064 1     (ปี 2554) 
 ก.  0.1     ค.  1.6 
 ข.  0.8     ง.  4.0 
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11.  กําหนดให฾  2.1a   และ  6.3b  ดังนั้น     ba  02.02.012  มีค฽าเท฽ากับข฾อใด  
      (ปี 2550) 
 ก.  -0.312    ค.  3.120 
 ข.  -3.120    ง.  0.312 

12. แสงเดินทางด฾วยอัตราเร็ว  8103  เมตรต฽อวินาที  จงหาว฽าในเวลา 
3

1  วัน  แสงจะเดินทางได฾ 

     ระยะทางก่ีเมตร (ปี 2552) 
 ก.  1210480.6     ค.  1310296.1   
 ข.  1210640.8     ง.  1310592.2   
13. กําหนด x และ y เป็นจํานวนจริง ถ฾า x > y และ xy < 0 แล฾ว จํานวนในข฾อใดเป็นจํานวนลบ  
     (ปี 2555) 
 ก.  3y – x    ค.  x – 4y 
 ข.  x – 2y    ง.  –x  และ  -y 
 
มาตรฐาน  ค. 1.3  ใช้การประมาณค่าในการค านวณและแก้ปัญหา 

1.  ค฽าประมาณของ 3 6412    มีค฽าเท฽ากับข฾อใด  (ปี 2550) 
 ก.  7.46     ค.  11.46 
 ข.  7.82     ง.  11.82 
2.  ข฾อใดใช฾การประมาณ ไม่เหมาะสม  (ปี 2550) 
 ก.  มีเงิน  3,000 บาท ซื้อเสื้อราคาตัวละ  220 บาท ได฾ประมาณ  13 ตัว 
 ข.  ซื้อผ฾า  29.25 เมตร ราคาเมตรละ  54 บาท จะต฾องเตรียมเงินประมาณ 1,650 บาท 
 ค.  มีอิฐทั้งหมด 28,000 ก฾อน รถบรรทุกได฾เที่ยวละ 2,500 ก฾อน จะต฾องบรรทุกประมาณ 
               11 เที่ยว 

ง.  ในการนําเสนอผลงานใช฾เวลาคนละ 12 นาที ถ฾าผู฾เสนอมีจํานวน 16 คน จะใช฾เวลา  
    นําเสนอประมาณ 3 ชั่วโมง 

3.  ผลบวกของเศษส฽วน 3 จํานวนต฽อไปนี้  
3997

2009

5998

8008

2999

2007
   มีค฽าใกล฾เคียงจํานวนเต็ม  

    ในข฾อใดต฽อไปนี้มากที่สุด  (ปี 2553) 
 ก.  1     ค.  3 
 ข.  2     ง.  4 
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มาตรฐาน  ค 1.4  เข้าใจระบบจ านวนและน าสมบัติเกี่ยวกับจ านวนไปใช้ 

1.  ข฾อใดต฽อไปนี้ผิด  (ปี 2552) 
 ก.  ห.ร.ม. ของ 8 และ 12  คือ  4 
 ข.  ค.ร.น. ของ 8 และ 12  คือ  24 
 ค.  ตัวประกอบร฽วมของ 8 และ  12  คือ  1 , 2 และ 4 
 ง.  ตัวหารร฽วมของ 8  และ 12  คือ  2  และ  4 
2.  จงหาจํานวนนับที่น฾อยที่สุดที่หารด฾วย  60 , 54 , 42  และ  30  แล฾วเหลือเศษ  9 ทุกจํานวน   
    (ปี 2552) 
 ก.  3771    ค.  3789   

ข.  3780    ง.  3798 
3.  มีกระดาษหนึ่งแผ฽น กว฾าง 18 เซนติเมตร ยาว 63 เซนติเมตร ถ฾าต฾องการตัดกระดาษดังกล฽าวเป็น 
    รูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสที่มีด฾านกว฾างและด฾านยาวเป็นจํานวนนับที่มากที่สุดเท฽าที่จะทําได฾ โดยที่สี่เหลี่ยม 
    จัตุรัสนี้จะต฾องมีขนาดเท฽ากันทุกชิ้น และเมื่อตัดเสร็จแล฾วจะต฾องไม฽มีเศษกระดาษเหลืออยู฽เลย  
    จงหาว฽าจะตัดกระดาษได฾ทั้งหมดก่ีชิ้น (ปี 2552) 
 ก.  126  ชิ้น    ค.  14  ชิ้น  

ข.  42  ชิ้น    ง.  8  ชิ้น 
4.  ให฾  a  เป็นจํานวนที่มากที่สุดที่หาร 170 และ 94 แล฾วเหลือเศษ 5 และ 4 ตามลําดับ แล฾ว a + 5 
    ไม฽เป็นพหุคูณของจํานวนใดต฽อไปนี้ (ปี 2553) 
 ก.  2     ค.  4 

ข.  3     ง.  5 

 

สาระที่ 2  การวัด 

มาตรฐาน  ค. 2.1  เข฾าใจพื้นฐานเกี่ยวกับการวัด วัดและคาดคะเนขนาดของสิ่งของที่ต฾องการวัด 
1. จะต฾องใช฾ขวดขนาด 750 มิลลิลิตร กี่ขวดเพื่อบรรจุน้ํา 600  ลิตร 
  ก. 400 ขวด    ค. 800 ขวด 

ข. 600 ขวด    ง.  1,000 ขวด 
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2. ข฾อใดใช฾หน฽วยการวัดได฾เหมาะสมที่สุด (ปี 2550) 
ก. เสาธงของโรงเรียนสูง 480 นิ้ว    
ข. สระว฽ายน้ําจุน้ําได฾ 800,000  ลิตร     
ค. จังหวัดสงขลาอยู฽ห฽างจากจังหวัดยะลา 140 กิโลเมตร 

  ง.  สนามฟุตบอลของโรงเรียนมีพ้ืนที่ 750 ตารางฟุต 
3. จงหาพื้นที่ส฽วนที่แรเงา (ปี 2552) 

 

ก. 2.25  ตารางเชนติเมตร  ค. 6.25  ตารางเชนติเมตร 

ข. 3  ตารางเชนติเมตร   ง.  9  ตารางเชนติเมตร 
4. จงหาพื้นที่บนหน฾าที่มองไม฽เห็นของรูปทรงเรขาคณิตข฾างล฽างนี้ รวมกันได฾ก่ีตารางหน฽วย (ปี 2552) 

                                  

ก. 582 ตารางหน฽วย   ค. 762 ตารางหน฽วย 
ข. 682 ตารางหน฽วย   ง.  772 ตารางหน฽วย 
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5.  

 

 

  

 

จากรูปถ฾าต฾องการนํากระดาษมาปิดรอบรูปทุกด฾าน  จะต฾องใช฾กระดาษอย฽างน฾อยที่สุดเท฽าใด  
(ปี 2550)  
ก. 480 ตารางหน฽วย   ค.  504 ตารางหน฽วย 
ข. 488 ตารางหน฽วย   ง.  528 ตารางหน฽วย 

 6. วงกลมรัศมียาว 7 หน฽วย แนบในรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสที่มีด฾านยาว 14 หน฽วย จงหาพื้นท่ีบริเวณท่ี 
     แรเงา (ปี 2553) 

 

ก. 35 ตารางหน฽วย   ค. 42 ตารางหน฽วย 
ข. 40 ตารางหน฽วย   ง.  49 ตารางหน฽วย 

7.  ท฽อซีเมนตแรูปทรงกระบอกยาว 1.40 เมตร วัดเส฾นผ฽านศูนยแกลางภายนอกได฾ 80 เซนติเมตร  
     ท฽อมีความหนา 4 เซนติเมตร ปริมาตรของเนื้อซีเมนตแเป็นกี่ลูกบาศกแเมตร 

 

 

8 

6 

20 

A 

D 

F
 A  

E 

C 
B 
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ก. 0.13376    ค. 0.12560 
ข. 1.33760    ง.  1.25600 

 

มาตรฐาน  ค. 2.2  แก฾ปัญหาเกี่ยวกับการวัด    

1.  นายอุ฾มมีนากว฾าง 102 วา และยาว 195 วา ถ฾าปุ฻ย 1 กระสอบหว฽านได฾เนื้อท่ี 98 ตารางวา เขา 
    จะต฾องใช฾ปุ฻ยประมาณเท฽าไร (ปี 2550) 

ก. 190  กระสอบ   ค.   210 กระสอบ 
ข. 200  กระสอบ   ง.  220  กระสอบ  

2. นํากระป฻องทรงสี่เหลี่ยมมุมฉากขนาดกว฾าง 2  นิ้ว ยาว 3 นิ้ว และสูง 2 นิ้ว มาตวงน้ําใส฽ถังรูป 
    ทรงเดียวกันกว฾าง 4 นิ้ว ยาว 6 นิ้ว สูง 12.6 นิ้ว จะตวงน้ําประมาณก่ีครั้งจึงจะเต็มถัง (ปี 2550) 

ก. 20  ครั้ง    ค.  30 ครั้ง 
ข. 25  ครั้ง    ง.  35  ครั้ง  

 
3. ถ฾าต฾องการทาสีพ้ืนที่ผิวภายนอกด฾านข฾างทั้ง 4 ด฾านของถังเก็บน้ําฝนทรงสี่เหลี่ยมกว฾าง 4 เมตร  
   ยาว 8 เมตร และสูง 2 เมตร โดยสี 1 กระป฻องทาได฾พ้ืนที่ 8 ตารางเมตร จะต฾องใช฾สีเท฽าไร฽  
   ( ปี 2550) 

ก. 3 กระป฻อง    ค.  8 กระป฻อง 
ข. 6 กระป฻อง    ง.  9 กระป฻อง 

4. ชายคนหนึ่งมีที่ดิน 2 ไร฽ 3 งาน 150 ตารางวา ต฾องการขายที่ดินดังกล฽าวทั้งหมด ในราคาตารางวา 
   ละ 12,000 บาท เพื่อชื้อที่ดินอีกแปลงหนึ่งตารางวาละ 15,000 บาท จงหาว฽าจะซื้อที่ดินดังกล฽าว 
   ได฾กี่งาน (ปี 2552)  

ก. 10  งาน    ค.  15 งาน 
ข. 12 งาน    ง.  20 งาน 

5. ใส฽น้ําลงในอ฽างน้ําทรงสี่เหลี่ยมมุมฉากกว฾าง 25 เชนติเมตร ยาว 50 เชนติเมตร และ 
   สูง 38 เชนติเมตร ถ฾าระดับน้ําต่ํากว฽าขอบบนของอ฽างอยู฽ 8 เชนติเมตร จงหาว฽ามีน้ําอยู฽ในอ฽าง 
   ดังกล฽าวกี่ลูกบาศกแเชนติเมตร (ปี 2552) 

ก. 19,500 ลูกบาศกแเชนติเมตร  
ข. 24,500 ลูกบาศกแเชนติเมตร  
ค.  37,500 ลูกบาศกแเชนติเมตร 
ง.  47,500 ลูกบาศกแเชนติเมตร 
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6. ต฾องการทําเค฾กรูปทรงกระบอกชิ้นหนึ่งที่มีเส฾นผ฽านศูนยแกลาง 28 เชนติเมตร เป็นชั้น ๆ ดังนี้ 
 ชั้นที่ 1 เป็นเนื้อเค฾กหนา 3 เชนติเมตร 
 ชั้นที่ 2 เป็นแยมหนา 1 เชนตเิมตร 

ชั้นที่ 3 เป็นเนื้อเค฾กหนา 2 เชนติเมตร 
ชั้นที่ 4 เป็นครีมหนา 1.5 เชนติเมตร 
ถ฾าเนื้อเค฾ก 100 ลูกบาศกแเชนติเมตร ราคา 10 บาท แยม 100 ลูกบาศกแเชนติเมตร  

    ราคา 25 บาท  และครีม  100 ลูกบาศกแเชนติเมตรราคา 25 บาท  ถ฾าต฾องการกําไรจากการขาย 
    เค฾กก฾อนนี้ 20% จะต฾องราคาขายเค฾กก฾อนนี้ไว฾ที่ก่ีบาท (ปี 2552) 

ก. 138.60 บาท    ค.  831.60 บาท 
ข. 693.00 บาท    ง.  925.40 บาท 

7. ถังน้ําทรงกระบอกและกรวยมีความสูงและมีเส฾นผ฽านศูนยแกลางเท฽ากัน โดยมีความสูง  
   15 เชนติเมตร ถ฾าใช฾กรวยตักน้ําให฾เต็มพอดีแล฾วเทใส฽ถังกระบอก  จงหาว฽าระดับน้ําในถัง 
    ทรงกระบอกจะสูงกี่เชนติเมตร (ปี 2552) 

ก. 3 เชนติเมตร    ค. 10 เชนติเมตร 
ข. 5 เชนติเมตร    ง.  15 เชนติเมตร 

8. กล฽องกระดาษรูปสี่เหลี่ยมลูกบาศกแที่มีขนาดภายในกว฾าง 21 เชนติเมตร บรรจุลูกบอลลูกหนึ่งได฾ 
   พอดี อยากทราบว฽าปริมาตรของอากาศภายในกล฽องที่อยู฽ล฾อมรอบบอลลูกนั้นกี่ลูกบาศกแเชนติเมตร 
   (ปี 2552) 

ก. 4,400 ลูกบาศกแเชนติเมตร        ค. 4,420 ลูกบาศกแเชนติเมตร  
ข. 4,410 ลูกบาศกแเชนติเมตร  ง. 4,430 ลูกบาศกแเชนติเมตร 

9. สนามหญ฾าหน฾าบ฾านของจุรีและจุไรเป็นรูปสี่เหลี่ยมมุมฉากมีเส฾นรอบรูปยาวเท฽ากันคือ 20 เมตร  
   และมีพ้ืนที่ต฽างกัน 12 ตารางเมตรโดยความยาวของสนามเป็นจํานวนเต็มเมตรถามว฽าพ้ืนที่สนาม 
   หญ฾าหน฾าบ฾านของจุรีและจุไรรวมกันเป็นกี่ตารางเมตร(ปี 2554) 

ก. 25 ตารางเมตร   ค. 35 ตารางเมตร 
ข. 30 ตารางเมตร   ง.  40 ตารางเมตร  

10. สระว฽ายน้ํารูปสี่เหลี่ยมมุมฉากยาว 12 เมตร กว฾าง 8 เมตร ทางเดินรอบสระมีความกว฾างเท฽ากัน 
     ตลอด ถ฾าพ้ืนที่รวมของสระและทางเดินเท฽ากับ 320 ตารางเมตร แล฾วทางเดินกว฾างกี่เมตร 
     (ปี 2554) 

ก. 1  เมตร    ค. 3  เมตร 
ข. 2  เมตร    ง.  4  เมตร 
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11. กรวยกลมและทรงกระบอกมีฐานเท฽ากันและมีส฽วนสูงเท฽ากัน ถ฾ากรวยกลมมีปริมาตร 9 ลูกบาศกแ 
     เซนติเมตร แล฾วทรงกระบอกมีปริมาตรเท฽าไร (ปี 2553) 

ก. 30 ลูกบาศกแเชนติเมตร        ค. 21 ลูกบาศกแเชนติเมตร   
ข. 27 ลูกบาศกแเชนติเมตร   ง.  18 ลูกบาศกแเชนติเมตร 

12. กล฽องทรงกระบอก 2 ใบ มีความสูงเท฽ากัน  ถ฾าเส฾นผ฽านศูนยแกลางของใบแรกยาวเป็นครึ่งหนึ่งของ 
     ใบที่สอง  ปริมาตรทรงกระบอกใบที่สองเป็นกี่เท฽าของใบแรก  

ก. 1

2
    ค.   2 

ข. 1

4
    ง.   4 

13. แท็งกแน้ํารูปสี่เหลี่ยมลูกบาศกแมีความยาวด฾านละ 1.10 เมตร มีน้ําอยู฽ 
3

4
ของแท็งกแถ฾าจะนําน้ํา 

     ดังกล฽าวทั้งหมดไปกรอกใส฽ขวดที่มีความจุ 1.5 ลิตร จะต฾องใช฾ขวดกี่ใบ ( 1 ลูกบาศกแเมตร เท฽ากับ 
     1,000 ลิตร) 

ก. 56     ค. 665 
ข. 66     ง.  666 

 

สาระที่ 3 เรขาคณิต   

มาตรฐาน ค 3.1  อธิบายและวิเคราะหแรูปเรขาคณิตสองมิติและสามมิติ 
 
1. พิจารณาภาพต฽อไปนี้ 
 
            ภาพด้านหน้า                ภาพด้านข้าง                ภาพด้านบน  
           
 
 
 
       

   เกิดจากการนําลูกบาศกแขนาด 1 หน฽วย มาประกอบกันเป็นรูปเรขาคณิต 3  มิติ ตามข฾อใด 

  



                        คณิตพิชิต O-NET               ช่วงช้ันที่ 3 301 

 ก.          ค. 
 
 
 
 ข.           ง.     
 
 
2. พิจารณาภาพต฽อไปนี้ 
 

      
      ภาพด้านหน้า         ภาพด้านข้าง               ภาพด้านบน  
 
 
           
 
 
       เกิดจากการนําลูกบาศกแขนาด  1 หน฽วย มาประกอบกันเป็นรูปเรขาคณิต 3  มิติ ตามข฾อใด 

 
  
 ก.                   ค.      
 
 
 
 
 
 
 ข.              ง.     
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45 55 x 

   C   D  F  H 

 A  B  E  I   G 

  D   C 

75 40 

a 

3.  จากรูป ถ฾า ,// CDAB  GHEF //  และ  HIFG //   แล฾ว จงหาค฽า  
2

x   ( ปี 2551) 

 
 
 
 
 
 
  

ก.   25  องศา    ค.   55  องศา    
ข.   40  องศา    ง.   80  องศา 

 
4. ถ฾ากําหนดให฾   ABC  มี  13AB  หน฽วย และ 5BC  หน฽วย จงหาว฽า  CA  มีความยาว 
 

    ที่เป็นไปได฾ก่ีหน฽วย (ปี 2552) 
 

ก.   CA   >  8     ค.  8   <  CA   <  18  
  
ข.  8   <  CA   <  18    ง.  CA   >  8  

 

 
5.   ถ฾า  CDAB //   แล฾ว  a  มีค฽ากี่องศา (ปี 2550) 
 
 A      B 
 
 
 
 
 

ก.   35     ค.   55     
ข.   45     ง.   65 
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A 

B 

C 
D 

C 
2 ซม. 

6. กําหนดให฾ ACE และ BCD เป็นส฽วนของเส฾นตรงตัดกันที่จุด C  ส฽วนของเส฾นตรง AB และ DE 
   ขนานกัน ถ฾า AB = 2 ซม., AC = 1.5 ซม.,  DE  =  4 ซม.,  DC  =  AB,   BC  =  X  ซม.  และ 
   EC  =  Y ซม.  จงหาค฽า  X + Y  (ปี 2552) 
 
                          A                                     B 
                                                        1.5 ซม.        X ซม. 

 
                                                      Y ซม.           
  
                           D                         4 ซม.                               C      

 
ก.   3.0     ค.   4.0  
   
ข.   3.5     ง.   4.5 
 

7.   
 
 
 
 
 

จากรูปข฾างบน มีด฾าน AB  = 6 เซนติเมตร AC  = 10 เซนติเมตร  DE = 3    
       เซนติเมตร 90ˆˆ  EDCCBA จงหาว฽า AD ยาวกี่เซนติเมตร (ปี 2552) 

ก.   5     ค.  7    
ข.   6     ง.   8 

8. คุณครูเดินทางออกจากบ฾านไปทางทิศตะวันออกเป็นระยะทาง 2.4  กิโลเมตร แล฾วเลี้ยวขึ้นไป 
   ทางทิศเหนืออีก 3.2 กิโลเมตร ถึงโรงเรียนพอดี  จงหาระยะห฽างระหว฽างบ฾านกับโรงเรียน  
   (ปี 2552) 

ก.  4.0  กิโลเมตร   ค.  5.6  กิโลเมตร   
ข.   4.5  กิโลเมตร     ง.   6.7  กิโลเมตร 

9. สามเหลี่ยมมุมฉากรูปหนึ่ง มีด฾านประกอบมุมฉากยาว 3 หน฽วย และ 5 หน฽วย  ความยาวของด฾าน 
   ตรงข฾ามมุมฉากมีค฽าตรงกับ ข฾อใด (ปี 2553 ชุด C) 
 ก.   ระหว฽าง  35   และ   6  ค.   ระหว฽าง  32   และ  33   

ข.   ระหว฽าง  33   และ  35   ง.   ระหว฽าง     5      และ  32  
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D 

F 

E 

10. สามเหลี่ยมมุมฉากรูปหนึ่ง มีด฾านประกอบมุมฉากยาว 3 หน฽วย  และ 6 หน฽วย ความยาวของด฾าน 
     ตรงข฾ามมุมฉากมีค฽าตรงกับข฾อใด  (ปี 2553 ชุด D ) 
 ก.   ระหว฽าง  46   และ  7    

ข.   ระหว฽าง  43   และ  46  
 ค.   ระหว฽าง  39   และ  43    

ง.   ระหว฽าง     6      และ  39  
11. เด็กคนหนึ่งเดินออกจากโรงเรียนไปทางทิศตะวันตก 7 เมตร เลี้ยวไปทางทิศเหนือ 20 เมตรแล฾ว  
     เลี้ยวไปทางทิศตะวันออกอีกกี่เมตร  จึงจะถึงบ฾านพอดี  ถ฾าบ฾านและโรงเรียนอยู฽ห฽างกัน 25 เมตร 
     (ปี 2551) 
 ก.   15  เมตร    ค.   27  เมตร    

ข.   22  เมตร    ง.   29  เมตร 
12. ข฾อใดสรุปได้ถูกต้อง  (ปี 2550) 
 ก. รูปสามเหลี่ยมมุมฉาก 2 รูปใด ๆ ต฾องเป็นรูปสามเหลี่ยมที่คล฾ายกัน 
 ข. รูปสามเหลี่ยมหน฾าจั่ว 2 รูปใด ๆ ต฾องเป็นรูปสามเหลี่ยมที่คล฾ายกัน 
 ค. รูปสามเหลี่ยมมุมแหลม 2 รูปใดๆ ต฾องเป็นรูปสามเหลี่ยมที่คล฾ายกัน 
 ง. รูปสามเหลี่ยมด฾านเท฽า 2 รูปใด ๆ ต฾องเป็นรูปสามเหลี่ยมที่คล฾ายกัน 
13. การเคลื่อนของเด็กเล฽นกระดานลื่น เกิดจากการแปลงทางเรขาคณิตแบบใด (ปี 2550) 
 ก.   การหมุน    ค.   การย฽อ – ขยาย    

ข.   การสะท฾อน    ง.   การเลื่อนขนาน 
14. ABCD  เป็นรูปสี่เหลี่ยมด฾านขนาน  AB ขนานกับด฾าน CD และห฽างกัน  8  หน฽วย  จดุ  P  และ 
     จุด  Q  เป็นจุดกึ่งกลางด฾าน  AD  และ  BC  ตามลําดับ  ถ฾ารูปสี่เหลี่ยม  ABCD  มีพ้ืนที่  
     40 ตารางหน฽วย  แล฾วจุด   P  และจุด  Q  จะห฽างกันกี่หน฽วย (ปี 2552) 
 ก.   3  หน฽วย    ค.   5  หน฽วย    

ข.   4  หน฽วย    ง.   6  หน฽วย 
     
15. 
                          C 
   
 
                            15 
                                                3 
                                                             4 
 
                         A                                                                                B 
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 B 

 C 

   E 

จากรูป ถ฾า DFAC //  และ  DEAB // ,  BC  ยาว 15  หน฽วย แล฾ว  AC   
         ยาวกี่หน฽วย (ปี 2550) 
  

ก.   6     ค.   12       
ข.   9     ง.   14 

        
16. นิคมขี่จักรยานโดยเริ่มต฾นทางจากโรงเรียนไปทางทิศตะวันตก  8  กิโลเมตร  ถึงปูอมตํารวจแล฾ว 
     ไปทางทิศเหนือ 14 กิโลเมตร ถึงสถานีอนามัย แล฾วเลี้ยวไปทางทิศตะวันออก 13 กิโลเมตร ถึง 
     ศาลาพักร฾อนไปทางทิศใต฾อีก 2 กิโลเมตร ถึงที่หมาย ดังนั้นที่หมายอยู฽ห฽างจากโรงเรียนเท฽าไร  
     (ปี 2550) 
 ก.   37  กิโลเมตร   ค.   17  กิโลเมตร    
         ข.   21  กิโลเมตร   ง.   13  กิโลเมตร 
    
17.                
 
                 
 
 
 
             
 
                         A                 D 
                                            
 จากรูป รูปสามเหลี่ยม ABC และ BDE เท฽ากันทุกประการมี BE ตั้งฉากกับ AD ที่ B ด฾าน AB 
      และ BD ยาว 12 และ 5 หน฽วย  ตามลําดับ  ถามว฽า CE ยาวเท฽าไร (ปี 2554) 
 ก.   5  หน฽วย    ค.   7  หน฽วย   

ข.   6  หน฽วย    ง.   8  หน฽วย 
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  D 

 B 
C 

18.       A  
 
 
 
 
 
                                  
 จากรูป  ถ฾า มุม  BAC = 85  องศา มุม ABD = 20  องศา  มุม  BDC  โตเป็น 4 เท฽าของมุม 
          ACD  แล฾ว  ถามว฽า  มุม  ACD   จะมีขนาดกี่องศา (ปี 2554) 
 

ก.  20  องศา    ค. 30  องศา    
ข.   25  องศา    ง.   35  องศา 
 

19.                   

       

       

       
 ลากเส฾นตรงเส฾นหนึ่งตัดรูปต฾นแบบ ข฾างบนออกเป็น  2  ส฽วน แล฾วเลื่อนขนานส฽วนหนึ่งไป 
          ประกบกับอีกส฽วนหนึ่งเป็นรูปในข฾อใดต฽อไปนี้ได฾ (ปี 2554) 

                                                                                         

ก.                                           ค.                                        

                                                                                         

                                                                                         
 
                                                                             

ข.                                       ง.                                        

                                                                             

                                                                                          
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  -8          -6          -4           -2           0  2            4          6           8            

20.         A     D 
 
 
 
 
         B       C 
 
 จากรูป  AD ขนานกับ  BC ส฽วนของเส฾นตรง AB และ AC  ยาวเท฽ากับ 5 นิ้ว มุม  BAC   
          มีขนาดเท฽ากับ  2  เท฽าของมุม CAD  ถามว฽า  BC  ยาวกี่นิว้ (ปี 2554) 
 ก.   52   นิ้ว    ค.   5   นิ้ว    

ข.   25   นิ้ว    ง.   35   นิ้ว 
       
21. ข฾อใดเป็นพิกัดท่ีเกิดจากการสะท฾อนภาพ B บนแกน X (ปี 2550) 
 
                          Y 
               8--    
               6--                B 
               4-- 
               2--          
                              X                                                        
             -2 -- 
                -4 -- 
                -6 -- 
             -8 -- 
 
 ก.   )8,4(),5,4(),5,1(   ค.   )8,4(),5,4(),5,1(   
 ข.   )8,4(),5,4(),5,1(   ง.   )8,4(),5,4(),5,1(   
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l  
A 

B 

C 

22. ถ฾ารูปสามเหลี่ยม CBA   เกิดจากการสะท฾อนรูปสามเหลี่ยม ABC  โดยใช฾  l  เป็นเส฾นสะท฾อน 
     แล฾วข฾อใด ถูกต฾อง (ปี 2550) 
 
     
 
 
 
 
 
 
 
 
 ก.   ส฽วนของเส฾นตรง  AC   และ CA   ขนานกัน 
 ข.   สามเหลี่ยม  ABC  เลื่อนทับ สามเหลี่ยม  CBA    ได฾สนิท 
 ค.   จุด  B  และจุด  B  อยู฽คนละข฾างของเส฾นตรง  l  และมีระยะห฽างจากเส฾นตรง l     
                เท฽ากัน 
 ง.   ระยะห฽างระหว฽างจุด  B  และจดุ  B  เท฽ากับระยะห฽างระหว฽างจุด  C  และจุด  C     
 

สาระที่ 4  พีชคณิต   
มาตรฐาน ค 4.1  เข฾าใจและวิเคราะหแแบบรูป (pattern) ความสัมพันธแ  และฟังกแชัน 
 
1.  กําหนดแบบรูปของจํานวนดังนี้  1,  1,  2,  1,  2,  3,  4,  …  จากรูปแบบข฾างต฾น  ถ฾าเขียนต฽อไป 
    เรื่อย ๆ ถึงพจนแที่ 19 จะตรงกับจํานวนในข฾อใด (ปี 2553) 
       ก.  1      ค.  3      
       ข.  2      ง.  4 
2.  พิจารณาความสัมพันธแของคู฽อันดับต฽อไปนี้ (1,4), (2,9), (3,14), (4,19), …, (11,y)  จากคู฽อันดับ  
    (11,y)  จงหาค฽า y เป็นเท฽าไร (ปี 2554) 

   ก.  54      ค.  48    
   ข.  49      ง.  44 
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3.  พิจารณาแบบรูปจํานวนต฽อไปนี้ 
     2, 5, 14, 41,        ,  365, 1094   จงหาจํานวนที่ขาดหายไปเป็นจํานวนใด (ปี 2555) 
         ก.   122      ค.    145     
         ข.  123       ง.  146 
4.  หมู฽บ฾านประชาชื่นมีบ฾านอยู฽ 150 หลัง บ฾านเลขท่ีเรียงลําดับดังนี้ 
        1, 2, 3, 4, 5, 6, … , 148, 149, 150 
     ถามว฽ามีบ฾านทั้งหมดกี่หลังที่เลขที่บ฾าน มีเลข 4 อย฽างน฾อย 1 ตัว  (ปี 2555) 
          ก.  15  หลัง    ค.  33  หลัง    
          ข.  24  หลัง    ง.  34  หลัง 
5.  จากรูปที่กําหนด  รูปที่  42  มีพื้นที่ เท฽าไร  (ปี 2550) 

 
          รูปที่ 1          รูปที่ 2              รูปที่ 3                   รูปที่ 4   
 
 

รูปที ่ 1 2 3 4 ... 

พื้นที่(ตารางหน฽วย) 4 7 10 13 ... 

 

           ก.  127  ตารางหน฽วย  ค.  130   ตารางหน฽วย   
   ข.  133  ตารางหน฽วย       ง.   136  ตารางหน฽วย 
 

6.  กําหนดจุด  6  จุด  มี  5  จุดที่อยู฽ในแนวเส฾นตรงเดียวกัน ดังรูป 
 

 

 

 

 
 

     จะสร฾างสามเหลี่ยม  ที่มีจุดยอดมุมเป็นจุดเหล฽านี้ได฾กี่รูป (ปี 2553) 
ก.   13  รูป    ค.   11  รูป    
ข.  12  รูป    ง.  10  รูป 
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7.       
A   

 6 B 

5  3 
 

     รูปข฾างบนเป็นจัตุรัสกล  จํานวนในบางช฽องหายไป  เมื่อเติมจํานวนจนครบถ฾วน  แล฾วผลบวกของ 
     จํานวนตามแนวนอน  หรอืแนวตั้ง  หรือแนวทแยงมุม  จะเท฽ากัน  จงหาค฽าของ A + B (ปี 2555) 
 
        ก.  17      ค.  15    
        ข.  16      ง.  14 
 
8.  ถ฾านําจํานวนไปแทนค฽า A, B, C  ในตารางข฾างล฽างนี้ 
   

2 A B 
C 3 4 

         

     แล฾วทําให฾ผลบวกของจํานวนในแต฽ละแถว (แนวนอน) เท฽ากันและผลคูณของจํานวนในแต฽ละหลัก 
     (แนวตั้ง) เท฽ากันแล฾ว  จงหาค฽าของ A + B + C   (ปี 2555) 
            ก.  55      ค.  75    
            ข.  65      ง.  85 

       

9.  รูปข฾างล฽างนี้มีรูปสามเหลี่ยมหลายรูปวางทับซ฾อนกันอยู฽  ถามว฽ามีรูปสามเหลี่ยมกี่รูป  (ปี 2555) 
 
 
 

 
  
  
 ก.  6  รูป    ค.  8  รูป   
 ข.  7  รูป    ง.  9  รูป 
 
  



                        คณิตพิชิต O-NET               ช่วงช้ันที่ 3 311 

มาตรฐาน ค 4.2  ใช฾นิพจนแ สมการ อสมการ กราฟ และตัวแบบเชิงคณิตศาสตรแ  (mathematical  
                       model)  อ่ืน ๆ แทนสถานการณแต฽าง ๆ ตลอดจนแปลความหมายและนําไปใช฾ 
                      แก฾ปัญหา 
 

10.  จงพิจารณาข้ันตอนต฽อไปนี้ 
      6(2x+3) + 5x   =  (12x + 18) + 5x ขั้นที่ 1 
    =  12x + (18 + 5x) ขั้นที่ 2 
    = 12x + (5x + 18) ขั้นที่ 3 
    = (12x + 5x) + 18 ขั้นที่ 4 
    = (12+5)x + 18  ขั้นที่ 5 
    = 17x + 18  
         ข฾อใดต฽อไปนี้กล฽าวถึงการใช฾สมบัติการบวกและการคูณจํานวนเต็มได฾ถูกต฾อง (ปี 2550) 

ก. ขั้นที่ 1 ไปขั้นที่ 2 ใช฾สมบัติการสลับที่สําหรับการบวก 
ข. ขั้นที่ 2 ไปขั้นที่ 3 ใช฾สมบัติการเปลี่ยนหมู฽สําหรับการบวก 
ค. ขั้นที่ 3 ไปขั้นที่ 4 ใช฾สมบัติการเท฽ากันสําหรับการบวก 
ง. ขั้นที่ 4 ไปขั้นที่ 5 ใช฾สมบัติการแจกแจง 

11. ถ฾า   แล฾ว a มีค฽า 

      เท฽าใด (ปี 2551) 
ก. 22      ค. 33     
ข. 21     ง. 32 

12.  ถ฾า  3 – 2x = 11  แล฾ว  2(x + 1)  มีค฽าเท฽าไร  (ปี 2550) 
            ก.  – 4      ค.  10     
 ข.  – 6     ง.  22 
13. เมื่ออารียา  อายุ  6  ปี  คุณแม฽เธอ  อายุ  36  ปี  แต฽ปัจจุบันนี้คุณแม฽มีอายุเป็น  3  เท฽าของ 
     อารียาแล฾ว  ถามว฽าปัจจุบันอารียา และคุณแม฽เธออายุรวมกันได฾เท฽าไร (ปี 2555) 
               ก.  55 ปี     ค.  65  ปี   
 ข.  60 ปี     ง.  70  ปี 
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14.   
 
 
 
 
 
 
       
     จากรูปกราฟข฾างต฾น ณ เวลาใดที่หุ฾น A และ B มีราคาแตกต฽างกันมากท่ีสุด (ปี 2551) 

ก. 09.00 น.    ค. 07.00 น.    
ข. 11.00 น.   ง. 10.00 น. 

15. กราฟแสดงจํานวนนักท฽องเที่ยวของบริษัท  ก  และบริษัท  ข  ในปี พ.ศ. 2544-2549 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
    จากกราฟข฾อใดไม่ถูกต้อง  (ปี 2550) 

ก.  แนวโน฾มจํานวนนักท฽องเที่ยวของบริษัท ข มากกว฽าบริษัท ก 
ข. จํานวนนักท฽องเที่ยวของบริษัท  ก  มีจํานวนมากที่สุด ในปี พ.ศ. 2547 

             ค. ปี พ.ศ. 2548 จํานวนนักท฽องเที่ยวของบริษัท ข น฾อยกว฽าบริษัท ก  10 ล฾านคน 
     ง.  ในช฽วงปี พ.ศ. 2544-2547 บริษัท ก มีจํานวนนักท฽องเที่ยวโดยเฉลี่ยมากกว฽า บริษัท ข 

16. ให฾ x เป็นจํานวนเต็ม ถ฾า     ค฽ามากที่สุดของ x  คือจํานวนใดต฽อไปนี้ (ปี 2551) 

ก. 17      ค. 24     
ข. 18     ง. 25 
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17.  ถ฾า    แล฾วคําตอบของอสมการที่เป็นจํานวน เต็มบวกมีก่ีจํานวน (ปี  
2550) 
           ก.  2      ค.  4     
           ข.  3      ง.  มากกว฽า 4 
18. ตะกร฾าใบหนึ่งมีผลไม฾สามชนิด คือ ส฾ม มะม฽วง และมังคุด ถ฾าตะกร฾าใบนี้มีส฾ม 8 ผลและถ฾านํา 
     มะม฽วง ออกจากตะกร฾า 1 ผล มะม฽วงกับมังคุดจะมีจํานวนเท฽ากัน เมื่อนับผลไม฾ท้ังหมดในตะกร฾า 
     หลังจากท่ีนํามะม฽วงออกไปแล฾ว 1 ผล พบว฽าผลไม฾ทั้งหมดในตะกร฾ามีจํานวนน฾อยกว฽า 20 ผล  
     ข฾อใดต฽อไปนี้ถูก (ปี 2551) 

ก. มีมะม฽วงอยู฽ในตะกร฾าไม฽เกิน 6 ผล 
ข. มีมะม฽วงอยู฽ในตะกร฾าอย฽างน฾อยที่สุด 7 ผล 
ค. มีมะม฽วงอยู฽ในตะกร฾าน฾อยกว฽า 6 ผล 
ง. มีมะม฽วงอยู฽ในตะกร฾ามากกว฽า 7 ผล 

19.  กราฟของสมการในข฾อใดต฽อไปนี้ผ฽านจุดที่กราฟของสมการ x + y = 2  และ x – y = 8 ตัดกัน 
      (ปี 2553) 
               ก.  2x + y = 5     ค.  3x + 2y = 11   
               ข.  X – 2y = 7     ง.  2x – 3y = 19 

20.  ให฾ x และ y สอดคล฾องกับระบบสมการ 2x – y = 3 และ  x = 5 +   ข฾อใดต฽อไปนี้ถูกต฾อง  

      (ปี 2551) 
ก. ระบบสมการนี้มีคําตอบเดียว   
ข. ระบบสมการนี้ไม฽มีคําตอบ 
ค. ระบบสมการมีจํานวนคําตอบมากมายไม฽จํากัด 

          ง. ข฾อมูลไม฽เพียงพอที่จะหาจํานวนคําตอบของระบบสมการได฾ 
21. ข฾อใดต฽อไปนี้ถูกต฾อง (ปี 2551) 

ก. กราฟของสมการ 3(x – 2) = 2y  ตัดแกน y ที่จุด y = –2 

ข. กราฟของสมการ 2x –   ตัดแกน x ที่จุด x =  

ค. กราฟของสมการ y – 2x = 1 และ 2y – x = 1 มีความชันเท฽ากัน 
          ง. กราฟของสมการ 2y – 3x = 5 และ 4y – 6x = 1 เป็นกราฟเส฾นตรงที่ขนานกัน 
22. อัตราค฽าเข฾าชมของสวนสัตวแแห฽งหนึ่งเป็นดังนี้ ผู฾ใหญ฽คนละ 200 บาท เด็กท่ีมีความสูงตั้งแต฽  
     150 เซนติเมตร ให฾คิดอัตราเดียวกันกับผู฾ใหญ฽ส฽วนเด็กที่มีความสูงน฾อยกว฽า 150 เซนติเมตร  
     คนละ 100 บาท ปรากฏว฽ามีผู฾เข฾าชมทั้งหมด 5,000 คน และขายบัตรเข฾าชม 
     ได฾เงิน 695,800 บาท อยากทราบว฽า เด็กท่ีมี ความสูงน฾อยกว฽า 150 เซนติเมตรเข฾าชมสวนสัตวแ 
     ครั้งนี้กี่คน (ปี 2551) 
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ก. 3,042 คน      ค. 2,153 คน    
ข. 1,958 คน        ง. 2,847 คน 

23. มีนักเรียนชั้น ม. 3 หลายห฾องท่ีมีจํานวนนักเรียนชานน฾อยกว฽าจํานวนนักเรียนหญิงอยู฽ 8 คน   
     ถ฾านํา 3 เท฽าของจํานวนนักเรียนหญิงรวมกับจํานวนนักเรียนชายจะได฾ผลรวมมากกว฽า 68  คน  
     แต฽ไม฽เกิน  88 คน  แล฾วถามว฽ามีนักเรียน ม. 3 ที่มีลักษณะดังกล฽าวได฾มากท่ีสุดกี่ห฾อง (ปี 2555) 

 ก.  4  ห฾อง    ค.  19  ห฾อง    
        ข.  5  ห฾อง    ง.  20  ห฾อง 

24. เด็ก 4 คน กับผู฾ใหญ฽หญิง 1 คน ทํางานได฾เท฽ากับ เด็ก 3 คน กับผู฾ใหญ฽ชาย 1 คน ถ฾าผู฾ใหญ฽ชาย 
     คนเดียว  ทํางานนั้นเสร็จใน 6 วัน  แล฾วเด็ก 1 คน  ผู฾ใหญ฽หญิง 1 คน  และผู฾ใหญ฽ชาย 1 คน  
     ช฽วยกันทํางานนั้นจะเสร็จภายในกี่วัน  (ปี 2553) 
           ก.  2  วัน    ค.  4  วัน   
  ข.  3  วัน    ง.  5  วัน 
 

สาระที่ 5  การวิเคราะห์ข้อมูลและความน่าจะเป็น 

มาตรฐาน  ค 5.1  เข้าใจและใช้วิธีการทางสถิติในการวิเคราะห์ข้อมูล 
 
1. แผนภูมิวงกลมแสดงร฾อยละจํานวนนักเรียนกลุ฽มหนึ่ง   จําแนกตามระดับผลการเรียนเป็นดังนี้ 
 

 

 

 

  

 

 

 ถ฾าจํานวนนักเรียนสอบไม฽ผ฽านมี  25  คน  แล฾วจํานวนนักเรียนที่ได฾ระดับผลการเรียน  2 มากกว฽าจํานวน 

        นักเรียนท่ีได฾ระดับผลการเรยีน  3  อยู฽เท฽าไร ( ปี 2550) 

ระดบัผลการเรียน  3 25% 

12% ระดบัผลการเรียน  4 

ระดบัผลการเรียน  0 

ระดบัผลการเรียน  1 

5% 
20% 

ระดบัผลการเรียน  2 
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  ก. 45   คน     ค.  65   คน 

   ข. 55   คน     ง.  75   คน 

2. แผนภูมิรูปวงกลมแสดงค฽าใช฾จ฽ายรายเดือนของกนกพร 

                                  

                                                                     

 

 

                                                 

                                                    

                                                                                                                                                  

 

    

 ถ฾ากนกพรมีเงินเดือน ๆ ละ 15,000 บาท ในแต฽ละเดือนต฾องเสียค฽ารถเท฽าไร 

 ก.   น฾อยกว฽าค฽าเสื้อผ฾า  600 บาท 

 ข.  น฾อยกว฽าค฽าเช฽าห฾อง  2,000 บาท 

 ค.  มากกว฽าค฽าใช฾จ฽ายอื่น ๆ  500 บาท 

 ง.  คิดเป็น  เท฽าของค฽าอาหาร 

3. ข฾อมูลชุดหนึ่งเรียงลําดับจากน฾อยไปมาก ดังนี้  ( a, b เป็นจํานวนเต็ม) 2, a, 4, 6, b, 8, 10, 13  
   ถ฾าข฾อมูลชุดนี้มีฐานนิยมคือ 6 ดังนั้น ค฽าเฉลี่ยเลขคณิตเป็นเท฽าใด (ปี 2550)   

   ก. 6.0                    ค.  7.0                

       ข. 6.5          ง.    7.5       

4.  ข฾อมูลชุดหนึ่งประกอบไปด฾วยจํานวน  6 จํานวน ดังนี้  11, 3, x, x+2, 5, 10  ถ฾ามัธยฐานของ 
    ข฾อมูลนี้มีค฽าเท฽ากับ 7 จงหาว฽า  x  มีค฽าเท฽าใด (ปี 2552) 

   ก.   6      ค.      9     
             ข.   7        ง.       13 

 

คา่อาหาร 50 % 

อืน่ ๆ 6% 

 คา่เสือ้ผ้า 14% 

คา่รถ 10% 

 คา่เชา่ห้องพกั 
 20% 
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5.  บรรณารักษแห฾องสมุดโรงเรียนต฾องการทราบจํานวนนักเรียนที่ใช฾บริการห฾องสมุดในแต฽ละวัน  
    ควรเก็บรวบรวมข฾อมูลโดยวิธีใดจึงจะเหมาะสมที่สุด (ปี 2550) 

ก.   การสอบถาม               ค.   การสังเกต              
ข.   การสํารวจ                ง.   การนับ  

6.  ผลการเรียนวิชาภาษาไทยของนักเรียนกลุ฽มหนึ่งมีระดับคะแนนดังนี้ 
  2 2 3 1 3 
  3 1 4 3 2 
  4 3 3 2 2 
  4 3 1 2 1 
     จงหาฐานนิยมระดับคะแนนของผลการเรียนของนักเรียนกลุ฽มนี้ (ปี 2553) 

    ก.   4                     ค.   2                    
ข.   3                       ง.    1 

 
มาตรฐาน  ค  5.2  ใช฾วิธีการทางสถิติและความรู฾เกี่ยวกับความน฽าจะเป็นในการคาดการณแได฾อย฽าง 
                        เหมาะสม 
1. ในการสอบถามนักเรียน 3 คนว฽า “ไป” หรือ  “ไม฽ไป” เที่ยวน้ําตก ความน฽าจะเป็นที่นักเรียนตอบ 
    ว฽า “ไป” ทั้ง 3 คน  เป็นเท฽าไร ( ปี 2550) 

ก.                        ค.                       

ข.                        ง.        

2.  ก฾อยสุ฽มหยิบบัตร 2 ใบ จากบัตร 5 ใบ ที่มีหมายเลข 1 ถึง 5 กํากับไว฾โดยหยิบทีละใบแล฾วใส฽คืน 
    ความน฽าจะเป็นที่ก฾อยหยิบบัตรแล฾วได฾ผลรวมของหมายเลขทั้งสองครั้งเป็น 6  มีค฽าเท฽ากับข฾อใด  
   (ปี 2550)                

ก.                        ค.                       

ข.                        ง.        
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3.  บัตร 9 ใบ มีหมายเลขกํากับเป็น 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, และ 9 ถ฾าสุ฽มหยิบบัตรขึ้นมา 1 ใบ  
    ความน฽าจะเป็นที่จะได฾ตัวเลขที่มากกว฽าหรือเท฽ากับ 6 เป็นเท฽าใด (ปี 2552) 

ก.                        ค.                       

ข.                        ง.        

4.  มีบัตร  5  ใบกํากับด฾วยตัวเลข 1, 2, 3, 4, 5  สุ฽มหยิบมา 2 ใบ ความน฽าจะเป็นที่ผลคูณของ 
    จํานวนในบัตรทั้ง 2 ใบ ถอดรากที่สองเป็นจํานวนเต็ม เป็นเท฽าไร (ปี 2553) 

ก. 0.1                    ค.   0.3                   
ข. 0.2                       ง.    0.4       

5. บัตรแต฽ละใบเขียนจํานวน  400,  401,  402,  403, … , 498,  499,  500  ตามลําดับ ถ฾าสุ฽มหยิบ 
   บัตรที่เขียนไว฾ขึ้นมา 1 ใบ จงหาความน฽าจะเป็นที่จํานวนในบัตรนั้นมีเลขโดดในหลักร฾อยน฾อยกว฽า 
   เลขโดดในหลักสิบและเลขโดดในหลักสิบน฾อยกว฽าเลขโดดในหลักหน฽วย (ปี 2554) 

ก.       ค.          

ข.       ง.        

 
มาตรฐาน  ค  5.3  ใช฾ความรู฾เกี่ยวกับสถิติและความน฽าจะเป็นช฽วยในการตัดสินใจและแก฾ปัญหา 

1.  คะแนนสอบวิชาคณิตศาสตรแของนักเรียน 4 ห฾อง (คะแนนเต็ม 20 คะแนน) เป็นดังนี้ 
 

ห฾องท่ี คะแนนต่ําสุด คะแนนสูงสุด คะแนนเฉลี่ย จํานวนนักเรียน (คน) 
1 0 20 19.0 20 
2 5 20 9.5 20 
3 10 20 12.5 20 
4 15 20 16.0 20 

  
   จากตารางข฾างต฾น  จงหาจํานวนนักเรียนห฾องที่ 1 ที่สอบไม฽ผ฽านว฽ามีท้ังหมดกี่คน (ผู฾ที่สอบผ฽าน 
   จะต฾องได฾คะแนนมากกว฽า 10 คะแนน) (ปี 2552) 

ก.   1  คน    ค.   3  คน   
 ข.   2  คน    ง.   ข฾อมูลไม฽เพียงพอที่จะหาคําตอบได฾ 
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2.  พนักงานบริษัทกลุ฽มหนึ่งมีอายุเท฽ากับ  25, 27, 30, 26, 27, 29, และ 18 ปี พนักงานกลุ฽มนี้จะมี 
    อายุเฉลี่ยเท฽าใด เมื่อ 3 ปี ที่แล฾ว (ปี 2552) 

ก.   23  ปี    ค. 26  ปี    
ข.  26  ปี      ง. 32  ปี 

3.  คะแนนสอบวิชาภาษาอังกฤษของนักเรียนห฾องหนึ่ง  มีการแจกแจงปกติค฽าเฉลี่ยเลขคณิตเท฽ากับ 
    60 คะแนน และส฽วนเบี่ยงเบนมาตรฐานเท฽ากับ 5 คะแนน  แสดงพ้ืนที่ใต฾โค฾งปกติดังนี้  (ปี 2553)   

 

   ถ฾ามีนักเรียนเข฾าสอบ 44  คน  ผู฾ที่ได฾คะแนนน฾อยกว฽า  65  คะแนน  มีกี่คน 
   ก. 35   คน                    ค.    38  คน                 
   ข.    37   คน                ง.    39   คน 

 
4.  นักเรียน 9 คน  มีความสูงเฉลี่ยเป็น 161 เซนติเมตร แต฽ถ฾าเด็กชายสมศักดิ์เข฾ามารวมอีก 1 คน  
     ทําให฾ความสูงเฉลี่ยเป็นเซนติเมตร (ปี 2554) 

ก.   151   เซนติเมตร     ค. 153   เซนติเมตร     
ข.   152   เซนติเมตร     ง.  154   เซนติเมตร   

5. นักเรียนจํานวน 10  คน  มีน้ําหนักเป็นกิโลกรัมดังนี้ (ปี 2554) 
    47,  48, 45, 48, 46, 44, 47, 45, 48 และ 52 
    ปรากฏว฽า  มีนักเรียน 2 คน  เดินออกไปจากกลุ฽ม แต฽นักเรียนที่เหลืออยู฽ยังคงมีน้ําหนักเฉลี่ย 
    เท฽ากับน้ําหนักเฉลี่ยของนักเรียนจํานวน 10 คนเดิม  ถามว฽านักเรียนคนที่มีน้ําหนักเท฽าไร 
    ในข฾อต฽อไปนี้จะไม฽ใช฽นักเรียน 2 คนทีเ่ดินออกไปจากกลุ฽มอย฽างแน฽นอน 

ก.  44   กิโลกรัม    ค. 47   กิโลกรัม   
ข.  46   กิโลกรัม    ง.  48   กิโลกรัม  
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6.  หมู฽บ฾านประชาชื่นมีบ฾านอยู฽  150  หลัง  บ฾านเลขท่ีเรียงลําดับดังนี้  
    1,  2,  3,  4,  5,…….,  148,  149,  150  ถามว฽ามีบ฾านทั้งหมดก่ีหลังที่ เลขที่บ฾าน มีเลข 4  
    อย฽างน฾อย 1 ตัว  (ปี 2554) 

ก.   15    หลัง     ค.  33     หลัง    
ข.   24    หลัง         ง.   34    หลัง   

 

สาระที่ 6  ทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์ 

มาตรฐาน ค. 6.1  มีความสามารถในการแก้ปัญหา การให้เหตุผล การสื่อสาร การสื่อความหมาย
ทางคณิตศาสตร์และการน าเสนอ การเชื่อมโยงความรู้ต่างๆ ทางคณิตศาสตร์
และเชื่อมโยงคณิตศาสตร์กับศาสตร์อ่ืนๆ และมีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์ 

 

ตอนที่ 1 จงเลือกคําตอบที่ถูกต฾องที่สุดเพียงข฾อเดียว 
1. มีกระดาษหนึ่งแผ฽น กว฾าง 18 เซนติเมตร ยาว 63 เซนติเมตร ถ฾าต฾องการตัดกระดาษดังกล฽าวเป็น 
   รูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสที่มีด฾านกว฾างและด฾านยาวเป็นจํานวนนับที่มากที่สุดเท฽าที่จะทําได฾ โดยที่สี่เหลี่ยม 
   จัตุรัสนี้จะต฾องมีขนาดเท฽ากันทุกชิ้น และเม่ือตัดเสร็จแล฾วจะต฾องไม฽มีเศษกระดาษเหลืออยู฽เลย  
   จงหาว฽าจะตัดกระดาษได฾ทั้งหมดก่ีชิ้น(ปี 2551) 

ก. 126 ชิ้น     ค. 14 ชิ้น  
ข. 42 ชิ้น    ง. 8 ชิ้น 

2. ต฾องการทําเค฾กรูปทรงกระบอกชิ้นหนึ่งที่มีเส฾นผ฽านศูนยแกลาง 28 เซนติเมตรเป็นชั้น ๆ ดังนี้  
ชั้นที ่1 เป็นเนื้อเค฾กหนา 3 เซนติเมตร 
ชั้นที ่2 เป็นแยมหนา 1 เซนติเมตร 
ชั้นที ่3 เป็นเนื้อเค฾กหนา 2 เซนติเมตร 
ชั้นที ่4 เป็นครีมหนา 1.5 เซนติเมตร 
ถ฾าเนื้อเค฾ก 100 ลูกบาศกแเซนติเมตรราคา 10 บาท แยม 100 ลูกบาศกแเซนติเมตร 

   ราคา 25 บาท และครีม 100 ลูกบาศกแเซนติเมตรราคา 25 บาท ถ฾าต฾องการกําไรจากการขาย 
   เค฾ก ก฾อนนี้ 20% จะต฾องตั้งราคาขายเค฾กก฾อนนี้ไว฾ที่ก่ีบาท (ปี 2551) 

ก. 138.60 บาท     ค. 831.60 บาท  
ข. 693.00 บาท    ง. 925.40 บาท 

3. จงหาพื้นที่ส฽วนที่แรเงา (ปี 2551) 
ก. 2.25  ตารางเซนติเมตร 
ข. 3  ตารางเซนติเมตร 
ค. 6.25  ตารางเซนติเมตร 
ง. 9  ตารางเซนติเมตร 
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4. ถ฾ากําหนดให฾ ABC มี AB = 13 หน฽วย และ BC = 5 หน฽วย  จงหาว฽า CA มีความยาวที่เป็น 
   ไปได฾ก่ีหน฽วย (ปี 2551) 

ก. CA > 8   ค. 8 < CA < 18  
ข. −8 < CA < 18  ง. CA > −18 

5. ถังน้ําทรงกระบอกและกรวยมีความสูงและมีเส฾นผ฽านศูนยแกลางเท฽ากัน โดยมีความสูง  
   15 เซนติเมตร ถ฾าใช฾กรวยตักน้ําให฾เต็มพอดีแล฾วเทใส฽ถังทรงกระบอก จงหาว฽าระดับน้ําในถัง 
   ทรงกระบอกจะสูงกี่เซนติเมตร (ปี 2551) 

ก. 3 เซนติเมตร   ค. 10 เซนติเมตร 
ข. 5 เซนติเมตร   ง. 15 เซนติเมตร 

 
ตอนที่ 2   
ค าชี้แจง ให฾เลือกคําตอบที่ถูกต฾อง 1 คําตอบ จากตัวเลือก 9 ตัวเลือกที่กําหนดให฾ 
            1. 10  2. 11  3. 12  4. 13  5. 15   6. 16  7. 18   8. 19   9. 20 
 
1. มีนักเรียน 6 คน จับมือทักทายกันจนครบทุกคน จะมีการจับมือทักทายกันทั้งหมด กี่ครั้ง   
   (ปี 2552) 
 

2. ให฾สามเหลี่ยม ABC มีด฾านยาวเป็น จํานวนเต็มหน฽วย AB = 30 หน฽วย BC = 18 หน฽วย  
    แล฾ว AC สั้นที่สุดจะยาวกี่หน฽วย (ปี 2552) 
3. จํานวนนับสามจํานวน ถ฾านํามาบวกกันทีละคู฽ จะได฾ผลบวกเป็น 40 , 48 และ 52 จํานวนที่ 
   น฾อยที่สุดเป็นเท฽าไร (ปี 2552) 
4. ABC เป็นสามเหลี่ยมมุมฉากท่ีมีมุม B เป็นมุมฉาก และความยาวด฾านBC = 10  หน฽วย  

    และ COS A =  จงหาว฽า AC ยาวกี่หน฽วย (ปี 2552) 

 
5. พิจารณา ลําดับของรูปสามเหลี่ยม ต฽อไปนี้ (ปี 2552) 
 

 
 

รูปที่ 1 มีรูปสามเหลี่ยมทั้งหมด 1 รูป 
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รูปที่ 2 มีรูปสามเหลี่ยมทั้งหมด 3 รูป 
รปูที ่3 มีรูปสามเหลี่ยมทั้งหมด 6 รูป 
รูปที่ 4 มีรูปสามเหลี่ยมทั้งหมด 10 รูป 

  ถามว฽า สามเหลี่ยมรูปที่เท฽าไร จะมีรูปสามเหลี่ยมทั้งหมด 55 รูป 
 

ตอนที่ 3   
ค าชี้แจง  จงหาค าตอบที่ถูกที่สุด 
1. กําหนดรูปสามเหลี่ยมที่มีขนาดของด฾านยาว 3, 5, a เซนติเมตร ถ฾า a เป็นจํานวนเต็มแล฾วจะมี
สามเหลี่ยมที่เป็นไปได฾กี่รูป (ปี 2553) 
 
2. 

จากรูปข฾างบนเป็นรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสขนาน3×3 ได฾จากรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส 
   ขนาด 1×1 มาต฽อกันแต฽มีบางส฽วนขาดหายไป จงหาว฽ามีรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสขนาดต฽างๆ กันทั้งหมด 
   กี่รูป (ป ี2553) 
3. ร฾านขายรถจักรยานสําหรับเด็กมีรถจักรยาน 2 ชนิด คือชนิด 2 ล฾อ และชนิด 3 ล฾อ ถ฾านับจํานวน 
   ล฾อจักรยานที่วางขายหน฾าร฾านได฾ 17 ล฾อพอดี โดยมีจํานวนรถจักรยานชนิด 2 ล฾อ มากกว฽า 
   ชนิด 3 ล฾อ และมีกรณีท่ีเป็นไปได฾ 2 กรณี  ถามว฽าจะมีรถจักรยาน 3 ล฾อ ทั้ง 2 กรณีรวมกันก่ีคัน  
   (ป ี2553) 
4. อรดาและดารินสะสมแสตมป฼ไว฾จํานวนไม฽เท฽ากันจึงมาแลกแสตมป฼กันถ฾าอรดาให฾แสตมป฼ดาริน  
   1 ดวง ทําให฾ทั้งสองคนมีแสตมจํานวนเท฽ากัน แต฽ถ฾าดารินให฾แสตมป฼อรดา 1 ดวง ทําให฾อรดามี 
   แสตมป฼เป็น 3 เท฽าของดาริน ดังนั้นก฽อนจะแลกแสตมป฼กันดารินมีแสตมป฼กี่ดวง (ปี 2553) 
5. พิจารณาการดําเนินการต฽อไปนี้ (ปี 2553) 
 1x2x3x4+1 =     5x5 =     25 
 2x3x4x5+1 =   11x11 =   121 
 3x4x6x7+1 =   19x19 =   361 
 4x5x6x7+1 =   29x29 =   841 
    และถ฾า 23x24x25x26+1  =  AxA  แล฾ว A มีค฽าเท฽าไร 
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6. กําหนดรูปสามเหลี่ยมที่มีขนาดของด฾านยาว 4, 6, a เซนติเมตร ถ฾า a เป็นจํานวนเต็มแล฾วจะมี   
   สามเหลี่ยมที่เป็นไปได฾กี่รูป (ป ี2553) 
 
7. 

   
    จากรูปข฾างบนเป็นรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสขนาน 3×3 ได฾จากรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส ขนาด 1×1 มาต฽อกันแต฽มี 
    บางส฽วนขาดหายไป จงหาว฽ามีรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสขนาดต฽าง ๆ กันทั้งหมดกี่รูป (ปี 2553) 

 

8.  ร฾านขายรถจักรยานสําหรับเด็กมีรถจักรยาน 2 ชนิด คือชนิด 2 ล฾อ และชนิด 3 ล฾อ ถ฾านับจํานวน 
    ล฾อจักรยานที่วางขายหน฾าร฾านได฾ 19 ล฾อพอดี โดยมีจํานวนรถจักรยานชนิด 2 ล฾อ น฾อยกว฽า 
    ชนิด 3 ล฾อ ถามว฽าจะมีรถจักรยาน 3 ล฾อก่ีคัน (ปี 2553) 
 

9. อรดาและดารินสะสมแสตมป฼ไว฾จํานวนไม฽เท฽ากันจึงมาแลกแสตมป฼กันถ฾าอรดาให฾แสตมป฼ 
   ดาริน 2 ดวง ทําให฾ทั้งสองคนมีแสตมจํานวนเท฽ากัน แต฽ถ฾าดารินให฾แสตมป฼อรดา 1 ดวง ทําให฾อรดา 
   มีแสตมป฼เป็น 2 เท฽าของดาริน ดังนั้นก฽อนจะแลกแสตมป฼กันดารินมีแสตมป฼ก่ีดวง (ป ี2553) 
 

10. พิจารณาการดําเนินการต฽อไปนี้ (ป ี2553) 
 1x2x3x4+1 =     5x5 =     25 
 2x3x4x5+1 =   11x11 =   121 
 3x4x6x7+1 =   19x19 =   361 
 4x5x6x7+1 =   29x29 =   841 
   และถ฾า 24x25x26x27+1 = AxA  แล฾ว A มีค฽าเท฽าไร 
 

11. กําหนดให฾ A, B แทนจํานวนจริง AB หมายถึง A+B-5.5 จงหาว฽า   
     123456789 เท฽ากับเท฽าไร  (ปี 2554) 
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12. นําจํานวน 1, 2, 2, 4, 4, 8, ไปใส฽ใน   บนด฾านของรูปสามเหลี่ยมดังรูป (ปี 2554) 
 
 
 
 
 

 
 
       ถ฾าทําให฾ผลคูณของจํานวนแต฽ละด฾านของรูปสามเหลี่ยมเท฽ากันแล฾วผลบวกของทุกจํานวนตรงจุด 
       ยอดมุมของรูปสามเหลี่ยมมีค฽าเท฽าไร   
 
13. รูปทรงมุมฉาก ประกอบด฾วยลูกบาศกแขนาด 1 ลูกบาศกแเซนติเมตร จํานวน 8 ลูก ถูกแบ฽งเป็น  
     2 ส฽วน คือส฽วน A และส฽วน B ส฽วน A ประกอบด฾วยลูกบาศกแ 5 ลูก ส฽วน B ไม฽ได฾ให฾รูปไว฾ 
 
 
 
      รูปส฽วน A 
 
 
 

       จงหาว฽า ส฽วน B กี่ตารางเซนติเมตร (ปี 2554) 
 
14. ABC  เป็นรูปสามเหลี่ยมมุมฉากโดยมุม ABC มีขนาดโตกว฽ามุม BAC และมุม BCA ถ฾า  
     sin A = 0.6 และเส฾นรอบรูปสามเหลี่ยม ABC ยาว 24 นิ้ว  แล฾วด฾าน AC ยาวกว฽าด฾าน AB กี่นิ้ว  

     (ป ี2554) 
 
 
 
 

C

A B
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C

D

B

A

15. จากคําว฽า PAMAP มีเส฾นทางการอ฽านว฽า MAP ได฾ 2 เส฾นทาง ถ฾านําคําว฽า HAND มาเขียนเรียงกัน 

     ดังรูปข฾างล฽าง  จะมีเส฾นทางการอ฽านคําว฽า HAND ได฾กี่เส฾นทาง (ปี 2554) 
 

 
 
 

  
 
 
 
 
 
 
 
16. สายชลยืนห฽างจากจุดก่ึงกลางของอนุสาวรียแชัยสมรภูมิเป็นระยะ 100 เมตร เห็นนกพิราบ  
     เกาะอยู฽บนยอดอนุสาวรียแเป็นมุมเงย 40o จงหาว฽านกพิราบอยู฽สูงจากพ้ืนดินกี่เมตร  
     (กําหนด tan50o = 1.2)    

17. รูปสี่เหลี่ยม ABCD เป็นรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส และรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสเล็กๆที่อยู฽ภายในเกิดจากการ 

      แบ฽งครึ่งด฾านของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสรูปใหญ฽ ถ฾ารูปสี่เหลี่ยม ABCD มีพ้ืนที่ 128 ตารางหน฽วย 

      บริเวณท่ีแรเงามีพ้ืนที่เท฽าไร 
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18. นายสมพงษแเลี้ยงหมูและเป็นรวมกันจํานวน 47 ตัว ถ฾านับขาของหมูและเป็ดรวมกันได฾ 118 ขา 
     นายสมพงษแเลี้ยงหมูไว฾กี่ตัว  

19. มดตัวหนึ่งต฾องการกินน้ําเชื่อมที่หกอยู฽บนกล฽องที่มีขนาดกว฾าง 6 เซนติเมตร  ยาว 7 เซนติเมตร 

     และสูง 1 เซนติเมตร ถ฾ามดอยู฽ที่จุด A และหยดน้ําเชื่อมอยู฽ที่จุด B บนมุมของกล฽องที่อยู฽ตรงข฾าม 

     กันดังรูป อยากทราบว฽าระยะทางท่ีใกล฾ที่สุดที่มดจะเดินไปหาหยดน้ําเชื่อมเป็นระยะทางก่ี 

     เซนติเมตร  
 

1 เซนติเมตร

7 เซนติเมตร

6 เซนติเมตร

หยดน ้าเช่ือม

มด

B

A
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ภาคผนวก ค 
เฉลยแนวข้อสอบ O – NET  ทุกสาระ 
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เฉลยแนวข้อสอบ O – NET  ทุกสาระ 

 

 

สาระ/มาตรฐาน 
สาระท่ี 1 จ านวนและการด าเนินการ 
มาตรฐาน ค 1.1 

ข้อที ่ ต าตอบ 

1 ค 
2 ง 
3 ค 
4 ง 
5 ก 
6 ค 
7 ก 
8 ง 
9 ก 
10 ง 
11 ง 
12 ข 
13 ง 

 

สาระ/มาตรฐาน 
สาระท่ี 1 จ านวนและการด าเนินการ 
มาตรฐาน ค 1.2 

ข้อที ่ ต าตอบ 

1 ค 
2 ง 
3 ข 
4 ง 
5 ง 
6 ค 
7 ข 
8 ข 
9 ก 
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สาระ/มาตรฐาน 
สาระท่ี 1 จ านวนและการด าเนินการ 
มาตรฐาน ค 1.2 

ข้อที ่ ต าตอบ 

10 ค 
11 ก 
12 ข 
13 ก 

 
สาระ/มาตรฐาน 
สาระท่ี 1 จ านวนและการด าเนินการ 
มาตรฐาน ค 1.3 

ข้อที ่ ต าตอบ 

1 ก 
2 ข 
3 ค 

 

สาระ/มาตรฐาน 
สาระท่ี 1 จ านวนและการด าเนินการ 
มาตรฐาน ค 1.4 

ข้อที ่ ต าตอบ 

1 ง 
2 ค 
3 ค 
4 ข 

 

สาระ/มาตรฐาน 
สาระท่ี 2 การวัด 
มาตรฐาน ค 2.1 

ข้อที ่ ต าตอบ 

1 ค 
2 ค 
3 ก 
4 ข 
5 ง 
6 ค 
7 ก 
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สาระ/มาตรฐาน 
สาระท่ี 2 การวัด 
มาตรฐาน ค 2.2 

ข้อที ่ ต าตอบ 

1 ข 
2 ข 
3 ข 
4 ก 
5 ค 
6 ค 
7 ข 
8 ข 
9 ข 
10 ง 
11 ข 
12 ง 
13 ง 

 

สาระ/มาตรฐาน 
สาระท่ี 3 เรขาคณิต 
มาตรฐาน ค 3.1 

ข้อที ่ ต าตอบ 

1 ง 
2 ง 
3 ข 
4 ข 
5 ง 
6 ค 
7 ค 
8 ก 
9 ข 
10 ข 
11 ข 
12 ง 
13 ง 
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สาระ/มาตรฐาน 
สาระท่ี 3 เรขาคณิต 
มาตรฐาน ค 3.1 

ข้อที ่ ต าตอบ 

14 ค 
15 ข 
16 ง 
17 ค 
18 ง 
19 ก 
20 ข 
21 ค 
22 ค 

 

สาระ/มาตรฐาน 
สาระท่ี 4 พีชคณิต 
มาตรฐาน ค 4.1 

ข้อที ่ ต าตอบ 

1 ง 
2 ก 
3 ก 
4 ค 
5 ก 
6 ง 
7 ก 
8 ข 
9 ง 

 

สาระ/มาตรฐาน 
สาระท่ี 4 พีชคณิต 
มาตรฐาน ค 4.2 

ข้อที ่ ต าตอบ 

1 ง 
2 ข 
3 ข 
4 ข 
5 ง 



                        คณิตพิชิต O-NET               ช่วงช้ันที่ 3 331 

สาระ/มาตรฐาน 
สาระท่ี 4 พีชคณิต 
มาตรฐาน ค 4.2 

ข้อที ่ ต าตอบ 

6 ค 
7 ค 
8 ก 
9 ก 
10 ง 
11 ข 
12 ง 
13 ก 
14 ข 
15 ข 

 

สาระ/มาตรฐาน 
สาระท่ี 5 การวิเคราะห์ข้อมูลและ 
            ความน่าจะเป็น 
มาตรฐาน ค 5.1 

ข้อที ่ ต าตอบ 

1 ค 
2 ก 
3 ข 
4 ก 
5 ข 
6 ค 

 

สาระ/มาตรฐาน 
สาระท่ี 5 การวิเคราะห์ข้อมูลและ 
            ความน่าจะเป็น 
มาตรฐาน ค 5.2 

ข้อที ่ ต าตอบ 
1 ข 
2 ข 
3 ง 
4 ก 
5 ง 
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สาระ/มาตรฐาน 
สาระท่ี 5 การวิเคราะห์ข้อมูลและ 
            ความน่าจะเป็น 
มาตรฐาน ค 5.3 

ข้อที ่ ต าตอบ 

1 ง 
2 ก 
3 ข 
4 ก 
5 ก 
6 ค 

 

สาระ/มาตรฐาน 
สาระท่ี 6 ทักษะและกระบวนทางคณิตศาสตร์ 
มาตรฐาน ค 6.1  ตอนที่ 1 

ข้อที ่ ต าตอบข้อ 

1 ค 
2 ค 
3 ก 
4 ค 
5 ข 

 
ตอนที่ 2 

 
1 

 
5 

2 4 
3 7 
4 9 
5 1 
  

 
ตอนที่ 3 

 
1 

เติมค าตอบ 
5 

2 9 
3 4 
4 3 
5 599 
6 7 
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สาระ/มาตรฐาน 
สาระท่ี 6 ทักษะและกระบวนทางคณิตศาสตร์ 
มาตรฐาน ค 6.1  ตอนที่ 3 

ข้อที ่ เติมต าตอบ 

7 8 
 8 5 

9 11 
10 649 
11 1 
12 7 
13 14 
14 2 
15 28 
16 83.33 
17 4 
18 12 
19 10 
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เฉลย สาระที ่6 ค 6.1  
อย่างละเอียด 

 

ตอนที่ 1 
1  แนวคิด   หา ห.ร.ม. ของด฾านกว฾างและได฾ยาว 
  3) 18    63 
  3) 6     21 
     2      7 
 ห.ร.ม. ของ 18 และ 63 คือ  3x3 = 9 
 ด฾านกว฾างสามารถตัดแบ฽งได฾เป็น 2 ส฽วน 
 ด฾านยาวสามารถตัดแบ฽งได฾เป็น 7 ส฽วน 
  ดังนั้น จะตัดได฾ทั้งหมด 2x7 = 14 ชิ้น 
 
2. แนวคิด  พ้ืนที่ฐานของเค฾ก = π x r x r 

    =  x 14 x 14 

    = 616 
 เนื้อเค฾กหนา 3 + 2 = 5 เซนติเมตร  มีปริมาตร 616 x 5 = 3,080 ลูกบาศกแเซนติเมตร 

 คิดเป็นเงิน  3,080 x   = 308 บาท 

 แยมหนา 1 เซนติเมตร  มีปริมาตร 616 x 1 = 616 ลูกบาศกแเซนติเมตร 

 คิดเป็นเงิน  616 x  = 154 บาท 

ครีมหนา 1.5  เซนติเมตร  มีปริมาตร 616 x 1.5 = 924 ลูกบาศกแเซนติเมตร 

คิดเป็นเงิน  924 x   = 231 บาท 

ดังนั้น  ลงทุนทําเค฾กเป็นเงิน 308 + 154 + 231 = 693 บาท 

ต฾องการกําไรจากการขายเค฾ก 20 % คิดเป็นกําไร   x 693 =138.60 บาท 

ดังนั้น  ต฾องตั้งราคาขายไว฾ 693 + 138.60 = 831.60 บาท 
 ตอบ      ข้อ 3.  831.60 บาท 
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3 แนวคิด จากรูป ABC  DEC  

ดังนั้น    =  

 DE =  x 2 

 DE = 3     
  
นั่นคือ ส฽วนที่แรเงามีพ้ืนที่ = π x r x r  
   = π x 1.5 x 1.5 
   = 2.25 π  
ตอบ  ข้อ 1.  2.25π ตารางเซนติเมตร 
 

4. แนวคิด ขนาดของด฾าน ของรูปสามเหลี่ยม ด฾านที่ยาวที่สุดจะต฾องยาวน฾อยกว฽าผลรวมของอีกสอง 
              ด฾านที่เหลือ  
ดังนั้น  ความยาวที่เป็นไปได฾ของด฾าน CA ต฾องมากกว฽า  13 – 5  และน฾อยกว฽า 13 + 5 
 นั่นคือ  8 < CA < 18 
ตอบ  ข้อ 3.   8 < CA < 18 
 
5. แนวคิด  เนื่องจากความสัมพันธแระหว฽างปริมาตรของทรงกระบอกและกรวยที่มีพ้ืนที่ฐานเท฽ากัน
และมีความสูงเท฽ากันนั้น  ทรงกระบอกจะมีปริมาตรเป็น 3 เท฽า ของกรวย 

ดังนั้น  ถ฾าใช฾กรวยตักน้ําให฾เต็มพอดีแล฾วเทใส฽ถังทรงกระบอกจะได฾ปริมาตรเป็น  ของทรงกระบอก 

         ระดับน้ําจะสูงเป็น  ของทรงกระบอก =  x 15 

                    = 5 
ตอบ  ข้อ 2.   5 เซนติเมตร 
 
ตอนที่ 2 
1. แนวคิด คนที่ 1 จับมือทักทาย 5  ครั้ง 
 คนที่ 2 จับมือทักทาย 4  ครั้ง 
 คนที่ 3 จับมือทักทาย 3  ครั้ง 
 คนที่ 4 จับมือทักทาย 2  ครั้ง 

คนที่ 5 จับมือทักทาย 1  ครั้ง 
ดังนั้น  จะมีการจับมือทักทายกันทั้งหมด 5+4+3+2+1 = 15 ครั้ง    ตอบ  15 ครั้ง 



                        คณิตพิชิต O-NET               ช่วงช้ันที่ 3 336 

2 .แนวคิด ขนาดของด฾าน ของรูปสามเหลี่ยม ด฾านที่ยาวที่สุดจะต฾องยาวน฾อยกว฽าผลรวมของอีกสอง
ด฾านที่เหลือ 
ดังนั้น   ความยาวของด฾าน AC ต฾องมากกว฽า  30 -18 = 12 
 เนื่องจากให฾สามเหลี่ยม ABC มีด฾านยาวเป็น จํานวนเต็มหน฽วย 

ดังนั้น AC สั้นที่สุด 13 เมตร 
ตอบ  13 เมตร 
 

3. แนวคิด  ให฾ a เป็นจํานวนที่มีค฽าน฾อยที่สุด  
      B เป็นจํานวนที่มีค฽ามากเป็นอันดับที่สอง 
      C เป็นจํานวนที่มีค฽ามากที่สุด 
 ผลบวกท่ีมีค฽าน฾อยที่สุด เกิดจากจํานวนที่มีค฽าน฾อยที่สุดบวกกับจํานวนที่มีค฽ามากเป็นลําดับที่สอง 
จะได฾   a+b =  40   
ผลบวกท่ีมีค฽ามากเป็นลําดับที่สองเกิดจากจํานวนที่มีค฽าน฾อยที่สุดบวกกับจํานวนที่มีค฽ามากท่ีสุด 
จะได฾   a+c =  48   
ผลบวกท่ีมีค฽ามากท่ีสุดเกิดจากจํานวนที่มีค฽ามากเป็นลําดับที่สองบวกกับจํานวนที่มีค฽ามากท่ีสุด 
จะได฾   b+c =  52   
นําสมการ - 
จะได฾   c-b =  8   
นําสมการ - 
จะได฾   c-a =  12   
นําสมการ - 
จะได฾   b-a =  4   
จากสมการที่ และสมการที่  จะได฾ว฽าจํานวนที่มีผลต฽างเท฽ากับ 4 และมีผลรวมเท฽ากับ 40 
คือ 18 กับ 22 
ดังนั้นจํานวนที่มีค฽าน฾อยที่สุด คือ 18 
ตอบ  18 

4. แนวคิด    จาก COS A =  
 

  ดังนั้นมุม A มีขนาด 60o 

จะได฾  sin A  =  

ดังนั้น      =   

    X =  ×  

    X = 20 
ตอบ 20 

A

C

B
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5. แนวคิด  รูปที ่1 มีรูปสามเหลี่ยมทั้งหมด 1 รูป 
รูปที่ 2 มีรูปสามเหลี่ยมทั้งหมด 1+2 รูป 
รูปที่ 3 มีรูปสามเหลี่ยมทั้งหมด 1+2+3 รูป 
รูปที่ 4 มีรูปสามเหลี่ยมทั้งหมด 1+2+3+4 รูป 
จํานวนรูปสามเหลี่ยมในแต฽ละลําดับหาได฾จาก 

   เมื่อ n คือลําดับของรูป 

ดังนั้นรูปที่มีรูปสามเหลี่ยมทั้งหมด 55 รูป เกิดจาก 

   = 55 

  n × (n+1)  = 110 
  10 x 11     = 110 
ดังนั้น สามเหลี่ยมรูปที่10 จะมีรูปสามเหลี่ยมทั้งหมด 55 รูป 
ตอบ  10 
 

ตอนที่ 3 
1. แนวคิด ขนาดของด฾าน ของรูปสามเหลี่ยม ด฾านที่ยาวที่สุดจะต฾องยาวน฾อยกว฽าผลรวมของอีกสอง
ด฾านที่เหลือ ถ฾า a เป็นจํานวนเต็ม ความยาวของแต฽ละด฾านที่เป็นไปได฾มีดังนี้ (3, 5, 3), (3, 5, 4), (3, 
5, 5), (3, 5, 6), (3, 5, 7),   
ดังนั้น มีสามเหลี่ยมที่เป็นไปได฾ 5รูป 
 

2. แนวคิด 
1. รูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสขนาด 1 ตารางหน฽วย มี 6 รูปได฾แก฽ รูปที่ 1, 2, 3, 4, 5, 6  
2. รูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสขนาด 2×2 ตารางหน฽วย มี่ 2 รูป ได฾แก฽ รูปที่เกิดจาก รูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสขนาด1 
หน฽วย รูปที่ 2,3,4,5, รวมกัน และรูปที่เกิดจาก รูปหมายเลข 4 รวมกับหมายเลข 7  
3. รูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสขนาด 3×3หน฽วยมีจํานวน 1 รูปคือ รูปสี่เหลียมจัตุรัสที่เกิดจากการรวมส฽วนย฽อยๆ
ทั้งหมด 
ดังนั้น มีรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสที่หมด 6+2+1 = 9 รูป 
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3. แนวคิด จากโจทยแสามารถเขียนแจกแจงเหตุการณแท่ีเป็นไปได฾โดยใช฾ตารางช฽วยดังนี้ 
 

จํานวนจักยาน 2 ล฾อ จํานวนจักยาน 3 ล฾อ จํานวนล฾อรวมกัน 
7 1 17 
4 3 17 
2 5 17 

(ใช฾ไม฽ได฾เนื่องจากไม฽ตรงตาม
เงื่อนไข) 

  
ดังนั้น จะมีจํานวนรถจักรยาน 3 ล฾อ ทั้ง 2 กรณี รวมกัน เท฽ากับ 1+3 = 4 คัน 
 
4. แนวคิด กําหนดให฾เดิมดารินมีแสตมป฼ a ดวง และอรดามีแสตมป฼ b ดวง 
 อรดาให฾แสตมป฼ดาริน 1ดวงทําให฾ทั้งสองคนมีแสตมป฼เท฽ากัน 

จะได฾  b-1  = a+1 
   b  = a+1+1 
   b  = a+2   
 ถ฾าดารินให฾แสตมป฼อรยา 1 ดวง ทําให฾อรยามีแสตมเป็นสามเท฽าของดาริน 
 จะได฾    3(a-1)   = b+1 
   3a-3    = b+1 
   3a-4 =b   
 แทนค฽า b  ด฾วย a+2 ใน สมการ  จะได฾ 
   3a-4 = a+2 
   2a = 6 
   a = 3 
ดังนั้น ก฽อนจะแลกแสตมป฼กัน ดารินมีแสตมป฼  3 ดวง 
 
5. แนวคิด 
 จากการดําเนินการพิจารณาได฾ดังนี้ 
แถวที่ 1 (4x1)x(2x3)+1  =   5x5  (สมบัติการเปลี่ยนหมู฽ของการคูณ) 
  4x6+1  =   5x5 
แถวที่ 2 (2x5)x(3x4)+1  =   11x11 (สมบัติการเปลี่ยนหมู฽ของการคูณ) 
        10x12+1  =   11x11 
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แถวที่ 3 (3x6)x(4x5)+1  =   19x19 (สมบัติการเปลี่ยนหมู฽ของการคูณ) 
        18x20+1  =   19x19 
แถวที่ 4 (4x7)x(5x6)+1  =   29x29 (สมบัติการเปลี่ยนหมู฽ของการคูณ) 
        28x30+1  =   29x29 
และถ฾า 23x24x25x26+1 =   AxA   
     (23x26)x(24x25)+1  =   AxA  (สมบัติการเปลี่ยนหมู฽ของการคูณ) 
     598x600+1  =   AxA 
       599x599 =   AxA 
ดังนั้น A มีค฽าเท฽ากับ 599 
 
6. แนวคิด ขนาดของด฾าน ของรูปสามเหลี่ยม ด฾านที่ยาวที่สุดจะต฾องยาวน฾อยกว฽าผลรวมของอีกสอง
ด฾านที่เหลือ ถ฾า a เป็นจํานวนเต็ม ความยาวของแต฽ละด฾านที่เป็นไปได฾มีดังนี้ (4, 6, 3), (4, 6, 4), (4, 
6, 5), (4, 6, 6),  
(4, 6, 7),  (4, 6, 8),  (4, 6, 9),   
ดังนั้น มีสามเหลี่ยมที่เป็นไปได฾ 7รูป 
 
7. 

 
แนวคิด 
1. รูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสขนาด 1 ตารางหน฽วย มี 5 รูปได฾แก฽ รูปที่ 1, 2, 3, 4, 5  
2. รูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสขนาด 2×2 ตารางหน฽วย มี่ 2 รูป ได฾แก฽ รูปที่เกิดจาก รูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสขนาด1 
หน฽วย รูปที่ 2,3,4,5, รวมกัน และรูปที่เกิดจาก รูปหมายเลข 4, 5, 6 รวมกัน 
3. รูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสขนาด 3×3หน฽วยมีจํานวน 1 รูปคือ รูปสี่เหลียมจัตุรัสที่เกิดจากการรวมส฽วนย฽อยๆ
ทั้งหมด 
ดังนั้น มีรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสที่หมด 5+2+1 = 8 รูป 
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8. แนวคิด จากโจทยแสามารถเขียนแจกแจงเหตุการณแท่ีเป็นไปได฾โดยใช฾ตารางช฽วยดังนี้ 
 
จํานวนจักยาน 2 

ล฾อ 
จํานวนจักยาน 3 

ล฾อ 
จํานวนล฾อ
รวมกัน 

 

8 1 19 (ใช฾ไม฽ได฾เนื่องจากไม฽ตรงตามเงื่อนไข) 
5 3 19 (ใช฾ไม฽ได฾เนื่องจากไม฽ตรงตามเงื่อนไข) 
2 5 19 ตรงตามเงื่อนไข 

 
 ดังนั้น มีจํานวนจักยาน3 ล฾อ 5 คัน 
 
9. แนวคิด กําหนดให฾เดิมดารินมีแสตมป฼ a ดวง และอรดามีแสตมป฼ b ดวง 
 อรดาให฾แสตมป฼ดาริน 2ดวงทําให฾ทั้งสองคนมีแสตมป฼เท฽ากัน 

จะได฾  b-2  = a+2 
   b  = a+2+2 
   b  = a+4   
 ถ฾าดารินให฾แสตมป฼อรดา 1 ดวง ทําให฾อรดามีแสตมเป็นสามเท฽าของดาริน 
 จะได฾    2(a-1)   = b+1 
   2a-2    = b+1 
   2a-3 =b   
 แทนค฽า b  ด฾วย a+4 ใน สมการ  จะได฾ 
   2a-3 = a+4 
   a = 4+3 
   a = 7 
 แทนค฽า a  ด฾วย 7 ใน สมการ  จะได฾ 
   b  = 7+4  
   b  = 11  
ดังนั้น ก฽อนจะแลกแสตมป฼กัน อรดามีแสตมป฼  11 ดวง 
 
10. แนวคิด 
 จากการดําเนินการพิจารณาได฾ดังนี้ 
แถวที่ 1 (4x1)x(2x3)+1  =   5x5  (สมบัติการเปลี่ยนหมู฽ของการคูณ) 
  4x6+1  =   5x5 
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แถวที่ 2 (2x5)x(3x4)+1  =   11x11 (สมบัติการเปลี่ยนหมู฽ของการคูณ) 
        10x12+1  =   11x11 
แถวที่ 3 (3x6)x(4x5)+1  =   19x19 (สมบัติการเปลี่ยนหมู฽ของการคูณ) 
        18x20+1  =   19x19 
แถวที่ 4 (4x7)x(5x6)+1  =   29x29 (สมบัติการเปลี่ยนหมู฽ของการคูณ) 
        28x30+1  =   29x29 
และถ฾า 24x25x26x27+1 =   AxA   
     (24x27)x(25x26)+1  =   AxA  (สมบัติการเปลี่ยนหมู฽ของการคูณ) 
     648x650+1  =   AxA 
       649x649 =   AxA 

ดังนั้น A มีค฽าเท฽ากับ 649 
 
11. แนวคิด 
จาก  AB หมายถึง A+B-5.5 
ดังนั้น  AB C  = ( AB)+C-5.5 
       =  (A+B-5.5)+C-5.5 
       = A+B+C-5.5-5.5 
       = (A+B+C) - (2x5.5) 
จะได฾ว฽า AB C .......= (A+B+C+…..) - (nx5.5)  เมื่อ n คือจํานวน 
ดังนั้น  123456789  = (1+2+3+4+5+6+7+8+9) – (8x5.5) 
            =  45- 44 
            =  1 
 

12.   (หมายเหตุ ทาง สทศ. ได฾ตัดข฾อนี้ออกไม฽นํามาคิดคะแนน ซึ่งอาจเกิดจากข฾อคําถามไม฽ชัดเจน
หรือไม฽ครบถ฾วน) 

แนวคิด อาจสามารถทําได฾ดังรูปนี้ 
ดังนั้นผลรวมทุกจํานวนของจุดยอดมุม 
ของรูปสามเหลี่ยมมีค฽าเท฽ากับ 4+2+1 = 7 
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13.   

แนวคิด  ส฽วน B มีลูกบาศกแจํานวน 3 ลูก ดังนี้ 
มีพ้ืนที่ผิว  14 ตารางเซนติเมตร 
 

 

14.แนวคิด  รูปสามเหลี่ยมมุมฉาก ABC มีมุม ABC เป็นมุมฉากเนื่องจากเป็นมุมที่มีขนาดโตกว฽ามุม
อ่ืน 
 

sin A =   

        =  

เนื่องจาก sin A = 0.6 

                              =  

จะได฾ว฽า  AC =  10 หน฽วย 
  BC =   6 หน฽วย 
จาก  AB2 =  AC2 – BC2 
   = 102 - 62 
   = 100 – 36 
   = 64 
  AB = 8 หน฽วย 

ดังนั้น AC ยาวกว฽าด฾าน AB = 10 - 8   = 2 นิ้ว 
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15. แนวคิด  สามารถอ฽านคําว฽า HAND ได฾ 28 เส฾นทางดังนี้ 
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คณะท างาน 

 

ที่ปรึกษา 

 นายสุพจนแ  เจียมใจ    ผู฾อํานวยการสํานักงานเขตพ้ืนที่การศึกษาประถมศึกษา 
บุรีรัมยแ เขต 1 

 นางสาวรัตติมา  พานิชอนุรักษแ  รองผู฾อํานวยการสํานักงานเขตพ้ืนที่การศึกษา 
ประถมศึกษาบุรีรัมยแ เขต 1 

 นายปัญญา  ยางนอก  ผอ.กลุ฽มนิเทศติดตามและประเมินผลการจัดการศึกษา 
 
ผู้รับผิดชอบโครงการ 

1. นายอดุลยแ  สุชิรัมยแ  ศึกษานิเทศกแ สพป. บุรีรัมยแ เขต 1  
 2. นางรุ฽งฤดี  หมั่นการ  ศึกษานิเทศกแ สพป. บุรีรัมยแ เขต 1 
 
คณะจัดท าเอกสาร 
 1. นายอดุลยแ  สุชิรัมยแ  ศึกษานิเทศกแ สพป. บุรีรัมยแ เขต 1  
 2. นางรุ฽งฤดี  หมั่นการ  ศึกษานิเทศกแ สพป. บุรีรัมยแ เขต 1 
 3. นายชูศักดิ์  สุระประวัติวงศแ ครูโรงเรียนบ฾านหนองไฮ 
 4. นายนิพล  อินนอก  ครูโรงเรียนบ฾านลุงม฽วง 
 5. นายประสิทธิ์  ชุบรัมยแ  ครูโรงเรียนบ฾านหนองตาดน฾อย 
 6. นายคําภู  หน฽อสีดา  ครูโรงเรียนไตรคามสามัคคีวิทยา 
 7. นายประเทือง  ตาละคํา ครูโรงเรียนบ฾านตะโก 
 9. นายบุญรุ฽ง  จันทรวงษแวาณิชยแ ครูโรงเรียนบ฾านโพธิ์ดอนหวาย 
 10. นางสมถวิล  พรหมบุตร ครูโรงเรียนอนุบาลลําปลายมาศ 
 11. นางทองจันทรแ  ปะสีรัมยแ ครูโรงเรียนบ฾านยางคุรุราษฎรแรังสรรคแ 
 12. นางนฤมล  ศรีโกตะเพชร ครูโรงเรียนวัดโคกซาด 
 13. นางสาวสุภัทราภรณแ  สุขหนา ครูโรงเรียนบ฾านว฽านเขื่อนค฾อวิทยา 
 14. นางสาวสุภาวดี  แสงโทโพธิ์ ครูโรงเรียนบ฾านหนองแวง 
 15. นางนงลักษณแ  ฉายา  ครูโรงเรียนอนุบาลชํานิ 
 16. นางวิภาดา  รัตนวรรณ ครูโรงเรียนบ฾านหนองไผ฽ 
 17. นางสาวฐิติรภัค ไผ฽ดีนุกูล ครูโรงเรียนบ฾านสําโรงโนนเค็ง 
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จัดพิมพ์ต้นฉบับ 
 1. นางสาวจีรวดี  จิตตแหาญ เจ฾าหน฾าที่ธุรการ 
 2. นางสาวภัชริยา  พัชรมณีปกรณแ เจ฾าหน฾าที่ธุรการ 
 
คณะบรรณาธิการกิจ 
 1. นายอดุลยแ  สุชิรัมยแ  ศึกษานิเทศกแ สพป. บุรีรัมยแ เขต 1  

2. นายชูศักดิ์  สุระประวัติวงศแ ครูโรงเรียนบ฾านหนองไฮ 
 3. นางทองจันทรแ  ปะสีรัมยแ ครูโรงเรียนบ฾านยางคุรุราษฎรแรังสรรคแ 
 4. นางสาวสุภัทราภรณแ  สุขหนา ครูโรงเรียนบ฾านว฽านเขื่อนค฾อวิทยา 
 5. นางสาวสุภาวดี  แสงโทโพธิ์ ครูโรงเรียนบ฾านหนองแวง 
 6. นางนงลักษณแ  ฉายา  ครูโรงเรียนอนุบาลชํานิ 
 
ออกแบบปก 
 นายศราวุธ  โรจนาวรรณ  ศึกษานิเทศกแ สพป. บุรีรัมยแ เขต 1 

 
 
 
 


